





«Collection PIlote» 


فى الرياضيات 


5 مراجعة عامة 


oe rp e=2 | وستتسجسبمم مم‎ 


ус‏ فمارین و اصلاح 


yC‏ فروض مراقبة و تأليفية 





Ала У‏ السنة التاسعة 


“эмээ суу 2‏ : 
سا بی 524-1( عبد 593 == کا 35 ч‏ 








Collection Pilote المقدمة‎ 
















2 3 
هذا الكتاب موجه إلى تلاميذ السنة التاسعة من التعليم الأساسي وهو یندرج ضمن سلسلة 
Collection ۶6‏ وهو كتاب ثري يفيد التلميذ في مراجعة دروسه وتشخيص 
مكتسباته. وهو يتضمن ما يلي: 


+ مراجعة عامة للدروس. 


Эр‏ تمارين متنوعة تتلائم مع المستويات المختلفة للتلاميذ. 
9 فروض مراقبة وتأليفية. 
| نريد من هذا الكتاب إعداد التلميذ لمراجعة كاملة و شاملة لمختلف المفاهيم. الواردة ببرنامج 
الرياضيات للسنة التاسعة من التعليم الأساسي والتأليف بينها وتهيئته لاجتياز أي اختبار أو 
ألمبیاد بامتياز. 

بذلك يكون هذا الكتاب أحسن إعداد للتلمیذ لبقية الأقسام القادمة 


نأمل أن يكون هذا العمل خير سند للتلمیذ والمدرّسء: وهو ككل عمل قابل للمراجعة 
والتطوير. 
وفي الختام نشكر الأستاذ سامي العواوي على نقده وملاحظاته القيمة. 
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collection Pilote айай) التعداد في‎ -1 


مراجعة عامة 
1)ليكن са‏ و с‏ أعدادا صحيحة طبيعية بحیث و يقسم الجذاء bc‏ إذا كان за‏ أوليين فيما بينهما فإن а‏ يقسم c‏ 
2)ليكن وط و ء أعدادا صحيحة طبيعية؛ إذا كان ۾ يقسم c‏ و b‏ يقسم c‏ وج و b‏ أوليين فيما بينهما فإن ab‏ يقسم c‏ 
3)يكون عددا قابلا للقسمة على 6 إذا كان هذا العدد قابلا للقسمة على 2 و 3. 
4)يكون عددا قابلا للقسمة على 12 إذا كان هذا العدد قابلا للقسمة على 3 و 4. 
5)يكون عددا قابلا للقسمة على 15 إذا كان هذا العدد قابلا للقسمة على 3 و 5 
التمارين: 
تمرين عدد 01: أجب بصواب أو خطأ: 
(Í‏ يكون عددا قابلا للقسمة على 8 إذا كان هذا العدد قابلا للقسمة على 2 و 4 
ب) يكون عددا قابلا للقسمة على 45 إذا كان هذا العدد قابلا للقسمة على 5 و 9 
(z‏ إذا كان 7 يقسم lla‏ فإن 7 يقسم a‏ 
2( إذا كان 3 يقسم ط24 فان 3 يقسم b‏ 
ه) كل عدد يقبل القسمة على 5 ومجموع أرقامه 12 يقبل القسمة على 15. 
و) لتكن уп; m‏ م ثلاثة أعداد صحيحة طبيعية مخالفة للصفر؛ إذا كان m‏ يقسم م و م يقسم n‏ فإن ممم يقسم П‏ 
تمرين عدد 02: ضع العلامة АА [x]‏ المقترح السليم: 
|( العدد 47351948 قابل للقسمة على: 0 25 ؛ 40 .8021 
ب) العدد 40819875 قابل للقسمة على: О‏ 6 ,12101 .1 15 
ج) إذاكان 420 م.م.أ (8:70) و 14 = قمم.أ(8:70) فإن: لا а=60‏ ؛ 1( а=74‏ + لا 2-84 
د) نعتبر العدد 5 - a‏ حیث x‏ عدد فردي ويمثل رقم العشرات. إذا كان العدد چ قابلا للقسمة على 15 فإن: 


لا х=з‏ + لا  х=5‏ لا х-7‏ 
رر سی 03 ا کی العامة ا فى الحا امہ 










العدد 
| 639084 
324075 
1314072 
697800 
تمرين عدد 04: نعتبر العدد 8547:0 а=‏ حيث x‏ رقم عشراته و y‏ رقم مئاته. أوجد القيم الممكنة х‏ و у‏ 
ليكون العدد а‏ قابلا للقسمة على 6 و 25. 
تمرين عدد 05: نعتبر العدد 651098 b=‏ حيث x‏ رقم آحاده و y‏ رقم عشراته. أوجد القيم الممكنة ل× و y‏ 
ليكون العدد b‏ قابلا للقسمة على 4 و 15. 
تمرين عدد 06: نعتبر العدد 96780106 - х‏ حیث Ь‏ رقم آحادہ و و رقم آلافه. أوجد дай‏ الممكنة له و b‏ 
ليكون العدد x‏ قابلا للقسمة على 8 و 12. 

تمرين عدد 07: نعتبر العدد y=197587ab‏ حيث 5 رقم أحاده و а‏ رقم عترم أوجد дай‏ الممكنة لج و b‏ 
ليكون العدد y‏ قابلا للقسمة على 12 و 15. 
تمرين عدد 08: لیکن العدد م3214 - А‏ حيث п‏ و p‏ عددان صحيحان mak‏ أوجد рп‏ 
ليكون العدد م قابلا للقسمة على 4 و 9. 
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1- التعداد فى الحساب ۱ 1.8 Collection‏ 


تمرين عدد 09: نعتبر ма)‏ 326 + 37+ 358 + ”3 دعر 
بين أن العدد X‏ يقبل القسمة على 12 و 15 
تمرين عدد 10: نعتبر العدد Y =21b+14‏ حيث b‏ عدد صحیح طبيعي. 
بين أنه إذا كان 11 يقسم Сү‏ 11 يقسم العدد 30+2 
تمرين عد 11: 

( بین أن إذا كان ۾ يقسم ط و c‏ فإن ۾ يقسم a+b+c‏ 

ب) بين أن إذا كان 3 يقسم و و 5 يقسم b‏ فإن 15 يقسم 30+ و5 
تمرين عدد 12: نعتبر المعادلة 12+ و3 = 110+22 ac IN “ээ‏ و .be IN‏ 
) بين أن 3 يقسم 0+2 ٤‏ ب) بين أن 11 یقسم 4+ج 
تمرين عدد 13: 
نعتبر العدد الصحيح الطبيعي 63 a Фу» X = а-‏ عدد صحيح طبيعي يقبل القسمة على 3 و 7 
( بين أن العدد X‏ يقبل القسمة على 21 £ ب) استنتج ج أن العدد 20999937 :14( القسمة ЗЭ‏ 21 
تمرين عدد 14: نعتبر العددين 550 > و و b=441‏ 

|( أوجد القاسم ААА!‏ الأکبر ثم المضاعف المشترك الأصغر للعددين b за‏ 

ب) لیکن X‏ عددا صحيحا طبيعيا. بين أنه إذا كان x‏ يقبل القسمة على за‏ فإن پر يقبل القسمة على 242550 
تمريسن عدد 15: نعتبر العددين الصحیحین الطبيعيين х‏ و y‏ حيث xy=3720‏ و 2-قماأ(×:و) 
أ) احسب (у;х) ее‏ | | 
ب) حدد مجموعة المضاعفات المشتركة للعددين x‏ و у‏ الأصغر من 14900. ما هو کم هذه المجموعة؟ 
تمرين عدد 16: 1) جد العدد الطبيعي р‏ حيث 15= ق.م.أ (م:120) و 100< р‏ 
2( جد хэ!‏ الطبيعي و حيث 84= م.م.أ )12:4( 
تمرين عدد 17: 1( D.‏ هي مجموعة قواسم العدد 15 و П,,‏ هي مجموعة قواسم العدد 25. 
أوجد 25 كل من المجموعات التالية: D,, : D,,‏ : برطاہ بط و ”р;Ур,,‏ 
2( قسم رياضة به 25 تلميذ منهم 16 اختصاصهم كرة القدم و 12 اختصاصهم š S‏ اليد و 4 اختصاصهم كرة اليد 
والقدم في نفس الوقت. أحسب عدد التلاميذ الذين اختصاصهم كرة اليد أو كرة القدم 
تمرين عدد 18: Sa‏ الأعداد التي تتكون من ثلاثة أرقام مختلفة باستعمال الأرقام: 1؛ 2؛ 3؛ و 4. 
تمرين عدد 19: نعتبر المجموعتين Е=11;2;3;4)‏ و ۴=15;6;7;8;9 
أ) أوجد عدد الثنائیات التي يمكن تكوينها بأخذ أحد عنصريها من و Е а‏ 
ب) أوجد عدد الثنائيات التي يمكن تكوينها بأخذ أحد عنصريها من E‏ والأخر من F‏ بحيث يكون مجموعهما ээс‏ أوليّا. . 
(z‏ أوجد عدد الثنائيات التي يمكن تكوينها بأخذ أحد عنصريها من E‏ والأخر من بحيث يكون الفرق بينهما عنصرا 

من Е‏ 
تمرين عدد 20: أوجد کم 05 من المجموعات التالية: 
A (Í‏ هي مجموعة الأعداد الفردية التي تتكون من رقمين 
ب) 8 هي مجموعة الأعداد الزوجية التي تتكون من ثلاثة أرقام ورقم عشراتها من مضاعفات 3 
ج) © هي مجموعة الأعداد الأولية التي تتكون من أربعة أرقام ومجموع أرقامها يساوي 12. 
تمرين عدد 21: نعتبر المجموعة التالية: 
A =Í 25470 ; 67944 : 73508 ; 1479 ; 31170 ; 81720 ; 13475 : 793140 : 5733 : 4715 |‏ 
1( أوجد 26 OS‏ من المجموعات التالية: 
E (Í‏ هي مجموعة عناصر А‏ التي تقبل القسمة على 3. ء 

4 رياضيات التاسعة أسساسى 


1- التعداد في الحساب Collection Pilote‏ 


ب) ۴ هي مجموعة хайс‏ ۸ التي تقبل القسمة على А‏ 

G (€‏ هي مجموعة عناصر ‏ التي تقبل القسمة على 5. 

.12 هي مجموعة عناصر ۸ التي تقبل القسمة على‎ H (Í 

ب) 1 هي مجموعة عناصر ۸ التي تقبل القسمة على 15. 

J (€‏ هي مجموعة عناصر A‏ التي تقبل القسمة على 4 أوالتي تقبل القسمة على 3. 

تعرين عدد 22: 

كيس يحتوي على 4 كويرات تحمل الأحرف ‏ : ط : ء و d‏ أوجد عدد الإمكانيات لسحب 2 كويرات في نفس الوقت. 
Сэ б‏ عدد 23: 

1) كم من فريق بنفس العدد من اللاعبين يمكن تكوينه من بين 47 لاعب. 

2( 6 اشخاص يريدون Ca sS‏ فريق كرة سلة ( 5 لاعبین). كم من إمكانية لذلك؟ 


0-1 عدد 24: х‏ 
1( كم مثلثا یمکن رسمه بحيث تكون رؤوسه من بين النقاط : Е • В‏ • 
8E sD;C;B;A‏ بالرسم التالي: D oC‏ ° 
2 أوجد عدد الإمكانيات لوضع الأعداد 1؛ 2؛ 3 و 4على قمم الخماسي ABCDE‏ عوض عن الأحرف 
| تمرين عدد 25: ۱ 
عائلة بها 6 أبناء: ( يوسف؛ مرام؛ أبرار؛ بسام؛ فتحي؛ حياة). 
قرر الأب أن يختار ثلاثة منهم بالقرعة لاصطحابه إلى مدينة العلوم. أوجد عدد إمكانيات الاختيار. 
.تمرين عدد 26: لقطعة نقود وجهان: الوجه ونرمز له ب۴ والقفا ونرمز له ب2. 
نرمي قطعة نقدية ثلاث مرات في الهواء وإثر سقوطها 
نسجل في كل مرة الوجھ الظاهر من القطعة. АА Аа н ٠ assoi‏ “الزمية А‏ لیڈ الارن 





1( أتمم شجرة الاختيار التالية: (Р;Е;Е)‏ 
2( حدد إمكانيات " الحصول ДАЗ‏ 3 وجوه "p‏ و 
3( ماهو عدد إمكانيات " الحصول على الوجه م 





7 
po. 
P 











Р.Б... Á 

مرتين على الاقل؟ " б‏ 0 
4) ما هو عدد إمكانيات " الحصول على وجه F‏ مرة ا 

واحدة فقط؟ " 29-0 





5( ما هو عدد إمكانيات " الحصول цав‏ 3 وجوه аб 25 Р Са)‏ 
тв‏ اھت < P‏ 


6( ما هو عدد إمكانيات " الحصول على وجهين متشابهين )..; шах‏ 
على الاقل؟ " 


تمرين عدد 27: 2 


لاحظ الشكل المقابل المتکون من 3 أجزاء: مثلث ep‏ مستطیلا ۸ ونصف قرص دائري D‏ 

. تريد أبرار تلوين الأجزاء الثلاثة بثلاثة أقلام ملونة: الأخضر (v)‏ الأزرق ) (B‏ لام (3). 
оаа ааа‏ 2 

2( علما أنه يمكنها أن تلون کل جزء بلون مختلف عن الآخرء ما هي إمكانيات التلوين؟ لی 





5 ياضيات لفلتقتاسعة ألسا 


Sa 
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تمرين عدد 28: 

بمحفظة يوسف 3 ملفات: أحمر (R)‏ ؛ أزرق (в)‏ وأخضر (У)‏ 

يسحب يوسف ملفین الواحد تلو الآخر دون النظر إليهما وكل مرة يرجع الملف المسحوب. 

1( ما عدد إمكانيات السحب؟ £ 2 ما عدد إمكانيات سحب ملفين خضراوين؟ 

3( ما عدد إمكانيات سحب ملفين لهما نفس اللون؟ 6 4) ما عدد إمكانيات سحب ملفين مختلفين في اللون؟ 
تمرين عدد 29: 

دخلت مرام مغازة للملابس الجاهزة ç‏ رغبت في شراء كسوة متكونة من سروال؛ قمیص ومعطف. 

ترددت بين اختيار ثلاثة سراويل ‹ أربعة قمصان ومعطفين. 
حدد عدد الكساوي التي يمكن أن تختارها. 

تمرين عدد 30: 

رمز " بين" (РІМ)‏ يتكون من 4 أرقام مختارة من بين الأرقام 0 و 1.ما هو عدد إمكانيات الحصول على رموز مختلفة؟ 
تمرين عدد 31: 

باستعمال الأرقام 1؛ 2؛ 4 و 5 . 

1( كم عددا يتكون من ثلاثة أرقام؟ 

2) كم عددا يتكون من ثلاثة أرقام حيث رقم الآحاد 4 

تمرين عدد 32: 

يشترك 120 شخص بفضاء ترفيهي منهم 24 يلعبون التنس و 15 يمارسون رياضة 

التجديف في حين يمارس 6 أشخاص الرياضتين معا. 





1) أكمل الفراغات بالعدد المناسب. 

2( ما هو عدد الأشخاص: 

أ) الذين لا يمارسون كلتا الرياضتين. 

ب) الذين يلعبون التنس فقط 

ج) الذين يمارسون رياضة واحدة على الأقل. 
تمرين عدد 33: 


أوجد عدد الإمكانيات لوضع الأرقام 1 و 2 و 3 و 4 على قمم الرباعي عوضا عن الأحرف 





تمرين عدد 34: 1 
بكم من طريقة يمكنك وضع 3 سيارات (V; V,;V,)‏ في مأوى ذي خمسة أماكن (P;P,;P,;P.;P.)‏ 


6 باضبات الت اسعة أسسا 





مراجعة عامة 

1) لكل عدد كسري نسبي كتابة عشرية دورية 
2( كل كتابة عشرية دورية تمثل عددا كسريا وحيدا. 
3 كل كتابة عشرية غير متناهية وغير دورية تمثل عددا Хаха!‏ 
(Д‏ مجموعة الأعداد الحقيقية هي اتحاد مجموعتي الأعداد الكسرية النسبية والأعداد الصماء ونرمز لها ب .1R‏ 
їс2сШс0сї8‏ 
5) الجذر التربيعي لعدد حقيقي موجب Q‏ هو العدد الحقيقي الموجب b‏ الذي مربعه يساوي а‏ 
ويكتب =b‏ و يعني ”ط = ۾ 
6) المستقيم العددي هو مستقيم مدرج بواسطة الأعداد الحقيقية حيث أن كل عدد حقيقي يمثل فاضلة نقطة وكل نفطة من 
المستقيم تمثل عددا حقيقيا : 

التمارين 


تمرين عدد 01: 

أجب ل " صو اب" أو "5" 

أ) كل عدد أصم هو عد كسري 

با) كل عدد له كتابة عشوية دورية هو хэс‏ كدري 

ج) كل عدد له كتابة عشرية لا متناهية ودورية هو عدد أصم 

د) كل عدد كسري هو عدد حقيقي 

ه) كل عدد كسري هو عدد أصم 

و) р‏ هو عدد كسري 

(G‏ 7/. هو عدد أصم 

تمرين عدد 02: 

ضع العلامة ك أمام المقترح الصحيح: 

JH )1‏ هو عدد: أصمل] г‏ عشري لا »ع كسري О‏ 
2 1.72: هو عدد: أصم لآ »© كسري Ü‏ › عشري لا 
3( 0.01 هو عدد: أصمل] г‏ صحيح ٤ О‏ عشري لا 
4( 5- :»ع و 0<×:يعني : х=25‏ لا « كل.-<* О‏ « 82-10 لا 


Ма-2 لا‎ а-л 6 О 0-2 : يعني‎ Ja = x (5 


تمرين عدد 03: 


14 10 --2 64 15,121. А 5 eR i 
4-—— t—-—1 t +] t— —2 <ة_؛‎ t أوجد الكتابة العشرية الدورية لکل من الا عداد التالية: — ؛‎ 
3 11- 35 11 6 11 3 А : 
:04 تمريين عدد‎ 
ا ایس مو‎ 
۸= 2 Hr: = : 2,63 ; 0,04; 6,24; ; 2 


1( أكمل بما يناسب من الرموز: ع : » : ع أو -16..А:314..А:26.А:2.А:022А :Ф‏ 


7 ریاضیات التاسعة а‏ 

















A... IR ; А...0: 0 : م اط م‎ 1-8 ЯВ ماش‎ 


725 
2 أوجد хайс‏ المجموعات التالية: © 42 : ANIR_;ANIR, “АСЇВ Ас: 4211 : АСШ‏ 
تمرين عدد 05: 
1( أوجد الكتابة العشرية الدورية ل23 
11 
2 دون القيام بعملية استنتج الكتابة العشرية الدورية للأعداد 12 2 34 , 45 
11 -11 11 
تمرين عدد 06: 


1( أعط حصر зад‏ 11 بين عددين صحيحين متتاليين. 
3 
2( أوجد القيمة التقریبیة بالنقصان للعدد أ برقمين بعد الفاصل. 
3 
3 أوجد القيمة التقريبية بالزيادة للعدد Ш‏ برقمين بعد الفاصل. 
3 


تمرين عسدد 07: 


P х? 144 10:49 1 125‏ 
احسب: | ۽ سل Ї-0:‏ ; لاا :0-/, حيث хє,‏ 
4 121 0.01 169 9 + 
2 2 
3+5( 22 2( ; 424449 5 25/-43244114 


تمرين عسدد 08: 

.1( أوجد الرقم الذي رتبته 2009 بعد الفاصل في الكتابة 23.123 

2( أوجد الرقم الذي رتبته 257 بعد الفاصل في الكتابة 15.24 

3) أوجد الرقم الذي رتبته 2010 بعد الفاصل في الكتابة 9.321 

تمرين عدد 09: | 

хэс‏ العدد ئ11 حيث cx‏ ر و Z‏ أرقام. أوجد الأرقام cx‏ ب و 2 إذا علمت أن الرقم 

الذي رتبته 203 بعد الفاصل هو 5 والرقم الذي رتبته 68 بعد الفاصل هو 3 والرقم الذي رتبته 858 بعد الفاصل هو 7 





تمریسن عدد 10: 
جد العدد الحقيقي х‏ في كل من الحالات التالية: 


ا 


1ع تير ؛ 0.09= x =5 4 х? £ x‏ ؛ 169= تير * x*=16‏ ؛ 49= xî‏ 


:11 تمرين عد‎ 
З) УЫН суа (КА х الخ ارت‎ зэ! as 


46-4244/х -3:414-4х-2:4х-11-11: xX +9 =7 ; × - 23 : ول‎ -15 


تمرين عدد 12: رتب تصاعديا الأعداد التالية: 3.14 : 2ہ : 314 : 1.41 : » :1.41 : N3‏ : 1.73 : 1.73 


8 باضبات التلاسعة а‏ 





Collection Pilote ДЬ she! مجموعة‎ 2 


1) أوجد الكتابة العشرية الدورية للأعداد التالية: Үр‏ ;و 

2( استنتج أن 172-027-2 و 3= 1.72+1.27 

تمرين عدد 14: نعتبر العدد .31.730 us‏ و : ط و ء أرقام. أوجد الأرقام + :م و c‏ إذا علمت أن الرقم 
الذي رتبته 317 بعد الفاصل هو 1 والرقم الذي رتبته 415 بعد الفاصل هو 6 والرقم الذي رتبته 504 بعد الفاصل 
هو 9. 

تمرين عدد 15: نعتبر مستقيما A‏ مدرجا بالمعين (0:1)حيث ОГ= Іст‏ 

1( عين على ۸ النقاط С;В;А‏ و D‏ التي فاصلاتها على التوالي 3- ,2 :543402 

СІ; РС; BC ; АВ احسب الأبعاد‎ 2 

3( جد فاصلة النقطة E‏ مناظرة А‏ بالنسبة إلى .O‏ 

4( جد فاصلة النقطة F‏ مناظرة B‏ بالنسبة إلى I‏ 

5( جد فاصلة النقطة G‏ منتصف рс|‏ | 

تمريين عدد 16: نعتبر مستقیما ۸ مدرجا بالمعين (0:1) ОГ= Іст «ээ»‏ 


1( عين على ۸ النقاط F;E‏ و G‏ التي فاصلاتها على التوالي 1+ 2/ہ : 3/2 و 


EG و‎ FG : EF احسب الأبعاد‎ 2 

3( عين النقطة М‏ على A‏ بحيث تكون فاصلتها موجبة و 1= 0(/1. ما هي فاصلتها؟ 

تمریسن عسدد 17: ۱ 

أعط قيمة تقريبية بالزيادة بثلاثة أرقام بعد الفاصل لحجم مخروط دوراني شعاعه бст‏ وارتفاعه 13ст‏ 
(نأخذ (m=3.14‏ 

تمرين عدد 18: | 

أعط قيمة تقريبية بالنقصان بثلاثة أرقام بعد الفاصل للمساحة المشطوبة في الشكل التالي 

)5( دائرة مركزها O‏ (نأخذ 3.14-م) حيث وہ7 > 08 ; OH=4cm ; AB =11cm‏ 


2 


22 





9 باضات الت اسعة سا 











3-العمليات في مجموعة الأعداد الحقيقية | Collection Pilote‏ 
مراجعة عامة 

:IR الجمع والطرح فی مجموعة الأعداد الحقيقية‎ -I 

* عملية الجمع في IR‏ هي: 

- تبديلية أي: مهما يكن ae IR‏ و be IR‏ فإن a+b=b+a‏ 

a+(b+c)=(a+b)+c=a+b+c OË ce IR و‎ be IR + ae IR تجميعية أي: مهما يكن‎ - 

* العدد 0 هو عنصر محايد لعملية الجمع أي مهما يكن IR‏ و فإن .a+0=0+a=a‏ 

* كل عدد حقيقي а‏ له مقابل (-а)‏ أي مهما يكن IR‏ ع ۾ فإن .a+(-a)=(—a)+a=0‏ 

* الفرق بين عددين حقيقيين a‏ و b‏ هو العدد الحقيقي c‏ بحيث a=b+c‏ ونكتب с=а-Ь‏ 

* مهما يكن العدد الحقيقي а‏ 08 و - (و-)- 

—(a+b)=-a-b فإن‎ be IR sac IR مهما يكن‎ * 

a-(b-c)=(a-b)+c sa-(b+c)=a-b—-c فإن‎ ce IR sbe IR: ag IR OS Laga * 

11۔ الضرب والقسمة فی مجموعة الأعداد الحقيقية IR‏ : 

* عملية الضرب في IR‏ هي: 

| axb=bxa jl be IR و‎ ae IR تبديلية أي: مهما يكن‎ - 

axbxc=ax(bxc)=(axb)xc فإن:‎ ce IR و‎ be IR + ae IR تجميعية أي: مهما يكن‎ - 

ax(b+c)=axb+axc فإن:‎ ce IR و‎ be IR < ae IR OS: توزيعية على عملية الجمع أي: مهما‎ 

- توزيعية على عملية الطرح أي: مهما يكن be IR < ae IR‏ و ce IR‏ فإن: ax(b-c)=axb-axc‏ 

* العدد 1 هو عنصر محايد لعملية الضرب أي مهما يكن IR‏ ےو فإن ах1=1ха=а‏ 

* مهما يكن العدد الحقيقي  ах(-1)-(41)ха--а O‏ 


* كل عدد حقيقي و مخالف للصفر له مقلوب )1( مهما يكن ` хоч ac IR‏ 
3 


a 
.(b=0 أو‎ а=0) يعني‎ (ab=0) فإن‎ be IR و‎ 2> IR یکن‎ Laga * 


* القسمة على عدد حقيقي مخالف للصفر هي الضرب في مقلوبه أي: аха‏ 








" فإن یک‎ ce IR و‎ be IR" cac IR مهمايكن‎ * 
a c axc a c axd+bxc : Я Я 
сезе 9-4------2 فان‎ дев" و‎ сєІВ و‎ Ъє1В° ‹ ac IR يكن‎ 5 
×ط‎ b d bxd 5 4 مهنا يكن‎ 
E فاإز ا‎ 4єЇВ з сє1В“  Ъє1В° › ع‎ IR OS مهما‎ * 
C b c bxc 
d 


111۔ القيمة المطلقة لعدد حقيقى وخاصياتهاء 
* إذا كانت М‏ نقطة من مستقيم مدرج (O1)‏ فاصلتها پر فإن القيمة المطلقة للعدد الحقيقي عر هي البعد OM‏ أي 
OM = |х|‏ 


10 رياضيات التناسعة أساسى 


3-العمليات في مجموعة الأعداد الحقيقية_____ ___________ _. Collection Pilofe‏ 





(xe IR_) يعني‎ (|х| = -х)* (xe IR. 2202 ) * 
أو(و->×)‎ (х=а) |»|)يعني‎ -а) ах يعني (0=»)» *إذا كانت 0<ه‎ )*|-0( * 
3-1 فان‎ be ІВ“ و‎ ac IR مهما يكن‎ * ¢ |a.b| = |а|. |Ы فان‎ be IR ےو و‎ IR مھما یکن‎ * 








* مهما ал Oà be IR. зас 12, OS‏ = طو/ہ › * مهمايكن ,212 و be IR‏ فان ع 


التمارين 


تمریسن عدد 01: احسب: ھا а2-[-3) 2 2) O ç‏ )215-34 
ووو 9 3 5 11 7 2 9 2 


|44388- 8-3)8( نظ و ار ہے (3уг37)‏ 1137 
тоотой‏ 4 )4 وو او آژر کی ری ٹوا :)917 30 15 
تمرين عدد 02: мам!‏ العبارات التالية حيث xe IR‏ 
تزع )عم ве (к-п)‏ ٭ )4+3( F=[2- 2х+2 2. (52- э-2‏ 
4 2 6 
б-л-(/2-1)-(2-(2-х-1|-5‏ 
تمرين عدد 03: ضع العلامة В‏ أمام المقترح الصحيح: 
АА-) 035 Ша-2 ٠ 0 447 BA=3-[ 2-3 [-)5-/2(-/7 0880‏ 


2) إذا كان 7۔( سم ]جع 7ل) جا و 7ہ = ах‏ 8 لاء üu 8-7-2 < Мв-/7‏ 


3 إذا كان с-2-0847)-2-3|‏ و8--5-هفإن: 16--0 تا +¿ с=16 < О с-0‏ لا 
تمرين عدد 04: 
1( اختصر العبارات ‏ التالية حيث уе ‹хєІЕВ‏ و A=x-|(y-z)-(x-y)|]-(z+x)+2y:ze IR‏ 
C=y-(x-1)-[z-(y-1]+[x-(1-z)] ç B=x-—-(y-x-z)+y—(x—z)+y-(x—y)‏ 
2( احسب :А‏ 8 و C‏ في حالة x=z=>‏ و ددر 
3( ابحث عن ç‏ علما أن .B=C‏ 
تمریسن عدد 05: لتكن العبارتان E‏ و Cus F‏ 18 ء×: 
F= - [VS ++ [+ Е (65+) +л|- (43- т) 4 Ё-(х-42-1)-|-(/2-43-л)-х|-(х-л)‏ 
1) أثبت أن: 7/3 +-» ح 8 و أن Е= -х+л-243‏ 
2 أثبت أن --(Е-0)‏ 
3( احسب E‏ و F‏ في حالة 1+ ۔ × 


11 ریاضیات التاسعة أساسى 





3-العمليات في مجموعة الأعداد الحقيقية Collection Pilote‏ 


4( أوجد ale x‏ أن Е--43-л‏ 
تمرين عدد 06: احسب: ( یبی2 2ےد 


لمم )2 94-08 كاده 


موی کر 


تمرين عدد 07: لتكن العبارة 6/+طه-36/. - و2 = Е‏ حیث ae IR‏ و IR‏ ع ط. أحسب العبارة في کل من 
الحالات التالية. 1 

b=. за-472 (1 

в-42 за-43 (2 

а-0-42 (3 

Б--43 за--12 (4 

а-8--43 (5 

تمرين عدد 8 ضع العلامة АА [x]‏ المقترح الصحيح: 

1( إذاكان С-42-43 48-43-424 А-434--0‏ فإن: 


۸ مقلوب 8 3] A г‏ مقلوب © لا ‹ 8 مقلوب © لا 
7 1 ۱ 

2 اذا کا" Z=— çY=— ‹ x=.‏ فان: 
إذا كان إن 

47 7 ( 

x+ z= 37 ‹ О 2-7 с О ХҮ=7 


В = 24/20 + 5/5 – 4/45 ‹ А-4/72-48-4/50-418 العبارات التالية:‎ хам! :09 تمرين عدد‎ 
р= —/28 4/63 +747 < С--3/3-4/12-7475 < 


تمرين عدد 10: انشر واختصر العبارات التالية: )9-1 4-4 )42+ 43)(43- 4/2( F=‏ 


)50-48 (د )مل سه )46 تل( )2( لی( )د- × 


تمرين عدد 11: انشر واختصر العبارات التالية حيث ace IR‏ ؛ 1ا ١٥ن‏ او :celR‏ 


(«-م ةشه )مز ه- 2 ]مدير )2-05( Y=]‏ 
ene‏ 


تمرين عدد 12: لیکن х‏ و ر العددين الحقيقيين التاليين: х-5--246‏ و .y=5-2/6‏ 
1) بين أن × و y‏ مقلوبان. 
2( اس 411 


1 1 1 
y ху 


1 
X y X 


12 رياضيات التاسعة أسساسى 





3-العمليات في مجموعة الأعداد الحقيقية Collection Pilote‏ 

تمرين عدد 13: فكك إلى جذاء عوامل العبارات التالية A=(3x+1)(x-1)+(2x+3)(x-—1): xe IR сам‏ 
4/2 - يمر - 8 ‹ 5- كلم - © < р=2(х+2)43-3‏ 

F=(x-/7)(x+5)-(x+4)(N7-x) < E=J7(x+1)-2x—2 


تمرين عدد 14: أحسب: 























7" У2 1 1 
21-02 š r= 3-2 1 ç үм. ç ٭‎ 3 14 
1 43-42 п 2 2.2 2 
1+2 2 413 3 
ع‎ 12 sac IR “ша تمرين عدد 15: اكتب العبارات التالية على شكل 0/5 + 7/ج‎ 
B= 125 + 28 - 7/63 + ۱ٰ A =7 -2/5 +2 )/7+/5(- ЕХЕ 28| 
р. М448 143541 541180 5لا 1 وم‎ -1 
14 47 2 2 گل‎ 2 


2 


تمرين عدد 16: 1 ) انشر واختصر (а+1)(а-1)-а? 5 Ха)‏ حيث .ає IR‏ 

2( استنتج 1000159999-105 ما هو خارج القسمة الاقليدية وباقيها للعدد 107 على 1-*10 . | 

1 1 1 1 Р 
A=|1+— |х| 1+ ادا‎ 1+— |x....x| 1+ عدد 17: احسب العبارة التالية: | +1 ادا‎ ë 

— لا 5 را e)‏ 


В-242| 4 |3.15-т . وھد‎ ٠ |м-42 ٠ БАГ 





تمرين عدد 118 احسب: 





| А Ү-(-46-45)45-46| ‹ х = |2 - 3| ×2 + 3| تمرين عدد 19: احسب:‎ 
«2 











данин 

















7- ЭЛ 
:20) عدد‎ ¿— 
.xe IR _ ثم في حالة‎ xe IR في حالة‎ A=-|x|+x العبارة‎ хам (1 

- ٭۔ B=‏ في حالة 2-< × ثم في حالة 2->× 

3( اختصر العبارة С-42-|/2-х‏ في حالة 2ہ < x‏ ثم في حالة 2 >×. 

تمرين عدد 21: اوجد эм‏ الحقيقي x‏ في كل من الحالات التالية: 5/- |«[ء 0-|3/-2+ع| :-1442-|- | 
к=л4=1-42 43|к-45)їх-42|-0‏ 


تمرين عدد 22: أوجد x|‏ ثم استنتج x‏ في کل من الحالات التالية حيث :xe IR‏ 


|x +2x| =1 < ا‎ 





2( اختصر العبارة 








1 


45 


-Х 


42 


> |×3-|ء = 











L.L, 13‏ الت اسعة اس ا 


3-العمليات في مجموعة الأعداد الحقيقية | Collection Pilote‏ 


تمرين عدد 23: ضع العلامة [5 أمام المقترح الصحيح: 

Û xe IR ‹ О хє. ‹ О xe IR. فإن:‎ || -х إذا كان‎ )1 
لا‎ хетв' ‹ О 12عخ‎ ٠ Охе, فإن:‎ |x|=—x إذاكان‎ (2 

3) إذا كان 2= تہ فإن: О |x|=2‏ 2 إ×| О х=22 ‹ О‏ 
تمرين عدد 24: لتكن العبارتان التاليتان + х= үа‏ و ه- ول - بو حيث гаж! зас!‏ 
1( أحسب: хху; x—y ; x+y‏ | 





11 : ХХУ احسب:‎ 2 
х y Х-у 
+ 1 1 
1 хил -- أثبت أن:‎ (3 
X y 
.x—y=xxy لة‎ E د اعت‎ И 


تمریسن عسدد 25: 

1( لتكن العبارة التالية: .А4(43-х2-х)-(2х-421|х-43)‏ 

أ) بين أن: А =3х(43-х)‏ ء ب) احسب A‏ في حالة 1-> × 

€( ثم في حالة 3 х=‏ > د) أوجد × إذا علمت أن 0= ۸ 

2( نعتبر العبارة В‏ التالية: ×3- 27/.- 8: 

أ) بين أن (сэ. «В =3(43-х)‏ إلى جذاء عوامل العبارة (AB‏ ج) أوجد × إذا علمت أن А-В-0‏ 
تمریسن عدد 26: 


1( لتكن العبارة کے Сиа a= x‏ تی 


أ) بين أن: аА) ау,‏ ار а‏ اه وكير ف فى اة و س 


ب) أوجد |а|‏ إذا علمت أن _ IR‏ ع × 


1 0 


2) نعتبر العبارة د حيث 8[ عع . 
51068 








)بین أن 1=ط×ه < استنتج أن ۾ مقلوب ط. 


تمرين عدد 27: 
Х-Ї -42|-3-‏ حيث 2 за«‏ 3<ط. 


1( اختصر العبارة X‏ 2( احسب العبارة X‏ في حالة 2+ ذل = b‏ 
3( أوجد b‏ في كل من الحالات التالية: 





` 14 رياضيات التاسعة أساسى 


4-القوى في مجموعة الأعداد الحقيقية Collection Pilote‏ 


مراجعة عامة 
- أذا کان а‏ عددا حفیقیا مخالفا للصفر و م عددا صحيحا طبيعيا أكبر من 1 فإن ای كان بز ملس نے 


а" =ахах....„ха:5 ај‏ حيث n‏ هو عدد عوامل هذا الجذاء. 
- إذا كان و عددا حقيقيا فإن =a‏ 'وء إذا كان و عددا حقیقیا مخالفا Аса‏ فإن 1= .a‏ 


- إذا كان و عددا حقيقيا مخالفا للصفر و n‏ عددا صحيحا نسبيا فإن = га?‏ 
3 
- إذا كان و و b‏ عددين حقيقيين مخالفين للصفر و п‏ و م عددين صحيحين نسبيين فإن: a"xb"=(axb)'‏ 


n 


a _ р 
a" >¢ (a") засгаа "ج = ”و‎ 
a 


a a li |‏ من 

تمرين عدد 01 : احسب: (хэ‏ )3( )19-(‹ )2( 80 2( ]8[ 
)27 

Цэвү گرم وم )۰ بب‎ ача рае 


3 


تمرين عدد 03: ضع العلامة X]‏ أمام الإجابة الصحيحة: 

(i‏ إذا كان “18 ع2 و 2 عم و Z‏ عم فإن: "ود =a 8 (a")‏ ركو وا (аа‏ ا 
Ь" n 1 5 .‏ 

ب) إذا كان be IR°‏ و 2 ©م و me Z‏ فإن: كا لا نك لاه کو 





تمرين عدد 04: اكتب في صيغة قوة حقیقي: ? 1 

ê) <) Б) مہ‎ 2 537 

تید عند 05 اکتب رج قوة Р 7 w нат‏ | | 
0 911 0 

تمرين عدد 06: 

А أثبت أن جرے‎ ne IN و‎ хє IR. 1)ليكن‎ 


2( اكتب في صيغة قوة عدد صحيح طبيعي: 43: (2/-) : Е) 148): (0.5)° z)‏ 


15 ياضبات التاسعة سن 


4-القوى في مجموعة الأعداد الحقيقية Collection Pilote‏ 
12- 
بس Шееле‏ 
а 35 -6 6 -3‏ 
3( 3( )5( | تكد | )2 
4 3 2 2 1 


-и 21‏ 7 
(-м24 (-2)‏ اہو 3415- 
تمرين عدد 08: اکتب في صيغة قوة عدد حقيقي: 9л) 0 v24) 2 ss‏ 3 )5№ | 


٭ )2( 568( ۴ نما 





تمرين عدد 09 : احسب العبارات التالية: 


2- 2 
А-45 x52x25x52x[-/5) `‏ : دہ ا تو 


52 وو‎ 73 5 
25 ۲ I 

С-(242) У) x27 x2‏ 2 )تمده وك م 
3 5 27 


تمرين عدد 10: احسب العبارات التالية: 
Ї 1946 3 5 5 |‏ 2- 
О‏ ہت سمه В-д‏ 
рэн)‏ (۷۸) 
تمرين عدد 11: أوجد العدد الصحيح النسبي ‏ في كل حالة من الحالات التالية: 
1( "(۸)۔ ۶ء (N2)‏ 
x x2" = (2л) (2‏ 23 
:21722241 }25 
х5) х(3х5°) “бу G‏ 3°( 
)5( )2( 
9 )5( 
(га?) х(ал) х(ь7)‏ 
x (ab)‏ "8 








x(3x(¥5) | -(/5у (а 


تمریسن عدد 12: 1( بين أن:1- حيث ac IR°‏ و be IR”‏ 


3 
3) xb x(3ab) А 
81х(ва?) х(а757) 3 


16 باضيات التناسعة أسا 





E л À À aus дии 


аг 


2-3 2 دہ 
—¿ عدد 13: لتكن العبارة التالية: ) نے 22 хад‏ حيث ac IR‏ و be IR‏ 
atx(a b°)‏ 
1( بين أن Х=а?ь°‏ 
2( احسب X‏ إذا كان 2 Б--13 sa=‏ 
3( احسب X‏ إذا كان و مقلوب .b‏ 
4( أوجد و إذا علمت أن Х=1 sa=b‏ 
تمرين عدد 14: باقي القسمة الاقليدية لعدد طبيعي n‏ على 8 هو 3. 
لنعتبر و عددا حقيقيا حيث 2( = а?‏ 
1) أثبت أن а"! e IN‏ 
2( جد واحيث 128 = а"!‏ 
تمرين عدد 15 يبلغ بعد كوكب نبتون عن الشمس 4.7410 سنة شمسية Oe s‏ الأرض حوالي 30 وحدة فلكية 
إذا علمت أن الوحدة الفلكية تساوي حوالي 150 مليون كيلومتر والسنة الضوئية حوالي Km‏ 9.5×10. ما هو الكوكب 
الأقرب إلى نبتون الشمس أم الأرض؟ 
تمرين عدد 16: 
1( بین أن العدد 2 + 2 “2 يقبل القسمة على 3 
2 بين أن العدد 254-54 مضاعف مشترك لثلاثة أعداد صحيحة طبيعية متتالية. : 
تمرين عدد 17: 
نعتبر م عددا صحيحا طبيعيا فرديا Сиа‏ < م. بين أن العدد "م - рт‏ يقبل القسمة على 4 
تمرين عدد 18: 
1) انشر ثم اختصر Ха!‏ (1+ ×+ ”×+ یں ke IN» xe IR Сэ» (x-1)(x" +x +x?‏ 
2 نعتبر م و م و q‏ ثلاثة أعداد صحیحة طبيعية. 
بين أن: إذا كان م يقبل القسمة على q‏ فإن 1- ”م يقبل القسمة على 04-1 . 
0( أوجد الأعداد الصحيحة الطبيعية n‏ حيث 8 -ق.م.أ سا 82( 


17 یاضیات التاسعة ај‏ 











مراجعة عامة 
1) لیکن b за‏ عددين حقيقيين: ‏ * 0> -و يعني a-b20 "зах‏ يعني <ه. 
2( لتكن ‹а‏ ط و c‏ ثلاثة أعداد حقيقية: (a >b)‏ يعني .(а+с>26+с)‏ 
3( لتكن ка‏ ٤ء‏ و 4 أربعة أعداد حقيقية: إذا كان a+c<b+d Оё c<d заар‏ 


4( لیکن و b s‏ عددين حقيقيين: * إذا كان с‏ عددا حقيقيا موجبا قطعا فإن > ۾ يعني ac<bc‏ 
* إذا كان c‏ عددا حقيقيا سالبا قطعا ас OHM‏ يعني عط < ас‏ 


5( لیکن و و ط عددين حقيقيين مخالفين للصفر ولهما نفس العلامة: إذا کان جا > ۾ يعنى 1< 


6( لیکن ۾ و6 عددین حقيقيين: * إذا كان و وط عددين موجبين فإن: a Sb‏ يعني . 
* .إذا كان و و ط عددين سالبين فإن: جا > و يعني 2ا < а?‏ 
7( لیکن و و b‏ عددين حقيقيين: || > |а‏ يعني а? <Ъ?‏ 
8( لیکن b s a‏ عددین حقيقيين موجبین a Sb‏ يعني „Ма < Jb‏ 
ж" |‏ 


2 |— 


تمریسن عدد01: قارن بین ۾ و b‏ فی كل حالة من الحالات التالية: أ) تو وڈ ب) كدو ہج 


5 -./7 -3/2 : 3> ۷7 -5./2 ( < :دمم‎ (3 ‹ b=—f3; а=-17 (с 
3-1الح رين . 1لار‎ 22 _ 3/2 
и 


65 ç b=— —;a=——(5 
5 (ç 3 5 


تمرين عدد 02:ضع العلامة [X]‏ أمام المقترح السليم: 


1( إذا كان IR.‏ ے(ط-و) فإن: а+у/5>ь+5 « Па»/2554-42‏ 3ا ‹ وچ تو[ 
2 إذا کان be IR” s ae IR"‏ و (а-Ъ)є IR sabe IR.‏ № وط لا 2-5 لا а>-ъь‏ لا 
a‏ 2 
3( اذا کان 1 ع2 و +1 ےتا و _ а-550 sce IR‏ فإن: 
5ل عط < 5/+مج لا ас+л<ъс+л‹‏ لا О —ac>-—bc ٠‏ 
4( إذا كان 3 > О а >3  :نإف a‏ ‹ 1< ت3ا | О а-л>ъ-л‏ 
تمرين عدد 03: و b‏ عددان حقيقيان بحيث 0> ط-ه قارن بين × و y‏ في كل حالة من الحالات التالية: 
y=-b-2m ; x=-a-m (446 y=b-V2;x=a-.5B (‏ 9 ج( y=2[b- 2) ;x=2a-3/2‏ 
تمرين عدد 04: نعتبر عددين حقيقيين x‏ و ر بحیث >« قارن بين за‏ ط في كل حالة من الحالات التالية: 
رم 45 45 л‏ 7 
;a=x—- (!:‏ نودم , ب) b=—-—y;a=-—-—x‏ 
тэ 27‏ 3 37 


Б--у(43-2) а--х(43-2)0 Ян ь-у(42-43), а-х(42-43| (с 


18 رياضيات التاسعة ألساسى 





تمرين عدد 05: قارن بين за‏ ط في كل حالة من الحالات التالية: |( 34/2 b= 25 ; а=‏ ‹ 


b= 134/11 +27; а= 25- 11/13 (3 ١» - 5/7 :1/ہ+‎ а-7-4/5-411 (z › b= 1842. хас 348 2 


B: 2‏ 
تمرين عدد 06: نعتبر العددين ь-1-47|- 47-24 Эа-544/45-4/245‏ 
)بین أن за-5-445‏ 5-3/7 + ب) قارن بین 5-3/7 4/5 ثم قارن و و b‏ ثم استنتج مقارنة ل و 5 
a‏ 
تمرين عدد 07: نعتبر العددين х-34-4Л62-1042‏ و )14-431(2-43(- 
(і‏ بين أن: х=3-4/2‏ و 33 در км: ç‏ ×؟ علل جوابك » ج) بين أن (2)]4-3/2-۔ بردتم 
د) قارن بين العددين 4 و 3/2 ç‏ ه) استنتج تج مقارنة للعددين x‏ والا. 
تمرين عدد 08: نعتبر العددين الحقيقيين بحيث 1> × >0 و 0> >1- 
أ) ما هي علامة كل من العددين 1-× و у+1‏ 


ب) قارن بين العددين 5(45-1|(х-1)‏ (1-)[5-2/.)ثم بين العددين (yl)‏ = و e‏ 


х(х-1) و‎ x(y+1) قارن بين العددين‎ (z 
کڈ‎ x; x; x د) رتب تصاعديا الأعداد:‎ 


5 


م busua oku as‏ ام نے لق ور تسافا ما SY‏ کر ا Y‏ 
ستنتج تر 5 , 3 нг.‏ لح در * É‏ 


x‏ تير V < x x‏ وک کک 
تمرين عدد 09: 

5/3 ; 2/7 : 345 رتب تصاعديا الأعداد:‎ ú 

ب) رتب تصاعديا : 3./5- 2لہ؛ 447-247 2-5/3 м2‏ 








1 1 1 ۱ ЕТ 
Е ЕОС 

تمرين عدد :10 b за‏ عددان حقيقيان. ))انشر 26٠ (a-b)‏ ب)بين أن 200 < 52+ а‏ 
(z‏ استنتج أن 2/28 < 2+ ”4 و 20/38 <3+ تو د) بين أن: (a + 2(./3 24-/ба‏ + 32+3(/2) 
تمرين عدد 11: 

۾ و b‏ عددان حقيقيان بحيث О<а<1‏ و b>1‏ 

2 3 0 قارن بین العددين‎ (а-ЫУ بين أن مث > ب) انشر‎ (Í 


تمرين عدد ca ٠:12‏ ط و : ثلاثة أعداد حقيقية. 

أ) انشر ثم اختصر (a-b) +(a-c)'+(b-—c)‏ ء ہو وت (a-b) +(a—c) +(b-c)‏ 
(z‏ بين أن ٥ط a+‏ + مع >< a” +b” +c”‏ ‹ د) استنتج أن 10> 15/++10/+ 6/. 

تمرين عدد 13: ух‏ ر عددان حقيقيان بحيث 2ہ > × ٥>‏ و 3ہ > >0 


вы . à «+12 أ) بين أن‎ 
6-y 2 


19 باضبات الت اسعة اس 











تمرين عدد 14: у ух‏ عددان حقيقيان موجبان قطعا. 





























أ š + Я 2 sa‏ 
)اتشر 4-0( 30 ب)بينأن وبل د ۰ ج)بينأن د دير бэ‏ 
x Jy‏ 
—¿ عدد  :15‏ و b‏ عددان موجبان قطعا بحيث a<b<1‏ 
(Í‏ بين أن ç ab-1<0‏ ب) +b TE‏ 
a‏ 

ج) استنتج مقارنة للعددین: ,x=099998+— Í‏ سے + وووووو ن - 

0.999998 0.999999 
تمریسن عدد 16: әх‏ ر عددان حقيقيان موجبان قطعا بحيث x<y‏ 
1) بين أن Хоол.‏ 

у у у+х? 
-2p+1 p-1 р+3р |. Р. 
سک 3 و‎ E اک‎ ET يق‎ E و ”(1-م)‎ (р+1) انشر‎ (| 
1+م2+2م‎ р-1 р-р-2 
0 > عددان حقيقيان حيث 20 > ( > و‎ b за :17 تمرين عسدد‎ 
2 1 š 
(a—b)(2a—b) 5(а42-5)|) انشر‎ 2 > (a-—b)(2a-b)<0 بين أن‎ (1 
2 2 

3) نعتبر العبارة 22م بین أن 24 
تمرين عدد 18: n‏ عدد صحیح طبيعي مخالف للصفر 
1) رتب تصاعديا الأعداد: أ كك 1 و 1 

п+3 п+2 0+1 n 

l 4 4.‏ 1 1 1 4 
2( بين ان —< + + +> 
п+3 n n+l 0+2 n+3 n‏ 
1 1 1 1 
азы (3‏ أن 6004---4---4---4---0.03-2 
( 103 102 101 100 
تمرين عدد  :19‏ عدد صحيح طبيعي مخالف للصفر ولواحد, 
أ) بين 1_1 ç l‏ ب) بين أن لے بط (с ç‏ استنتج أن 1l l 1 + —— 1 шаг‏ 
a а(а-1) 1222) а-1 a а(а-1) 77‏ 100 100 >- تھ 3 22 
تمرين عسدد 20: n‏ عدد صحیح طبيعي. 
(Í‏ قارن بین العددين ا كه 
n+2‏ 1+1 


19 21 23 


24 22 ,20 
ہے کہ x‏ 
24 22 20 


تن 8 
2 25 23 21 9 


42 


Лас استنتج أن 1> 8 >> م‎ (а د) بین أن 2۸ےھ‎ ٠ ۸×8 احسب‎ (z 


7 5 ,3 6 4 2 
ب) قا العدد В--х-х-х хх.‏ 
оно (-‏ العددين 468 7 5 3 


۱ 20 رياضيات التتاسعة أساسى 


Collection Pilote Аа 6-الجذاءات المعتبرة والعبارات‎ 


مراجعة عامة 
إذا كان و و b‏ عددين حقيقيين فإن: 62+ مو2+ (a+b)(a-b)=a -62 <(a-b) =a -2аь+Ъ2 ‹(а+Ъ) =a?‏ 
| التمسارين | 
تمریسن عدد 01: 
احسب: )424( )41-43 4У3--2)(43-472)‏ (3۷2-1()3/2+۱1)؛ Цээаү2)‏ )243-3( 
 84(8-45) | -(8-46) [1+(¥2 + 3)]‏ )2-0-5( ]32-8 +22 
تمریسن عدد 02: ضع العلامة ВА‏ أمام المقترح السليم: 
1( إذا كان x‏ و y‏ عددين حقيقيين فإن: (x+y)(x-y)=x +y.‏ لا خوہنرے(و۔ئ(ربء) لا 
(х-у) =× +7‏ لا 
2( إذا كان а=99х101‏ و Ь=100‏ فإن: О a=b”-1 ‹ О а=ъ2+1‏ ‹ 2-6-1 لا 
6 كان с-2-(44)-(1-5|‏ و О 0-16 + О 0-0 ‹ О с--16:0а-ь=-8‏ 
تمرين عدد 03: 
1) انشر العبارات التالية حيث IR‏ عع : (1+ء) ; *(1-<) ; (х+1)(х-1)‏ 
2 احسب إذن: 101 ; 992 ; 101599 
تمرين عدد 04: 


(1 447-х 4х-48| 4(х-4 (2х4-/2) ААШ انشر ثم اختصر كل من العبارات‎ 
(м3 [كل+2[)2/.+ 3ل.) كل.-»2()2/-‎ ЧЦх-42443|(х4-2-43) (х”-1х741) «(х +2) 


تمریسن عدد 05: 
فكك إلى جذاء عوامل: 1- x°—4x+4 ; x” + 6+9 ; x? -9 ; х?‏ 





x +ع‎ :х2-243х-3:9х2-12Х-4: تيرك‎ +122+9 « 4х"-25 ; х2+2х +1; 


(x+1) +2(x+1)+1 ; 58х23 | X '+2x°+1 ; 


تمرين عدد 06: 
أوجد كتابة للأعداد التالية مقامها عددا صحيحا: 7 БК ЕЕЕ МР‏ 1 12 0+۵ 


HTB‏ یی وہ 


веха 20-2) ç A=x°—4x+1+(3x+1)(2x-1) 


F=(x+1) —2y(x+1)+y2—x+y-1 3 С=(2х+3)(4х –1)+4х° +12х+9 
а-0-42 за+ь= 4/3 ‹Ьє1В хас IR تمرين عدد 08: احسب العبارات التالية حيث‎ 
B =2(а° —b”)—a” + 200-7 ٤ A = a + 2ab +2 - 32 - 3 


21 ياضيات الت اسعة أسا 
ль‏ مم کے ر © ا ہے ےج kt‏ ج ع hs‏ تی 


D > ت2ا‎ -(a-1) 3/ہ-‎ +1 : С-(4-43| -( 4-2 «43(8-а) 

.yc IR و‎ xe IR Сэ» В-(х-у) +2xy و‎ А-(х-у) -2ху التاليتين‎ од Хэ! تمرين عدد 09: نعتبر‎ 
А-В-х + أثبت أن 7ر‎ )1 

2( احسب ОЗ‏ 246-|3-42/( و 5 + )43-45( 


تمرين عدد 10: احسب: 





242 а وت1‎ 
۹3 

















996006 | سی‎ ИЕ مق اک‎ e 
EE ао ID سی وو‎ ° BAT OED لاك رو يو‎ 
ای اط‎ 1+2 


تمرين عدد 11: 

1( اكتب في صيغة (аны)‏ أو (а-Ы)‏ الأعداد التالية: 

: 11-62 : 12+ 2/55 : 5-26 ; 5+ 26 

14-4/0 :14-4/0 : 27-10/72 : 27-10/2 


2 أثبت أن: 10- 427-1042-4-427-10-7 و 20/10 = 4414-4410 4114-4410 


2 7 
تمرين عدد 12: نعتبر العبارة التالية: 12 ан‏ حيث 212 و .be IR‏ 








1) أثبت أن: E=ab‏ 


а 


2 
تمرين عسدد ۰13 نعتبر العددين 19 424/5 х=‏ و ۸ - уз‏ 
|( احسب: (х-у) : (x+y) : ху‏ 2( اختصر: нери‏ 


تمرين عدد 14: نعتبر العبارتين: А-4р-Уа‏ و 5-2/.-8 حيث IR ¿ac IR,‏ 56 و .a<b‏ 
1) بين أن: 20> 24а (3-а)‏ 2) أثبت أن: [ه- مهل.)2 = 2۸ 3( بين أن: В”-А2-2А42‏ 
4 قارن ВЭА‏ » 5( استنتج مقارنة للعددين 5-3 و 3/ه- 23 -47 


تمرين عدد 15: نعتبر العددين за-43-2472‏ 5-4/3-247: 


1) احسب: ٠ ахь : 62 : а?‏ 2( بين أن ۾ مقلوب ٠ b‏ 3( احسب ”(ط+ه) و (a—b)‏ 
4( انتج أن 43-242-43-242-0242 3 2= 43-247-43-242 
ساج 
ما- —b a+ a”‏ 2وج لہ- جو 


.a>b sbe ]R “ас IR, دع و ل = ر حيث‎ БЭЕЭ уй :16 تمرين عدد‎ 


2 
a> Va2-b بين أن‎ (1 


Lu) L U UU А باضيات‎ 22 





6 الجذاءات хэл!‏ والععارات Collection plote зай‏ ` 
Ге М‏ د 5 
2 أثبت أن =а‏ 7+ اجوہ عار > 3( أثبت أنّ 5ل +ول.- ر+× و М‏ 


Ga‏ سس ان s‏ گیل Ed‏ ا یم 


تمرين عدد 17: نعتبر العبارة التالية: ا be IR] ‘ac 18: “ээ‏ و ана‏ 
a‏ 





ا شا 1 1 _ 26 کل 5+26 
1( أثبت أن A=2+—+—‏ « 2) استنتج أ =+ +2 + »۰ 3) احسب 
зучиааас‏ ( 5 = 3 ( .5-246 | 58246“ 


تمرين عدد 18: نعتبر العددين الحقيقيين b sa‏ بحيث а-454-424-2470‏ و 5لہ+ b = 41/600 - ١/486‏ 


1) بین أن а=4/6-4/5‏ و كل + 6لہ- 6 
.2( احسب الجذاء ab‏ ثم استنتج أن a‏ مقلوب b‏ 


62 : а? احسب‎ (3 
1 1 a b مب‎ 
.—+— استنتج ——— و‎ (4 
a b ьа“. ( 


تمرين عدد 19: | | 
1) نعتبر العدد الحقيقي (Ë га-4125-420-1‏ بين أن 1- 3/5 а=‏ »ب) أثبت أن و عدد موجب 
2( لیکن العدد الحقيقي 0-6+47/5. أ) أحسب ٠ ab‏ ب) بين أن (z (Ьа) =ab‏ استنتج أن سے 
تمرين عدد 20: 
1) نعتبر العبارة 2+3 + :د А‏ 

( احسب A‏ في حالة 0= × ثم في حالة 2-- × » ب) بین أن 3 A=(x+1‏ > ج) فكك العبارة А‏ إلى جذاء عوامل. 
2) لتكن العبارة یں 8-32 IR “эь‏ ء×. 

أ) بين أن + B=(+D[‏ > ب) في حالة 0ع 8 ٠‏ اختصر العبارة БН‏ 
تمرين عدد 21: 1) نعتبر العبارة | 29-4./7)- А=х?‏ حيث IR‏ € × 

( اكتب العدد 29-47 في صيغة ç _ (a—b)‏ ب) فكك العبارة ۸ إلى جذاء عوامل 
2( لتكن العبارة (1+2/7-×)( 7+ »)2= 8 хєлд Сэ»‏ فكك إلى جذاء عوامل العبارة 8 + ۸ 
تمرين عدد 22:_ ]) نعتبر العبارة [ ه/مه-4+ ول.-2[)1/.+1) =£ حيث IR,‏ 6 . 


Е-1-а بين أن‎ (I 
а= 36/2 -1 حالة‎ а= في حالة 2/ - وثم في حالة 24/3 وثم في حالة 1+ 5ل‎ E ب) احسب العبارة‎ 
.ає ІК, حيث‎ Б=а+1+24/а لتكن‎ (2 


23 باضات التتلاسعة أسا 








= إلى جذاء عوامل » ب) اختصر العبارة‎ F Д فكك‎ (I 
:23 تمرين عدد‎ 
be IR ع2 و‎ IR “ээ B=. [(a +b) +(a-b)] зА- (8857-08-87 ] نعتبر العبارتين‎ 


1( بين أن A=ab‏ و 02+ В-а‏ 


ا )222 )82:25( تہ اتلد Саја‏ 








2 2 42 42 42 2 
تمرين عسدد 24: ( وحدة القيس هي (cm‏ في الشكل المقابل ABCD‏ مربع 
طول ضلعه 3+ ×و EFGB‏ مربع طول ضلعه 3-1 43-1 7 
1( عبر بدلالة x‏ عن المساحة المشطوبة 6 
2( احسب المساحة المشطوبة في حالة х-43‏ ثم في حالة 1+ 3= × D C‏ 
تمرين عدد 25: کہ 


( وحدة القيس هي (cm‏ 

1( عبر بدلالة b за‏ عن المساحة المشطوبة في الشكل المقابل حيث ABCD‏ مربع 

طول ضلعه 4+52 . | С f‏ 
2) فكك النتيجة إلى جذاء عوامل. 

3( احسب المساحة المشطوبة في А‏ 2 = ط = و ثم في حالة 1+ 2> و و ۷/2-1 =ط 
تمرين عدد 26: (وحدةالقيس هي (cm‏ 

1) عبر بدلالة x‏ و y‏ عن المساحة المشطوبة في الشكل المقابل حيث гэ» ABCD‏ 

[рс] منتصف‎ G ‹ [ВС] منتصف‎ F [АВ] منتصف‎ E مربعو‎ EFGH و‎ 

و H‏ منتصف D G 0 [Ар]‏ 
2( فكك النتیجة إلى جذاء عوامل. 

3( احسب المساحة المشطوبة في حالة 43-41 х=‏ و 1- 3/ - و 





تمرين عدد 27:( وحدة القیس هي (cm‏ 
6 العبارة цг‏ جذاء عوامل. 


تمرين عدد 28: ( وحدة القيس هي (cm‏ 
بين أن المساحة المشطوبة في الشكل التالي تساوي 
танд‏ احسب المساحة المشطوبة في حالة Е‏ 

١ ١ 2 


حالة 11/ = × ( القيمة التقريبية لج تساوي 3.14 ( 








24 باضبات التاسعة سا 





6-الجذاعات المعتبرة والعبارات الجبرية 1 Collection Pilote‏ 


تمرين عدد 29: نعتبر ا ہج о оаа‏ 3ح و 3< 0و ۾ و b‏ عددان صحيحان 
طبيعيان حيث ولد +و د эхн Jm‏ 


2 


л بدلالة‎ цогц انشر 29 ثم استنتج‎ )1 
a a 


3 
2 انشر нан‏ ثم استنتج b+‏ بدلالة л‏ 


3 بين إذا كان т=п‏ فإن جا و أو ۾ مقلوب .b‏ 

















تمرين عدد 30: уух‏ عددان حقيقيان بحيث х+у=3‏ .بين أن 54 < +3у?‏ 22- 
تمرين عدد 31: « و у‏ عددان حقيقيان بحيث 0 
x+y ———‏ 
2 2 
x-y [x+y I‏ 2+ ۷۳ا ۲۳7-2 
92ئ۰ с‏ 2( استنتج + 
X+y х-у (‏ ( 2 7 2+ 7 | 
تمرين عدد 32: 1( انشر (1+م) حيث ne IN‏ 
وج 1+ 
2 استنتج أن: کت 
3( احسب: )2010(- °)2009(+ .....+ 1-22+32-42+52-62 
تمرين 3-5 33: نعتبر ! A= жа‏ 
1 1بھلہ JVA‏ 
1( بين أن 2+8-1-0م»ء 2) استنتج أن ٠ —=А+1‏ 3) بين أن 5/. - + 
s 0 I U‏ ؟ 
تمرين عدد 34: 1( сай ¿ne IN‏ أن 1+ 40+ 2و6 + 42+ n“‏ = )1-0( 


2( باستعمال السؤال عدد ]( ؛ جد م حيث р”‏ -14641 

تمرين عدد 35: 
x = 999........9‏ . ما هو مجموع الأرقام المكونة 22× 
0 مرة 9 

تمرين عدد 36: 1) فكك إلى جذاء عوامل 1 رات 


2( فكك إلى جذاء عوامل العبارة A= (н) (хен)‏ 3( استنتج أن 0> ۸ 

تمرين عسدد 1:37( فكك إلى جذاء عوامل العبارة )4— A—#x-2+(2x-1)(3x‏ 

Чэ? ×<1 حیث‎ B= 2|- х2|-х- 1+2 نعتبر العبارة‎ (2 

B= 2 (x 1) ب) أثبت أن‎ ٠» 3×-1<0 أثبت أن 0« 1-2 و‎ (і. 

ج) فكك إلى جذاء عوامل ۸-8 .A>B О (3 ٠٠‏ 

-000000-0025 _ويضياتالتاسعةأسا 












7۔المعادلات والمتراجحات 





1( كل مساواة تؤول کتابتھا إلى ax =b‏ حيث و عدد حقيقي معلوم ومخالف للصفر و ط عدد حقيقي معلوم 

و x‏ عدد مجهول تسمى معادلة من الدرجة الأولى ذات مجهول واحد في مجموعة الأعداد الحقيقية. 

2( لیکن ۾ و b‏ عددين حقيقيين حيث <b‏ وء إذا كان ط > :> хє(а:5| Оё‏ و 6-2 هو مدى الحصر. 

3( لیکن b ca‏ »ءوق أربعة أعداد حقيقية حيث c<d sa<b‏ إذا كان جا > × > 2 و c<y<d‏ 

a+c<x+y<b+d فإن‎ 

4( لیکن ء 5 ٤ء‏ و d‏ أربعة أعداد حقيقية موجبة حيث اكه و c<d‏ إذا كان حا ک × کو و > رک 

ac <xy > 60 فان‎ 

5( لیکن و و b‏ عددين حقيقيين حيث a< > * la <b‏ يعني xe[a;b]‏ ‹ * >« > يعني xe[a;b|‏ 

* 2< يعني |ه+رح] ع ‹ * 2<« يعني ]مہ+ ہہ[ x<b * ‹ хе‏ يعني[ xe];‏ 

× € [|:| يعني‎ × <b * 

6( لیکن а‏ عددا حقيقيا موجبا: * 8> х|‏ 
* 


xe ]—a;—a[ يعني‎ |х|<а * «хе ]-2:2[ يعني‎ 

хє | өөг-а| يعني ]م+ہوإں‎ |х|>а * ٠ хе |-ај[а;+[ يعني‎ |x|2 a 

7( كل لا مساواة تؤول كتابتها إلى ax+b<0‏ حيث a‏ عدد حقيقي معلوم ومخالف للصفر و Db‏ عدد حقيقي معلوم 
و x‏ عدد مجھول تسمى متراجحة من الدرجة الأولى ذات مجهول واحد في مجموعة الأعداد الحقيقية 
التمارين 





تمرين عدد 01: 
أجب ب: " صحيح" أو ب: " خطأ": 


أ) العدد )2-( لوا داو шарза‏ 
4 2 : 

ب) эмд‏ )4-( حل للمعادلة 1- × =1+ × في المجموعة 18 

Ма 6 ээ! (е‏ 2+1=1 00ر 

3( العدد )17-( حل للمعادلة х-17-0‏ في المجموعة № 

ه) العدد 4/5 حل للمعادلة 0- 4/5 × في المجموعة © 

9( العدد )43-( حل للمعادلة 3-0- х?‏ في المجموعة IR‏ 

ي) العدد )7-( حل للمعادلة ع7 +24 في المجموعة Q‏ 

ز) العدد (1-) حل للمعادلة 1+ ×2 + ”× في المجموعة ,7 

ع) المعادلة 9— ”× لها حل في المجموعة N‏ 

تمرين عدد 02: حل کلا من المعادلات التالية في IR‏ : 0 -3:2+2؛ ہہ ثلا ول ہو؛ 


2(х-п) = х-3л ع2 ؛‎ +343 = 2 + 3 


26 رياضيات التاسعة أساسى 








7۔المعادلات والمتراجحات 





تمرين عدد 03: حل كلا من المعادلات التالية في © : 
ен үг) ӨЦх-1)-1х 8347-Х-2Х-1 ТОИР 00‏ 
5 4 2 5 3 4 2 


تمرين عدد 04: حل كلا من المعادلات التالية في 2 : 
2 3 


-2Х-4 5 
-3(л-х)--тах! а کت‎ ха ود ولتم‎ E 
(п-х)=-п+х 2 45 2 x+1=.3 + x 33 5 


تمرين عدد 05: أوجد خمسة أعداد صحيحة طبيعية فردية متتالية قيس مجموعهم يساوي 925 





5х +3 л 
А Х 8 :06 علد‎ > 
y+3 Зу-1 الممثل بالشكل المقابل‎ АВСО أوجد ابعاد المستطيل‎ 


تمرين عدد 07: أوجد العدد الحقيقي الذي إذا أضفنا 
اليه نصفه ثم 435 ثم ربعه تحصلنا على سدسه زائد واحد. 


7م 
تمریسن عدد 08: 
أوجد أقيسة زوايا المثلث ABC‏ . ما هى طبيعة هذا المثلث؟ جس 
وجد آقیسه ).315 هي 8 ٦‏ 
تمرين عد 09: ۸ 
мив аниа: илгэн,‏ رک 


Ру 2500 کی براقا لها ننس الکن وان ا اتی أربي کس کی انيه‎ Лин سے‎ TS 
قصص يصبح مدانا ب1.400 د. ابحث عن ثمن القصة الواحدة رو تروس سی جو‎ 


تمرين عد 11: ثلاثة ورثة تقاسموا تركة أبيهم على النحو التالي: * نصيب الثاني 2 نصيب الأول زائد 150 د. 
* نصيب الثالث 2 نصيب الأول ناقص 80 د. إذا салс‏ أن نصيب الثاني يفوق نصيب الثالث ب5800 د. 
3 3 


حدد نصيب كل وريث ثم قيمة التركة. 
تمرين عدد 12: حل في ІВ‏ كلا من المعادلات التالية: 


х5.) (к) = , (х-7)(х--/2)-0 ‹ 28 (х-л)-0 $ 502, -48)-0‏ ا 
م (1-х) =0 (зх4-/7) -0 6 23-х‏ 





45 
تمرين عدد 13: حل في ЭХ IR‏ من المعادلات التالية: 
2 ےج 2 
4х2-4х+1=0 t 4х7-5-0 tx2=9‏ ؛ хэсэж‏ ؛ (х4-42) =(х+1)‏ 
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7۔المعادلات والمتراجحات 





تمرين عدد 14: حل في IR‏ كلا من المعادلات التالية: | 


› (x+2)(x+3)+(x+2)(x-1)=0 5. х44-|х-2| í 3х2 +1 =× +3 
‹ х) (3х) 43 =0 ؛‎ х2-2Х-41-х24-242х-2 t x2-1+(x-—2)(x+1)=0 


(2-4) 4(х-2) =0 £ x2+1=0 

تمرين عدد 15: في الشكل المقابل يمثل ABCD‏ مستطیلا حيث 

. 21-1 حيث‎ [AD] و ×= ۸0 لتکن 1 نقطة من‎ АВ=х+2 

الح بصن الد اتکی > بحت تكن дъ‏ المت 3 ! 
تساوي ثلث مساحة المستطيل р C ABCD‏ 
تمرين عدد 16: نعتبر العبارة 20/2-1 - В= х2‏ حيث IR‏ ء×۔ 

× = 2 +1 ثم في حالة‎ x=—V2 في حالة‎ B احسب‎ (i 

ب) بين أن 3- В-(х-42)‏ 

ج) فكك العبارة 8 إلى جذاء عوامل 

8 - 0 ААА IR حل في‎ (2 

ه) حل في IR‏ المعادلة В-(х-43)(х-42--/3)-0‏ 

تمريسن عدد 17: 1) فكك إلى جذاء عوامل أولية العدد 468 

2( حل في IN‏ المعادلة 468 = (28+1) п‏ 

1, _ 6xX2-x+92 _ 93 


Хь —— = 22-1+ 
3 Зх +1 3x +1 





تمرين عسدد 18: 1( بین أن: 
à= sÍ (Í 2‏ ر5 مجموعة قواسم ма!‏ 93 


бп 8592 үд оц р. المخالفة الصفر‎ А Азаа) Мл اعد مجو عة‎ (ыл 
Зп +1 
1<у<7 عددان حقيقيان حيث 5> ×ک2 و‎ у ух :19 تمرين عدد‎ 
3x—2y ; —2y ; x-y ;—y ; 4K<K-1 ; 3X+5y ; Sy ; 3X ; Xy ; X+ y أوجد حصرا للأعداد:‎ (1 
y(x+y) ; x(x+y) ; y ; x أوجد حصرا ل‎ (2 
x y y х 
./7-- 2.645....... تمرين عدد 20: نعتبر العددین ......1.732= 3ل و‎ 


1( أوجد حصرا لكل من 3/. و 7/. مدى کل منهما 107 ' 

2 استنتج حصرا لكل من 7+ دلہ ; 47-43 М1;‏ 5 
3( أوجد حصرا ل: 428 :475 : 7+ 463 8,+×۸0) 
٠‏ تمرين عدد 21: نعتبر العبارة А-(х41)-4‏ حيث 5 > >2 


1( فكك العبارة ۸ إلى جذاء عوامل 
2( استنتج حصرا للعبارة A‏ 


э 


ан 
-إخ‎ 
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7۔المعادلات والمتراجحات من الدرجة الأولى ذات اجد ollection Pilote‏ 


تمرين عدد 22: نعتبر العبارة 





2 
т y کے‎ 
2 2 1-Х 


1( بین أن: нЕ.‏ 
1+х :‏ 
2( أوجد حصرا للعبارة B‏ 
تمرين عدد 23: ضع العلامة Б‏ أمام المقترح الصحيح: 
1)إذاكان 3> × > 2-فإن: [2:3-] xe‏ لا ‹ [2:3-[ع* لا « «Чхє(-23|‏ 2:3-|ع* О‏ 


2( إذا کان ےڈ فإن: )353 зе‏ لاء 453 Чин‏ وا لا . رآ لا 
3( کان 2> × فإن: xe]2;+eo[‏ لا « О хеј] « О хєе|]-;2]‏ <« 21 مزء)ء لا 
4( إذا كان 5.0 [رافان: |3:۷3| Ә ye‏ | سإ yes 3 ‘O yel 33| ‹ О ye‏ 
5( إذا كان 2/ < || فإن: 

xe [2:2 |‏ لا xe | ¥2; +ee|‏ لا » أمد:2ل. إن| 2- хе нө‏ لاء |2:2| xe‏ لا 

تمرين عدد 24: نعتبر العددين × و у‏ حيث хє(|-6:-4|‏ و ]53[ .ує‏ 

1( أوجد حصرا لكل من × و (ху)‏ 





27777 1а (е b —2x Ур y ب) بين أن‎ ç x+y 0 بین أن‎ ) 2 
X+y X+y X+y 
k= Ј= |-2;+] í I Е Е تمرين عدد 25: نعتبر المجالا‎ 


2( مثل المجالات 1 : J‏ و K‏ على نفس المستقيم العددي ( بألوان مختلفة ) 

IUJ ; ТОК : IK : 1213 : 121 أوجد المجموعات التالية:‎ 3 

تمریسن عدد 26: х‏ حقيقي بحيث «хэ‏ 

1) أوجد حصرا لكل من 3./7- و 3-15 4 2) اختصر إذن العبارة: =Bx-15-|-377|+3/7‏ 

исо تمریسن عدد27: نعتبر‎ 
212 2а- s ی٦‎ 
Ё-4| 28-17 اوت‎ 2a—-b) +,/)1-6(* إذن العبارة:‎ хам! (2 

تمرين عدد 28: 


2: 2 
ye [3:4] 5 xe [-4;-1] ‹ x+yz0 ہج : =۴ حيث‎ — 3-4 š Аа) хэс 
| (x+y) L ху (x+y) \ ху 














ДРЕ 
بین ان: لے‎ )1 


29 ياضيات التلاسعة أسا 
اص ае‏ اي 8 اوت د u e‏ امیس 





2( أوجد حصرا لكل من Е; у? ; х?‏ و bas sabe 3 < МЕ‏ كلاسن می بی اص رت 
y x ху‏ 


تمرين 3-2 29: حل في IR‏ كلا من المتراجحات التالية: 0> Б-2ха0 > х-42‏ 25543 


5 5 
106х 1) 52(х-3) КЕССЕ سنك‎ ЕДЫ хай: ری 2 و‎ 
3 4 یی ھت‎ 2 2 


تمرين عدد 30: حل في ЭХ IR‏ من المتراجحات التالية: 
2 
(х-42) -(x-1)(x+1)> x : (43) »(х-1) ٤ (х-2) 2‏ 
تمرين عدد 31: 


1) نعتبر العبارة А (зх)‏ حيث xe R‏ ؛ أ) احسب А‏ في حالة 0= × ثم في حالة 2= × 


ب) أوجد حصرا ل1+ ×3 ثم ل 4 إذا علمت أن хє(04|‏ ؛ ج) حل في 18 المعادلة 1= ”(1+×3) 
2 نعتبر العبارة 1- B=9x2‏ حيث 8[€× ؛ (Í‏ فكك إلى جذاء عوامل العبارة B‏ 
ب) بين أن A-B=2(3x+1)‏ + ج) حل في IR‏ المتراجحة 0< 8-ھ ومثل مجموعة حلولها على مستقيم مدرج.. 
تمریسن عدد 32: نعتبر العبارة 10+ ×12- ×4 = ۸ حيث xe IR‏ 
1( بين أن 1+ ”(3-×2) = А‏ 
2 حل في АА] IR‏ 1= ۸ 
3( حل في IR‏ المتراجحة -3х+1‏ 4×7 < ۸ 
تمريسن عدد 33: نعتبر العبارة 3- 11+ B= бх?‏ حيث IR‏ ج x‏ 
1( بين أن (3+ А-(3х-1)(-2х‏ 
2( حل في IR‏ المعادلة 8-0 ثم 3-- ط 
3( حل في JR‏ المتراجحة -5х(3х-1)‏ '(1-×د) < 8 
تمريسن عدد 34: في الشكل المقابل ABCD‏ مربع طول АА‏ 10 













X یت‎ 6 Е т вре 
д B AM=AN=x وش جحت‎ ЦАР) q ан 
0 | . MNC مساحة المثلث‎ 8(х) و ]0:10[ ع ×. نعتبر‎ 
| 20х- х? í من‎ 
7 8(х)-:22:5- أثبت أن‎ )1 
-× +20х -100> 0 أ) بين أن‎ 2 
. ABCD أصغر من نصف مساحة المربع‎ MNC ب) استنتج أن مساحة المثلٹ‎ 
С х2-20х-36-(х-2)(х-18) أ) بين أن‎ 3 


0 
ب) ابحث عن مجموعة الأعداد الحقيقية x‏ بحيث f .S(x)>18‏ 
تمرين عسدد 35: في الشكل المقابل ABCD‏ مستطيل حیث 

AE=BF=CH=x ; AD=4 : AB=6 


52-15 
12 2. 
8 АИС ثم مساحة شبه‎ ВЕН و‎ AEF مساحتي المثلثين‎ x ШУ احسب‎ (1 
х š EDCH المنحرف‎ 
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7۔المعادلات والمتراجحات من الدرجة الأولی ذات احد ollection Pilote‏ 


2 نعتبر А(х)‏ مساحة المثلث БЕН‏ 
أ) احسب بدلالة x‏ المساحة А(х)‏ 
ب) بین أن х2-55-4-(х-1(х-4)‏ 
(с‏ حدد مجموعة الأعداد الحقيقية А(х)<8 “u= x‏ 
تمرين عدد 36: في الشكل المقابل ABCD‏ مربع طول ضلعه 2 


لتكن Me [AB|‏ و AM = AN =× сэ» Ne [AD]‏ و M‏ مختلفة عن A‏ و 8. وڅه 
2( ابحث عن مجمو عة الأعداد الحقيقية х‏ بحيث يكون 011 ММ»‏ 
N‏ 
D C‏ 


تمرين عدد 37: في الشكل المقابل ВМС‏ مثلث قائم في В‏ و МАТН‏ 


مربع حیث BC=x ; AB=6‏ | 
و ВМ-2ВС‏ ء نعتبر А,‏ و А,‏ مساحتي كل من المثلث МВС‏ والمربع x‏ 


8 M A على التوالي..‎ МАТН 

1( إلى أي مجال ينتمي العدد ×؟ 

А-А, =(3x-6)(6—x) بين أن‎ (2 

3( حدد علامة الجذاء (×+-6()6- (3х‏ 

4( ابحث عن مجموعة الأعداد الحقيقية x‏ بحيث يكون >А,‏ ,۸ 
تمرين عدد 38: في الشكل المقابل ABC‏ مثلث قائم في B‏ و FMEB‏ مستطیل حيث AB=4‏ ; 80-8 
و М 3AF=x‏ مختلفة عن А‏ و . نعتبر А(х)‏ مساحة المستطيل .FMEB‏ 4 
1( احسب АС‏ ثم أحسب مساحة المثلث х4 “АВС‏ 
2) بین أن М MF = 2х‏ 
ب) بين А(х) = 8х 2х? O)‏ 
(z‏ أثبت أن С , 8Х5-2х2-8-2(х-2)‏ 
د) حدد مجموعة الإعداد الحقيقية x‏ بحيث تكون ۸)×(<6. 
تمرين عدد 39: لیکن و و ط عددان حقيقيان حيث 3 > | |5 3> || 

1( أثبت أن 0 ab+9‏ 

2 ) أثبت أن ٠. (а-3)(6-3)=а6+9-3(а+Ы)‏ ب) استنتج РЕ‏ 





تمرين عدد 40: 0.61<г<0.62‏ و 426« 12548 
إذا علمت أن 3.15« > 3.14» أثبت أن المساحة الملونة محصورة بين 3.69 ف 3.83 
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مراجعة عامة 
السلسة الإحصانية المنقطعة: 
1- مدى سلسلة إحصائية منقطعة هو الفرق بین أصغر قيمة و أكبر قيمة فيها 
2-المنوال في سلسلة إحصائية منقطعة هو القيمة أو القيم ذات التكرار الأکبر 
3-المعڈل الحسابي لسلسة إحصائية منقطعة هو ناتج قسمة مجموع جذاءات كل قيمة و التكرار الموافق لها 
علي التكرار الحملى لهذه ХШ‏ 
لابن Заа дал‏ حفط OE‏ سا цайш АС‏ 542 4 )1152 
و یکون الموسط هو: 
“р РИИ‏ إذا کان N‏ عددا U š‏ 





-المعدّل الحسابي للقيمتين اللتین ترتيبهما و1+ے إذا كان N‏ عددا زوجبًا 
السلسة الإحصائية المسترسلة: 
1- مدى سلسلة إحصائية مسترسلة هو الفرق بين الطرف الأصغر في الفئة الأولى و الطرف الأكبر في 
الفئة الأخيرة 
2-إذا كانت كل الفنات متساوية المدى فإن المنوال (أو الفنة المنول) هي كل فنئة لها التكرار الأكبر 
3-مركز الفئة هو المعتل الحسابي لطرفيها 
4-المعدّل الحسابي ي لسلسة إحصائية مسترسلة هو ناتج قسمة مجموع جذاءات كل مركز فئة و التكرار الموافق 
لها على التكرار الجملي لهذه السلسلة 
التكرارات التراكمية و التواترات التراكمية: 
1-التكرار التراكمي الصّاعد الموافق لقيمة ما + هو مجموع تكرارات القيم الأصغر أو المساوية لها 
2-التكرار التراكمي النازل الموافق لقيمة ما » هو مجموع تكرارات القيم الأكبر أو المساوية لها 
3-التواتر التراكمي هو ناتج قسمة التكرار التراكمي على التكرار الجملي 
4 التواتر التراكمي بالنسبة المائوية يساوي نانج ضرب التواتر التراكمي في 100 
5- مومتط سلسلة إحصائية مسترسلة تكرارها الجملي N‏ هو فاصلة النقطة التي تنتمي إلى مضلع التكرارات 
التراكمية والتي ترتيبتها = إذا كان N‏ عددا زوجتا أو ا إذا کان N‏ عددا U à‏ 


6- موستط سلسلة إحصائية مسترسلة هو فاصلة النقطة التي تنتمي إلى مضلع التواترات التراكمية و التي 
| ترتيبتها 5 ,0( او 15096 ذا كانت التواترات بالنسبة المانوية) 
التمارين 





تمرين عدد 01: في مايلي معدلات 18 تلميذ في مادة الرياضيات: 

19 ‹ 09 10» 14ء 15 12‹ 06ء 12ء 15ء 414 06 10ء 08« 08‹ 10‹ 12ء 208 13. 

1( رتب الأعداد تصاعديا. » 2) ما هو موسط السلسلة الإحصائية. < 3) ما هو معدل السلسلة الإحصائية. 
O—‏ عدد 02: في ما يلي معدلات 15 تلميذ في مادة الرياضيات: . 

90 17‹ 05‹ 12‹ 16‹ 15‹ 11‹ 14ء 12ء 12:06« 07« 406 15ء 08. 

1( رتب الأعداد تنازليا : 2( ما هو موسط السلسلة الإحصائية؟ 

3) ما هو معدل السلسلة الإحصائية؟ ٤‏ 4) ما هي الميزة المدروسة؟ 


32 ریاضیات التاسعة أساسى 
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تمرين عدد 03: في ما يلي طول مواليد بحساب (صم): 





40 45 50 55 
(Í (1‏ ما هو عدد المواليد؟ ٠ ٤‏ ب) ما هي مجموعة الإحصاء ونوعية الميزة المدروسة. 


2( ارسم مخطط العصيات ومضلع التكرارات. 
3( ) ارسم جدول التواترات التراكمية النازلة ؛ . ب) ارسم مضلع التواترات التراكمية النازلة. 
ج) ما هو موسط هذه السلسلة الإحصائية 
د) ما هي النسبة المائوية لعدد المواليد الذين لهم طول يساوي أو يفوق 50صم. 
4) ما هو معدل هذه السلسلة الإحصائية. 
تمرين عدد 04: اختر الجواب الصحيح من بين الأجوبة b + a‏ و сс‏ 
يمثل الجدول التالی معدل 15 تلمیذ في مادة الرياضيات ضمن قسم السنة التاسعة أساسي: 

نل 6 -- 8 12 -- 14 18 

التکرار 4 3 5 2 1 

1) الوحدة الإحصائية: Ља: (а)‏ (0): المعدل :(с) ٠‏ قسم 9 أساسي 
2) الميزة المدروسة: (а)‏ : التلميذ < — (م): المعدل ٠‏ (م): قسم 9 أساسي 
3( طبيعة الميزة المدروسة: :(а)‏ كمية كيفية 6 :(Ь)‏ كمية مسترسلة ٠‏ (ح): كمية منقطعة 
تمرين عدد 05:_ أجب بصواب أو خطأ: سلسلة إحصائية تهتم بدراسة فصيلة الدم إذن الميزة المدروسة هي: 
1) كيفية 2( كمية 
تمرين عدد 06: АМ‏ الجواب الصحيح من بين الأجوبة b ба‏ و с‏ 
يمثل الجدول التالي الأجر اليومي ل35 عامل بإحدى الشركات: 





[20;25[ 


18 02 
1( منوال السلسلة الإحصائية: :(с) < 18:0) < [20;25[ :(a)‏ |115:20 
2 مجموعة الإحصاء: :(a)‏ الأجور ٭ )35:06 عامل ۰ (0): الشركة 
3) الميزة: эээ?! :(а)‏ ‹ (0): 35 عامل +٠‏ (ى): الشركة 


4( السلسلة الإحصائية المدروسة تتعلق 
(ه) : ميزة كمية منقطعة › (b)‏ : ميزة كمية مسترسلة (c) с‏ : ميزة كيفية 
تمرين عدد 07: يمثل الجدول التالي عدد الساعات التي يقضيها شخص في العمل خلال اليوم: 









1( حدد مجموعة الإحصاء وطبیعة الميزة المدروسة ونوعيتها. 2( ما منوال ومامدى هذه السلسلة الإحصائية ؟ 
3( مثل السلسلة بمخطط المستطيلات وارسم مضلع التكرارات. 
4) کون جدول التواترات بالنسبة المائوية والتواترات التراكمية الصاعدة بالنسبة المائوية. 
5) أ) مثل التواترات التراكمية الصاعدة بالنسبة المائوية. 
ب) ما هو موسط هذه السلسلة؟ 
ج) ما هي النسبة المائوية للأشخاص الذين يقضون أقل من 6 ساعات عمل في اليوم؟ 


33 رياضيات التتاسعة أسساسى 
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تمرين عدد 08: 

يمثل الجدول التالي الأعداد التي تحصل عليها 25 تلميذ في الفرض التأليفي لمادة الرياضيات: 
العدد من 20 

зле‏ التلاميد 

التواترات بالنسبة المائوية 
التواترات التراكمية الصاعدة 
المائوية 












1( أكمل الجدول ؛ 2) احسب معدل القسم في هذا الفرض ؛ 3) احسب مدى هذه السلسلة الإحصائية 
4) ما هو منوال هذه السلسلة الإحصائية؟ 

5) ارسم مضلع التواترات التراكمية الصاعدة لهذه السلسلة الإحصائية 

تمرين عدد 09:_ بين الجدول التالي وزن 80 مولود بحساب الكلغ: 


КЕСШ‏ ل ا سی S‏ ہے كس 
EES ЕИ SE == => 1‏ كه 


1) کون جدول التكرارات التراكمية الصاعدة الموافق للجدول. 

Ја (2‏ بمخطط الغصيات التكرارات الراك ida Qa usb‏ 
ём Л (3‏ مخطط التكرارات التراكمية الصاعدة, 

4( أحسب Me‏ موسط السلسلة ç‏ 5( احسب Е‏ معدل السلسلة 

6 ما هي النسبة المائوية للمواليد الذين لهم طول أكثر أ و يساوي3.5 کلغ؟ 
تمریسن عد 10: أجب بصواب أو خطأ: عدد المواليد 
موسط سلسلة إحصائية تهتم بمعدل التلاميذ في 9 أساسي هو 11 إذن: 
1( 50% من التلاميذ لهم معدل : 11. 





2 50% من التلامیذ لهم معدل أقل أو يساوي : 11. paqan qta e‏ رسس سا ЇЕ‏ 
3( أكثر من 509 من التلاميذ تحصلوا على المعدل. аа‏ 


تمرين عدد 11:_ يمثل مخطط العصيات التالي طول مواليد جدد بحساب الصنتمتر: 
1) احسب عدد المواليد. 2) احسب 36 معدل طول المواليد. 
3( احسب النسبة المائوية لعدد المواليد الذين تجاوزوا |-------------ф----р--- 50ст‏ 10 
4) ارسم جدول التكرارات التراكمية الصاعدة والتكرارات التراكمية النازلة. 
5) ارسم مضلع التكرارات التراكمية الصاعدة ومضلع التكرارات 
التراكمية АГЫ‏ 
حدد موسط هذه السلسلة الإحصائية. 


cm) الطول‎ 
40 45 50 55 


| 34 ریاضیات التاسعة أساسى 
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تمرين عدد 12: في مايلي قيس طول 20 تلميذ بحساب الصنتمتر: 

157« 4168 163« 4152 4165 168ء 155ء 4160 154« 150« 159« 160« 4169 4167 4164 4163 4157 ١158‏ 
161162 

1) ما هي نوعية الميزة المدروسة وطبيعتها ؟_ « 2( أكمل الجدول التالي: 


[160;165] [155;160] 1150:155| 







[165;170[ 














التكرار التراكمي 
الصاعد 


Їл (3‏ هو عدد التلامیذ الذین يفوق طولهم 160 صم؟ : کے و سوک وک و S a‏ جووچ چھ اوت аг‏ کہ بات 1000 
4( ما مدى وما منوال هذه السلسلة ؟ ' 
5( مثل |1 \ اے ç з‏ 1 1 1 2 لی لدت وارسم А‏ \ التكرازات. ' / سے الہ سے سم سے ال ا سے سے سے ل و یہ ل سم ےہ 850 
6( ارسم مضلع التكرارات التراكمية الصاعدة وحدد موسط أ ! 
السلسلة 


تمرين Ç‏ 4 13: | | | جب وا агаа‏ نی سرع نو و رک م جد لام 600 


لاحظ المخطط التالي: : ' ' ل مالس امم لاہ 400 
е Si‏ ميته کے سی شوہ 


2( مثل التكرار التراكمي الصاعد بمخطط المستطیلات í‏ أ ОБ ' ١ Í‏ 


القطر مم 
85 80 75 70 65 60 
3( أكمل الجدول التالي: 


4)ما مدى وما منوال هذه السلسلة الإحصائية ؟ 
5م هو معدل هذه السلسلة الإحصائية ؟ 

6) ما هي النسبة المائویة للتكرارات التي يفوق أو يساوي قطرها 75؟ 
ب) ما هي النسبة المائوية للتكرارات التي قطرها أكبر أو يساوي 60 
وأقل قطرها من 75؟ 
تمرين عدد 14: 
فى ها يلى مخطط المسقطيلات 3142 إحضائية: 
1( هل أن ]2:3] هي الفئة التي لها أكبر 
бу‏ 

2( ما هي الفئة التي لها أقل تكرار؟ 
3) استنتج من خلال الرسم موسط السلسلة. 







35 رياضيات التاسغة أساسى 
































8-الاحصاء والاحتمالات Collection Pilote‏ 
تمرين عدد 15: من خلال مخطط المستطيلات المقابل أكمل الجدول التالي مع العلم أن التكرار الجملي 

72, зА السلسلة الإحضائية‎ о 
115:19| | (13:15| | ]11:13] | المجال‎ 
التكرار‎ 





10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 


تمرين عدد 16: نرمي نردا مرقما من 1 إلى 6 مرتان متتاليتان لنتحصل على الإحداثیات التالية (1,٥)حیث‏ و 
الرقم المسجل خلال الرمية الأولى و b‏ الرقم المسجل خلال الرمية الثانية. 
001 انقل ثم أكمل الجدول التالي: 








ب( أعط عدد الإمكانيات 
2) ما هو احتمال الحصول على نفس الرقم خلال الرميتين؟ 
3( ما هو احتمال أن يكون العدد في الرمية الأولى أكبر قطعا من الرقم في الرمية الثانية؟ 
4 أ) ما هو احتمال أن يكون مجموع الرقمين 8. 
ب) ما هو احتمال أن يكون مجموع الرقمين زوجبيا. | 
تمرين عدد17 :يرمي أحمد سهما في اتجاه هدف محدد ثلاث مرات متتالية يكون الحدث "صواب" (ص) إذا أصابه 
ويكون "خطأ" (خ) إذا لم يصبه يكتب نتيجة الرميات الثلاث كما يلي ( خ ء ص ؛ ص ) lJ‏ اخطا الأولى وأضانيا في 
الثانية والثالثة. 
1) حدد كل الإمكانيات لنتيجة الرمي. 
2 ما احتمال إصابة الهدف ثلاث مرات؟ 
3( ما احتمال إصابة الهدف مرتين متتاليتين على الأقل؟ 
4) ما احتمال إصابة الهدف على الأقل مرة واحدة؟ 
5) ما احتمال إصابة الهدف مرتين على الأكثر؟ 
6( يعتبر نجاح أحمد إذا أصاب الهدف مرتين على الأقل» ما احتمال نجاح احمد؟ 
تمرين عدد 18: صندوق يحتوي على أقراص تحتمل الأعداد 3-» 0 ء 1 و 3. نسحب قرصا ثم آخر بصفة 
عشوائية ونرجع القرص بعد كل سحب ونكتب العدد الأول كفاصلة لنقطة M‏ والثاني كترتيبة لها. 
1) أوجد الإحداثيات الممكنة للنقطة .M‏ 
аг.‏ 
3( ما احتمال أن تكون النقطة M‏ منتمية إلى محور الفاصلات؟ 
ل آل магад‏ عفد إلى شور الات رالا آل А‏ اھت 
5( ما احتمال ألا تكون النقطة M‏ منتمية إلى محور الفاصلات؟ 220 
- | ` 36 رياضيات التاسعة أساسى 






































Collection Pilote а 8الاحصاء والاحتيالات‎ 


6 ما احتمال أن تكون النقطة M‏ غير منتمية إلى محور الترتیبات؟ 
7 ما احتمال أن تكون النقطة M‏ تنتمي إلى (АВ) айл!‏ مع العلم أن (3:4)ھ و (2-:8)3. 
تمرين عدد 19: اختبار يطرح على المترشح 3 أسئلة ليجيب عليها بصواب أو خطأ. يجهل المترشح الأجوبة 
فيجيب على الأسئلة بصفة عشوائية. 
1( ما هو عدد الإمكانيات؟ 
2 ما احتمال أن تكون الأجوبة الثلاث صحيحة؟ 
3( ماهو احتمال أن يكون جوابان صحيحان فقط؟ 
4( احتمال أن يكون جوابان صحيحان على الأقل؟ 
تمرين عدد 20: لقطعة نقود وجهان الوجه ونرمز له F—‏ والقفا ونرمز له ب5. نرمي قطعة نقدية 
ثلاث مرات في الهواء وإثر سقوطها نسجل في كل مرة الوجه الظاهر من القطعة. 


1( أتمم شجرة الاختيار التالي 12" : 
ا 2 
P‏ 
)P;F:;.)‏ سیت 


2( حدد احتمال الحدث A‏ التالي: "الحصول على ثلاث وجوه "p‏ 

3( حدد احتمال الحدث 8 التالي: "الحضول على الوجه P‏ مرتين على الأقل" 
4( حدد احتمال الحدث التالي: "الحصول على الوجه زمرة واحدة فقط" 

5( حدد احتمال الحدث التالي: "الحصول على ثلاث وجوه متشابهة" 

6( حدد احتمال الحدث A‏ التالي: "الحصول على وجهين متشابهين على الأقل" 
ثتمرين عد 21: في ما يلي جدول التكرارات لسلسلة إحصائية: 

















هل أن منوال هذه السلسلة الإحصائية هو ]4:8]؟ 
2( ارسم مخطط المستطيللات لهذه السلسلة الإحصائية.. I‏ 
37 یاضیات التتاسعة أساسى 


ss‏ سے مس سی سو m‏ ےچ 

















9-التعبين فى المسة Collection Pilote‏ 


مراجعة عامة 


1( إذا كان D‏ و ۸ مستقيمين متقاطعين و М‏ نقطة في المستوى فإن 
المستقيم '۸ المار من M‏ والموازي ل4 يقطع D‏ في نقطة M'‏ 
حالة تعامد D‏ و ۸ فإن M'‏ تسمى المسقط العمودي للنقطة М‏ على 
D‏ 





2( إذا كانت O‏ و 1 نقطتين مختلفتين من مستقيم Л‏ فإن: * (O; I)‏ معين للمستقیم А‏ 
х, *‏ فاصلة النقطة А‏ في المعين (0:1) 


* إذا كانت النقطة © منتصف [AB]‏ فان aT Хв‏ = × 
2 


* البعد АВ‏ للنقطتين ۸ و 8 من المستقيم ۸ هو القيمة المطلقة للفرق بین فاصلتي А‏ و B‏ أي: АВ-|х,-х,|‏ 
3( إذا كانت ¿O‏ 1 و 3 ثلاث نقاط من المستوى ليست على استقامة 
واحدة فإن (0:1:1) معين في المستوى. الزوج (х;у)‏ إحداثيات النقطة 
M‏ في المعين (0:1:5) ونكتب М(х;у)‏ 


4( :05 )011( معینا في المستوى حيث (1)01 (OJ)‏ وإذا كانت 
М(х;у)‏ نقطة من المستوى فإن: 

- مناظرتها بالنسبة إلى (OI)‏ هي النقطة N‏ إحداثياتها №х;-у)‏ 

- مناظرتها بالنسبة إلى (OJ)‏ هي النقطة p‏ إحداثياتها Р(-х,у)‏ 

- مناظرتها بالنسبة إلى O‏ هي النقطة Q‏ إحداثياتها О(-х;-у)‏ 





التمےرین 
تمرين عدد 01: 
نعتبر الرسم التالي: 
1) ماهو مسقط ۸ على A'‏ وفقا لمنحى ۸ ؟ 
2( ماهو مسقط В‏ على A'‏ وفقا لمنحى ۸؟ 
3 ما هو مسقط O‏ على ۸ وفقا لمنحى A'‏ ؟ 








M кя‏ على ۸ و '۸ وفقا لمنحى '۸ و 4 على التوالي 
сай (5‏ أن ІМЈО‏ متوازي أضلاع.. 

تمرين 9--44 02: 

O أضلاع مركزه‎ Ула ABCD 

1( )ماهو مسقط A‏ على (DC)‏ وفقا لمنحى )BC(؟‏ 

ب) ما هو مسقط В‏ على (AD)‏ وفقا لمنحی (ЮС)‏ 

2( المستقيم ۸ (АС)‏ والمار من B‏ يقطع (DA)‏ في E‏ و (DC)‏ في ۶. 
(Í‏ ما هو مسقط النقطة O‏ على (DC)‏ وفقا لمنحى ()؟ 

ب) ما هو مسقط النقطة Е‏ على (CD)‏ وفقا لمنحى (0۸)؟ 

(z‏ ما هو مسقط النقطة F‏ على (Ар)‏ وفقا لمنحی (00)؟ 

د) ما هي طبيعة الرباعي ABFC‏ ؟ علل جوابك 

(А‏ ما هي طبيعة الرباعي AEBC‏ ؟ علل جوابك 

تمرين عدد 03: 

[8С] نقطة من‎ M لتكن‎ ٠۸ مثلث قائم الزاوية في‎ ABC 

1( أ) ابن النقطة N‏ مسقط м‏ على المستقيم (АС)‏ وفقا لمنحى (АВ)‏ 

ب) ما هي الوضعية النسبية للمستقيمين (MN)‏ و *(AC)‏ 

(Í 2‏ ابن النقطة م مسقط M‏ على (АВ)‏ وفقا لمنحى (AC)‏ 

ب) ما هي الوضعية النسبية للمستقيمين (РМ)‏ و *(AB)‏ 

3( ما هي طبيعة الرباعي *PMNA‏ 

تمرين عدد 04: 

ضع العلامة Б]‏ أمام المقترح السليم: 

1) لیکن ۸ مستقيما مقترنا بالمعين (0:1)و B :А‏ وب ثلاث نقط من ۸ فاصلاتها على التوالي: 52 و 2/2 


а АХВ ‘0 AB=2 2ے جم ا‎ ( 
2 2 2 


ب( АС-2(/244) 4 O АС-2(/2-1): О АС-24241‏ 0 
(z‏ فاصلة منتصف [АС|‏ هي: 2-1/. П2у/2-1 › 0 рн: Ü‏ 
2( لیکن (0:1:1) معينا متعامدا في المستوى ولتكن النقطتين M(x;y)‏ و М(/2:-1)‏ 
(Í‏ إذا كان M‏ و N‏ متناظرتين بالنسبة إلى )01( فإن: 

О у=-1 зх=-2‹ لا‎ у=42 3 х=-1‹ Ü у-їэх-42 
فإن:‎ (ОЈ) متناظرتين بالنسبة إلى‎ N و‎ M ب) إذا كان‎ 

О 2-1 لا 2/-» و‎ у--эх-/2.« Û у--їэх--/72 
فإن:‎ O متناظرتين بالنسبة إلى‎ N و‎ M إذا كان‎ (z 

О у-4 эх--/24 Û у-ї19х-0/71. O у-їэх--/7 
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9-التعبيبن فى المست Collection Pilote‏ 


تمرين عدد 05: 
A‏ مستقيم مدرج بمعين (0:1) والنقاط ۰۸ 8 و C‏ من Л‏ فاصلاتها على التوالي = 2472 و کے 
1( احسب الأبعاد BC «АВ‏ و “АС‏ 
2( احسب فاصلة [AC] —— M‏ 
3) بين أن © منتصف ДАЦ‏ 
تمریسن عدد 06: 
A‏ مستقیم مدرج بمعين (0:1) والنقاط Ct 8 (A‏ و D‏ فاصلاتها على التوالي 2« 2 ء 2لو 3. 
1 ) ( عين النقاط ۸ء D СВ‏ على ۸. 
ب( احسب الابعاد BD < BC < AD < BI < ОА‏ و .DC‏ 
2( فاصلات النقاط d + O‏ 8 و D‏ في .(O;A) оч!‏ 
3( لتكن M‏ نقطة من ۸ فاصلتها хү‏ في (01). أوجد العدد الحقيقي × في كل حالة من الحالات التالية: 


О мс-АС з ‹ ӨО 20-1 (с + Ü MC=2 لا ؛ ب(‎ ом-3 (і 
x, >0 حيث 4 - [0 و‎ Ј فاصلة النقطة‎ X, احسب‎ (4 


تمريسن عدد 07: 
Л‏ مستقيم مدر ج بمعين (0:1) حيث .OI= 2cm‏ 
(Ó )1‏ عين على ۸ النقاط B А‏ و © فاصلاتها على التوالي 3= ×+ 2> ,× و =× 
ب) احسب АС «АВ‏ و .BC‏ 
2 أوجد x,‏ فاصلة النقطة D‏ منتصف [AB]‏ ثم عينها على 4. 
3) أوجد x,‏ فاصلة النقطة E‏ مناظرة B‏ بالنسبة إلى © ثم عينها على ۸. 
4( أوجد хайс‏ المجموعة التالية: X‏ مجموعة النقاط М‏ من ۸ بحيث “АМ-4/3‏ 
5( لتكن J‏ نقطة من A‏ فاصلتها 1-= ,×. ما هي فواصل النقاط: 2١ Ct B «АТ‏ و E‏ في المعين (0:1). 
6 لیکن '۸ مستقيما قاطعا ل۸ في النقطة O‏ و لتکن ‏ نقطة من '۸ مخالفة О‏ 
(Í‏ ابن النقطة Н‏ من المستوى بحيث: A‏ هي مسقط H‏ على ۸ وفقا لمنحى '۸. 
۴هي مسقط H‏ على '۸ وفقا لمنحى A‏ 
ب) ما هي طبيعة الرباعي ۸1170 ؟ علل جوابك. 
تمرين عدد 08: 
لیکن (0:1:1) Цаа‏ في المستوى L (OJ) «ээ‏ (01). 
сэ (1‏ النقطتين (3-:4)ھ و В(-4:3)‏ 
2( أ) ابن النقطة © مناظرة B‏ بالنسبة إلى المستقيم (OI)‏ ثم зах‏ إحداثياتها. 
ب) ابن النقطة D‏ مناظرة B‏ بالنسبة إلى المستقیم ([0) تم حدد إحداثياتها. 
3( أ) بين أن A‏ و © متناظرتان بالنسبة إلى (01). 
ب) بین أن ۸ و D‏ متناظرتان بالنسبة إلى (01). 
ج) بين أن 2 و © متناظرتان بالنسبة إلى 0. 
4( ما هي طبيعة الرباعي 0817 ؟ علل جوابك. 
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9-التعبين فى المسد Collection Pilote‏ 


تمرين عد 09: 
لیکن (0:1:1) Цаа‏ في المستوى حيث (OI) 1 (OJ)‏ و ОГ-07-1сш‏ 
1)) ارسم النقاط «А(3:0)‏ (2:3-)8 و .С(2:-3)‏ 
ب) بين أن o‏ منتصف |ВС|‏ 
2( المستقيم المار من B‏ والموازي ل(01) يقطع (OJ)‏ في نقطة K‏ ويقطع (AC)‏ في نقطة . 
(Í‏ ما هي إحداثیات النقطة K‏ و النقطة M‏ 
ب) احسب ОА‏ و BM‏ 
(z‏ ما هي طبيعة الرباعي OAMB‏ $ علل جوابك. 
تمرين عدد 10: 
لیکن (0:1:1) Цаа‏ في المستوى حيث L (ОЈ)‏ (01) و OI=OJ‏ 
1) ارسم النقاط В(-13) : A(3;:3)‏ و (3-:1-)©. 
2) بين أن ABC‏ مثلث قائم الزاوية. 
3( ابحث عن إحداثیات النقطة D‏ بحيث يكون الرباعي ABCD‏ مستطيل. 
4( ما هي مجموعة النقط М(х;у)‏ حيث x€ IR зу=3‏ 
تمرين عدد 11: 
لیکن (0:1:1) معينا في المستوى حيث (OI) L (OJ)‏ و ОГ= ОЈ =1ст‏ 
1( النقاط N(3;6) «М(3,4)‏ و .Р(-4:4)‏ 
2( المستقیم (MP)‏ يقطع (OJ)‏ في النقطة А‏ والمستقيم (MN)‏ يقطع (OI)‏ في النقطة 8. 
ما هي إحداثیات كل من النقطتين له و °p‏ 
3 المستقیم الموازي ل(01) والمار من N‏ يقطع (OJ)‏ في النقطة .E‏ 
( ما هي маш Сты‏ ظط 
تمریسن عدد 12: 
لیکن (0:1:1) معينا في المستوى «ээ‏ (01) 1 (01) 5 ہ1- ОЈ‏ =01 
1( ارسم النقاط A(4;3)‏ » (8)4:0 و .C(0;3)‏ 
2( بين أن (AB)//(OJ)‏ و (АС)/(01)‏ 
3) نعتبر النقاط E‏ ۴ و G‏ مناظرات النقاط لم ء 8 و © على التوالي بالنسبة إلى التقطة 0. 
(Í‏ حدد إحدائيات كل من النقاط 5ء 7 و G‏ 
BCFG 2.‏ وس ب وده 
5( احسب ЗА ша‏ المستطيل “АМЕМ‏ 


تمریسن عدد 13: 
4 و A'‏ مستقيمان يتقاطعان في النقطة 0. 1 نقطة من ۸ و [ نقطة من '4. 


1( عين А‏ ۸ على [OI]‏ والنقطة В‏ على [OJ]‏ حيث 301= ОА‏ و 401 = 08 . 
2( المستقيم الموازي А'‏ والمار من А‏ والمستقيم الموازي د۸ alls‏ من B‏ يتقاطعان في النقطة .M‏ 


41 رياضيات التتناسعة اُسےساسی 








9-التعبين فى المست Collection Pilote‏ 


ما هي إحداثيات النقطة M‏ في المعين (0:1:1)؟ 

3( ارسم النقاط Р(2:2) «М(3:2)‏ و )0(2:4 في المعين ([:0:1). 
أ) بين أن (QP)//(MN)‏ 

ب) أثبت أن الرباعي MNPQ‏ متوازي أضلاع. 

تمرين عدد 14: 

ليكن (0:1:1) معينا في المستوى. 


55 5 9 39 35 2 
.5 و د‎ 06| 2; 1: В| 2; |; النقاط: | ;= إلى‎ 1 (1 
Ё 2) Ё | Ё 2) Ё |D нь 


моз) м) аад е 


р مسقط‎ N و‎ (ОЈ) على )01( وفقا لمنحى‎ P مسقط‎ M ابحث عن إحداثيات النقطة م من المستوى إذا علمت أن:‎ (Í 
.)01( وفقا لمنحى‎ (OJ) على‎ 
*OMPN ب) ما هي طبيعة الرباعي‎ 
.01 - ОЈ و‎ (OI) L (OJ) في المستوى حيث‎ Цаа )0:1:1( تمريسن عدد 15: لیکن‎ 
.©)3:5( و‎ В(3;4) ارسم النقاط (2:4-) ۸ء‎ (1 
مستطيلا.‎ ABCD بحيث يكون‎ D النقطة‎ cac (Í 2 
“р ب) ما هي إحداثیات النقطة‎ 
و 08ھ متوازي أضلاع.‎ Ez D بحيث يكون‎ E АЫ عين‎ (3 
E جد فاصلة‎ (| 
АЕ ب) أحسب‎ 
Е استنتج ترتيبة النقطة‎ (z 
.E بحيث يكون ترتيبتها مساوية لترتيبة‎ F النقطة‎ (BC) عين على‎ (4 
Өр ما هي إحداثیات‎ 1 
متقايس الضلعين.‎ АСЕ أن المثلث‎ сай ب)‎ 
(ОТ) 1 (ОЈ) «ээ تمرين عدد 16: لیکن (0:1:1) معينا في المستوى‎ 


. C(3;-3) و‎ B(5;0) Є З| أ) ارسم النقاط‎ )1 


ب) بين أن L (AC)‏ (01). 

(Í (2‏ ابن النقطة р‏ بحيث تكون © منتصف [BD]‏ 

ب) أوجد إحداثيات النقطة 0 . 

3( حدد المجموعات التالية: E (Í‏ هي مجموعة النقاط М(х;у)‏ بحيث 1> × و 50> 6- 
ب) F‏ هي مجموعة النقاط М(х;у)‏ بحيث 5> ×ك1و 3-0 . 


G (с‏ هي مجمو عة النقاط М(х;у)‏ بحيث 3= × و کل 
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مت اجس سے اب 
ا 
1) لیکن ABC‏ مثلثاء مهما تكن النقطة D‏ من المستقيم (AB)‏ مخالفة 
АЈ‏ فإن: مساحة ADC <А‏ (,5)ومساحة المثلث (S,) АВС‏ 
S Ар‏ 


متناسبتان مع AD‏ و ۸8 أي: گے Pr‏ 
AB `” 3‏ ,5 7 7 





















لي كل امس لار оа‏ 
ضلعين يوازي حامل الضلع الثالث وقيس طول 
قطعة المستقيم الرابطة بين المنتصفين يساوي 
نصف قيس طول الضلع الثالث: (8©0(/)13) و 


SBE 
2 


والموازي لحامل ضلع آخر يمر من منتصف 
الضلع التالث: (ВС)/А‏ و I‏ منتصف [AB]‏ 


4( إذا كانت 'ھ و '8 مسقطي ‏ و 8 على 
التوالي على مستقيم D‏ وفقا لمنحی ۸ فإن 

مسقط منتصف [AB]‏ على D‏ وفقا لمنحى A‏ 
هو منتصف т.[А'В'|‏ منتصف Гэ [АВ]‏ 
| منتصف ['۸'8]. 


© إذا كان مستقيمان 4 و '4 و ۸ و8 و‎ (5 
ثلاث نقط من‎ C' و'8 و‎ A' من ۸ و‎ š ثلاث‎ 
(СС'); (ВВ') ; (AA') حيث المستقيمات‎ л 
Сон. ¿Ab AB 
ВА ВА! АС A'C' 
AB АС ВС СА СА 


АВ АС ВС CB СВ 


متوازية فإن: 
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Collection Pilote تطبیقات‎ Ма 0-مبرهنة‎ 











6( إذا کان АВС‏ و M‏ | 

نقطة من (АВ)‏ و N‏ نقطة 14 

N M بحيت‎ (АС) عن‎ 
فإن‎ (BC)//(MN) 

6 8 АМ АМ ММ 
АВ АС BC 














7 إذا كان ABCD‏ شبه منحرف قاعدتاه [АВ]‏ و [CD]‏ 
وإذا كانت | منتصف [Ар|‏ و J‏ منتصف[80] 
فإن: 00 + 2)48 = 11 و (U)/(AB)‏ 

8( لتجزئة قطعة مستقيم [АВ]‏ إلى أجزاء متقايسة: 
* نرسم نصف [Ax) айна‏ بحيث المستقيم الحامل 


رم | مخالف [Ав]‏ 
* نرسم على (Ах)‏ نقطا متتالية ومتساوية البعد بعدد الأجزاء 
المطالب بها: 


AM = MN = NP =...‏ ثم ترسم المستقیمھ المار من В‏ 
وآخر نقطة رسمت على [Ax)‏ 

* نرسم المستقيمات الموازية ل۸ والمارة من النقط المعينة 
على ДАХ)‏ هذه المستقيمات تقسم [AB]‏ إلى أجزاء متقايسة. 


[AB] نقسم‎ ¿(n <m) عددان طبيعيان‎ m و‎ n «АМ = AB u= [AB] من قطعة مستقيم‎ M لبناء نقطة‎ (9 
m 


إلى m‏ أجزاء متقايسة ثم نعين النقطة 1/1حيث M‏ تبعد n‏ أجزاء عن ۸. 

المثلث القائم و الدائرة المحيطة به : 

أ) في المثلث القائم منتصف الوتر متساوي البعد عن الرؤوس الثلاثة و قيس طول الموسط الصادر من رأس الزاوية 
القائمة يساوي نصف قيس طول الوتر 





ب)مرکز الدائرة المحيطة بمثلث قائم الزاوية هو منتصف وتره 


ج- كل مثلث منتصف أضلاعه متساوي البعد عن رؤوسه الثلاثة هو مثلث قائم الزاوية ووتره يكون أحد الضلع المذنكور 


مركز ثقل اا ثلث: في كل مثلث يقع مركز الثقل عند ثلثي الموسط A‏ 
إنطلاقا من الرأس و عند ثلث الموسط إنطلاقا من منتصف الضلع | 


۸6 = АК ,80 = BI ,00 =c) 
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لتخ ارين 


( وحدة قيس الطول هي الصنتمتر) 
تمرين عدد 01: 
ABC‏ مثلث ارتفاعه АН-3‏ و 80-6. لتكن М‏ نقطة من .MC=2 x= [ВС]‏ 
احسب مساحة كل “АСМ 5 АВМ СЫА] (уа‏ 


A 
:02 تمرين عدد‎ 
مساحة‎ S و‎ ABC مساحة المثلث‎ S لتكن‎ .81- J = JC تأمل الرسم حيث‎ 
é АСІ و ,5 مساحة المثلث‎ АП مساجة المثلث‎ S, و‎ ABI المثلث‎ 
Т 1 5 کو ا ا رای‎ 
ےےل‎ > > ЦУ .بين‎ 
S وو و‎ а 
:03 تمرین عدد‎ 
أمام المقترح السليم:‎ [x] ضع العلامة‎ 
تساوي:‎ ABM فإن مساحة المثلث‎ [BC] نقطة من‎ M و‎ S مثلث مساحته‎ ABC إذا كان‎ (Í 
о 2М,вс о رد‎ а 26,5 
5 BC BM 
2 М АА 7427 =x و‎ [АС] منتصف‎ N و‎ [АВ] منتصف‎ M مثلث حيث‎ ABC ب) في الرسم المجاور‎ 
C B 0 pc=3x : О BC=2x I 0 BC => 


Ш MN =a و‎ BC=b :(BC)//(MN) “эх ج) تأمل الرسم المجاور‎ 


۱ суда ا ا‎ 
AC b АВ а 


ç 





2( لیکن ABCD‏ شبه منحرف قاعدتاه [АВ]‏ و [CD]‏ حيث АВ-х‏ و 62-5 . إذا كانت M‏ منتصف (АР|‏ 
و N‏ منتصف [BC]‏ حيث MN =a‏ فإن: 


x=‏ لا 


(a+b) ‹ لا‎ х=2а-ъ ‹ О х=2а+ь 


һә | 


تمرين عدد 04: 
أوجد العدد x‏ في كل حالة من الحالات التالية: 







AM=2 و‎ AC=5 ۰ BC=6 و‎ (BC)//(MN) ( 
Х 





سنا 
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х N ВС=4 з ММ=6 ۰ AN=7 و‎ (BC)//(MN) ب)‎ 





BC=4 و‎ ММ-3 + AC=2 و‎ (ВС)/(ММ№) (с 





تمرين عدد 05: 
ارسم مثلثا ABC‏ حيث «АВ-6‏ 80-5 و 40-4 . ثم عين النقطة I‏ من [AB]‏ 
بحيث 2.5 = ۸1 . المستقيم المار من 1 والموازي ل(80) يقطع (АС)‏ في النقطة [. احسب ЈС «АГ‏ و Ш‏ 
تمرين عدد 06: 
ارسم مستطيل АВ-5 Сэ» ABCD‏ و 80-3 ثم عين النقطة М‏ على [AB]‏ بحيث 1.5= .BM‏ 
المستقيم (MC)‏ يقطع (AD)‏ في N‏ والمستقيم (DM)‏ يقطع (BC)‏ في >1.احسب АМ‏ و ВК‏ 
تمريين عدد 07: 
ارسم مثلثا EFG‏ حیث 5= EG‏ و 3= ۴6 ثم عين النقاط 1ء [ و K‏ منتصفات [EG] [EF]‏ و [FG]‏ على التوالي. 
1( بين أن (GF)//(11)‏ و .(IK)//(EG)‏ 
2( استنتج طبيعة الرباعي ШКО‏ 
3( احسب Ú‏ و ІК‏ 
تمریسن عدد 08: 
ارسم شبه منحرف ЕРОН‏ قاعدتاه [ЕЕ]‏ و “ээ [HG]‏ 82-4 و 6= .HG‏ 

1( ابن النقطتين М‏ و N‏ حيث M‏ مناظرة F‏ بالنسبة إلى © و N‏ مناظرة E‏ بالنسبة إلى .H‏ 

.MN احسب‎ (2 

3( المستقيم (ME)‏ يقطع (HG)‏ في 1. بين أن 1 منتصف [ME]‏ 
تمرين عدد 09: 
لیکن ABCD‏ متوازي أضلاع حيث AB=7‏ و AD=5‏ والنقطة М‏ من [AB]‏ حيث “АМ-3‏ 
المستقيمان (AC)‏ و (DM)‏ يتقاطعان في نقطة 0. 
1( بين أن. 3 ОМ _ 0۸ АМ‏ 

OD OC CD 7 
((АВ) وفقا لمنحى‎ (Ар) على‎ О مسقط النقطة‎ H لتكن‎ (2 
он рн он Ганга АО АН ОН... ( 
DM DA АМ AC AD CD 
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OH -OH ЗЭР” 
ОН استنتج أن 1 سس طط حتت 2 3( احسب‎ : 
( CD АМ ع‎ 


3( لتكن 1 و K‏ منتصفي [BC]‏ و [CD]‏ على التوالي. المستقيم المار من K‏ والموازي (рМ)‏ يقطع (CM)‏ في [. 
أ) بين أن J‏ منتصف ٠ [MC]‏ ب) بين أن (U)/(MB)‏ واحسب Ш‏ 

تمرين عدد 10: لیکن (0,1,1) معينا في المستوى «ээ‏ 1= [0 -01 

1( عين النقاط В(0,3) ; A(5,0)‏ : (8)3,0. بين أن: 5= ‹ОА‏ 08-3 و 3= ОЕ‏ 

2 عين النقطة © بحيث يكون الرباعي 0۸09 متوازي أضلاع. ما هي إحداثيات النقطة ОС‏ 

3( المستقيم المار من E‏ والموازي ل(48) يقطع (OB)‏ النقطة .F‏ 


AN : OE OF ЕЕ و کے‎ 
F واستنتہ إحداثیات النقطة‎ OF ب) احسب‎ ٤ = = بين أن:‎ )١ 
ودج‎ ( OA OB AB ( 

4( المستقيم المار من A‏ والموازي ل(815) يقطع (OJ)‏ في النقطة 6. 

ИСА . 7 OF OB _, ۱ 

آ) بين أن: ہے ٤‏ ب) احسب OG‏ واستنتج إحداثیات النقطة ي . 
( 0° یں OB‏ ( وس تج 


تمرين عدد 111 نعتبر مثلثا ABC‏ حیث .BC=3‏ 

1) لتكن 1 و J‏ منتصفي [AB]‏ و [АС]‏ على التوالي: أ) بين أن: (©11(//)8) و I - BC‏ »> ب) Цанд‏ 
(Í 2‏ ابن النقطة D‏ مناظرة y‏ بالنسبة إلى النقطة 1 ثم عين النقاط N (M‏ و ۶ المساقط العمودية لكل من النقاط 147 
و 2 على المستقیم (80) على الترتیب 

ب) احسب (e ° MN‏ قارن بين МАЛ‏ »| د) استنتج МР‏ 

تمریسن عدد 12: 77017 شبه منحرف قاعدتاه [EF]‏ و [GH]‏ بحيث 87-3 ء 5= EH‏ و 6= .GH‏ 

لتكن M‏ نقطة من [EH]‏ بحیث 2 = ¿HM‏ المستقيم المار من M‏ والموازي (ВЕ)‏ يقطع (FH)‏ في 1 و (FG)‏ في М‏ 
1) ارسم الشكل. 

اعنم سن کٹا E‏ 
FH 5‏ 
3( المستقيم المار من F‏ والموازي (EI) J‏ يقطع (ЕН)‏ في ل. 


أ( بين أن: ٠ HE? = Hx HM‏ ب) احسب [11. 


“ММ و‎ IN ج( احسب‎ ç 


تمرين عدد 13: لیکن (O.L J)‏ معينا في المستوى بحيث 4 = [0 = 01 


2 31 s € š 
M —;— ير النقطة‎ 1 
ын 
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Collection Pile ыза 0-مبرهنة طالس‎ 


2 لتكن النقطتان |20 و 00 . (i‏ ما هي طبيعة الرباعي СОРМО‏ 


мо-2 انانم ان‎ орж 
على التوالي‎ [MI] و‎ [OQ] منتصفي‎ K و‎ H لتكن النقطتان‎ (3 
(HK)/(OI) с» HK => ب) استنتج أن‎ «ОМО أ) ما هي طبيعة الرباعي‎ 


[нк] (4‏ يقطع [MP]‏ في E‏ والمستقيم المار من × والموازي ل(10) يقطع (MQ)‏ في .F‏ 


أ) احسب 8 واستنتج أن E‏ منتصف [MP]‏ 2 ب) МО аны!‏ واستنتج أن F‏ منتصف [MQ]‏ 


ج) استنتج أن ЕР= PQ‏ وأن (EF)//(PQ)‏ 

تمرين عدد 14: لیکن АВС‏ مثلثا متقايس الضلعين قمته الرئيسية А‏ بحيث АВ-3‏ و .BC=5‏ 

1( ابن النقطتين E‏ و F‏ مناظرتي النقطة B‏ بالنسبة إلى © و A‏ على التوالي. بين أن: 2-2 

2( ابن النقطة G‏ مناظرة C‏ بالنسبة إلى 4 ثم النقطة H‏ مسقط النقطة ى على المستقيم (ВС)‏ وفقا لمنحى (АВ)‏ 
بين أن HG = EF‏ 

3 المستقيم ЛА)‏ من © والموازي (АВ)‏ يقطع (EF)‏ في 1.أحسب 81 و ЛС‏ 

4( المستقيم ЛА‏ من В‏ والموازي د(٣‏ ۸) يقطع (НО)‏ في J‏ ويقطع (CI)‏ في К‏ 

أ) بين أن 1-7 ٠‏ ب) بين أن الرباعي ABCK‏ معين ٠‏ ج) استنتج أن المثلث К‏ متقايس الضلعين 
5( المستقیم (AC)‏ يقطع (EK)‏ في ۶. بين أن م منتصف [EK]‏ 

تمرين عدد 15: [D]‏ قطعة مستقيم طولها 5 

1( عين على [U]‏ النقاط B СА‏ و © بحيث تجزأ [U]‏ إلى أجزاء متناسبة مع 1ء 2ء 3 و 4 

2( احسب AI‏ و [2. 

تمرين عدد 16: لیکن ABC‏ مثلثا حيث AB=3 «АС-7‏ و .BC=5‏ 

1( ابن النقطتين 1 و J‏ على [АС]‏ بحيث 10- [۸1=1. 


2( المستقیم المار من 1 والموازي ل(81) يقطع (BC)‏ في ×. بين أن B‏ منتصف [KC]‏ . 
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11۔العلاقات القياسية فى المثلث القائ Collection Pilote‏ 





1) إذا كان ABC‏ مثلث قائم الزاوية في А‏ فإن: 
AB? + АС? = ВС?‏ 


1( اذا کان ABC‏ مثلث حيث АВ? + АС? = ВС?‏ فإنه قائم 
الزاوية في ۸ 


3( إذا كان مربع ABCD‏ قيس طول ضلعه و فإن قيس طول 
قطره 00/2 


4( إذا كان ABC‏ مثلثا متقايس الأضلاع قيس طول ضلعه و 


فان قيس طول ارتفاعه 7ئ 





5( إذا كان ABC‏ مثلثا قائم الزاوية في ۸ و [AH]‏ ارتفاعه 
الصادر من A‏ فإن АВХАС-АНХВС‏ ۸ 


АВХАС = ۶۴ء‎ ` АН? = HB.HC 
АН? = HB.HC 
| التمارين‎ 
وحدة القيس هي الصنتمتر‎ 
АС-4 و‎ AB=3 بحيث‎ A مثلثا قائم الزاوية في‎ АВС _:01 تمرين عدد‎ 
AH الارتفاع الصادر من ۸. احسب‎ [АН] ؛ 2)ليكن‎ BC احسب‎ )1 
:02 تمرين عدد‎ 


في الشكل المقابل ABCD‏ مربع طول ضلعه 3 حيث ВЕ‏ - 08 احسب -EC 5 BD‏ 
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11۔العلافات القياسية في المثلث القائم Collection Pilote‏ 


تمرين عدد 03: ABC‏ مثلث متقايس الأضلاع طول ضلعه 4. 

1( لیکن [AH]‏ الارتفاع الصادر من ۸ . احسب АН‏ 

2( لتكن النقطة 1 المسقط العمودي Н‏ على (АВ)‏ والنقطة y‏ المسقط العمودي 11-2 على (АС)‏ 
IH чь (Í‏ و JH‏ 

ب) استنتج أن المثلث ШН‏ متقايس الضلعين. 

تمرين عدد 04: في أي حالة من الحالات التالية يكون المثلث ABC‏ قائم الزاوية 
ВС-5:АС-4:АВ-3(‏ ؛ ЗВС-412: АС-45: АВ-47(ч‏ 
ВС-4/21:АС-411,АВ-243 (с‏ 

ВС-3:АС-4:АВ-2(3 + ВС-2/5,:АС--438:АВ-30/2(3 

تمرين عدد 05: ضع العلامة 9] أمام ХА!‏ — الصحيح: 

1( لیکن АВС‏ مثلثا قائم الزاوية في AB=3 Сэ» A‏ و + - 40 . إذا كان [AH]‏ ارتفاعه الصادر من ЛАА‏ 


Ман-Т ٤ О کے 1لم‎ ç О АН-2 


2 إذا كان ABCD‏ مربعا مركزه O‏ وطول ضلعه 6 فإن: 40-3 تا ‹ 40-3.0/2 О‏ « ۸0-22 لا 
ABC (3‏ مثلث متقايس الأضلاع طول ضلعه 4.إذا كانت H‏ منتصف [BC]‏ فإن: 


2 - تم لا < АН-2/3‏ لا < 4/5-ظهم لا 

4( لیکن ABCD‏ معینا طول ضلعه و. إذا كان طولي قطراه 4 و 6 فإن : 
2 ولا + 5-ولا » 2-23 لا 

تمریسن عدد 06: 

ABCD (1‏ ف а сасе‏ الجدول التالي: 
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11۔العلاقات القياسية فى المثلث Collection Pilote ЛЫН‏ 





ABC (2‏ مثلث متقايس الأضلاع طول ضلعه ‏ وطول ارتفاعه у‏ أكمل الجدول التالي: 





تمریسن عدد 07: 27011 مستطيل حيث EF=3‏ و 10= ۴6. لتكن М‏ نقطة من [EH]‏ حيث 4 - ЕМ‏ . 
1( احسب MF‏ 
2( لتكن N‏ نقطة من نصف المستقيم [HG)‏ بحيث 5= GN‏ .` 
(і‏ احسب ЕМ‏ و MN‏ ؛ ب) استنتج أن المثلث FMN‏ قائم الزاوية في .M‏ 
3) لتكن д‏ نقطة تقاطع المستقيمين (ЕМ)‏ و (NH)‏ 
تمرين عدد 08: 
لتكن دائرة () مركزها O‏ وقطرها x= [BC]‏ 80-10 و А‏ نقطة من (5) 
حيث AB=5‏ و H‏ المسقط العمودي ل۸ على .(BC)‏ 


1( )بين أن ABC‏ مثلث قائم. + ب)بين أن АС=5/3‏ ؛ (z‏ بین أن الاك ويم 


كلت ан‏ ہر + :25 
تمرين عدد 09: 
لتكن دائرة (Б)‏ مركزها O‏ وقطرها АВ =8 «ээ [АВ]‏ لتكن نقطة E‏ من (5) 
حيث يكون المثلث 0158 متقايس الأضلاع ولتكن Н‏ المسقط العمودي للنقطة Е‏ على (08). 
1) أ) أنجز الرسم £ ب) بين أن المثلث EAB‏ قائم الزاوية ؛ ج) بين أن АВ-4/3‏ 
2( )بين أن EH=2/J3‏ ؛ ب) بین أن AH=6‏ 
' 3) لیکن ۸ المماس للدائرة (Е)‏ في النقطة В‏ و يقطع (AE)‏ في 1. 


ВІ و‎ АГ ؛ ب) احسب البعدین‎ (ЕН) مواز للمستقيم‎ (BI) بين أن المستقيم‎ (I 
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1-العلاقات القياسية في المثلث القائم Collection Pilote‏ 
4) لتكن M‏ منتصف [ЕО]‏ و N‏ منتصف [ЕВ]‏ ولتكن )87( الدائرة المحيطة بالمثلث .OHE‏ 
أ) بين أن MN=2‏ ؛ ب) بين أن Хим‏ الدائرة )8( 
تمریسن عدد 10: 
6ع مثلث قائم الزاوية في E‏ حيث 57-3 و 4= EG‏ الدائرة )8( التي مركزها F‏ 
وشعاعها FG‏ تقطع المستقيم (EF)‏ في نقطتين А‏ و В‏ حيث (78] ء۸. 
1( ارسم الشكل. ۱ 
(Í 2‏ احسب FG‏ ؛ ب( بين أن 84-2 و 8 - طط 
ج) احسب ОВ‏ و GA‏ ؛ د) بين أن المثلث ABG‏ قائم الزاوية في G‏ 
3( لتكن K‏ منتصف [GB]‏ المستقيم (FK)‏ يقطع (EG)‏ في النقطة Н‏ 


FGB المرکز القائم للمثلث‎ H ب) بين أن‎ ٤ 0 وأن‎ (FK)//(AG) بين أن‎ (i 


FH EE .í 


( 3 
ЕН-3ЕК بين أن‎ (a 5 FH = AG استنتج أن‎ (2 Tr _ 
Бан جج ہب ہہ‎ AG EA بين أن‎ (с 


تمرين عدد 11: 
ABCD‏ شبه منحرف قائم في А‏ و D‏ بحيث DC=8: AD=10 :АВ=3‏ 
و Н‏ المسقط العمودي ل 8 على (рс)‏ 
1( احسب АС‏ و BC‏ 
2( لتكن E‏ نقطة من [AD]‏ حيث .AE=4‏ 
(Í‏ احسب BE‏ و ٤ ЕС‏ ب) استنتج أن المثلث EBC‏ قائم الزاوية. 
3( لتكن F‏ المسقط العمودي للنقطة E‏ على (80)؛ احسب .EF‏ 

تمرين عدد 12: MNP‏ مثلث حيث МР-12 s MN=6/3‏ و 6= .MP‏ 
1( بين أن المثلث MNP‏ قائم الزاوية في .M‏ 
2( لتكن 1 المسقط العمودي М‏ على (NP)‏ بین أن АР-3‏ 
3 لتكن J‏ منتصف [МР]‏ و × نقطة من (MI)‏ حيث .(JK)//(MN)‏ 
(Í‏ احسب J‏ و IN‏ ؛ ب)بين أن 2/3 - ЈК‏ 
4( بین أن المثلث JMP‏ متقايس الأضلاع | 
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| 11-العلاقات القياسية في المثلث القائم Collection Pilote‏ 
تمرين عدد 13: 48072 مربع طول ضلعه 5. 

1) ابن النقطة E‏ مناظرة C‏ بالنسبة إلى .D‏ 

أ) احسب ۸٥‏ و ۸۴8 ؛ ب) بين أن المثلث ACE‏ قائم الزاوية. 

.K في‎ (BC) يقطع‎ (AE) (2 

أ) بين أن ۸ — [ЕК]‏ وأن [cK] — B‏ ب) استنتج A)‏ و ВК‏ 

3( لتكن H‏ المسقط العمودي للنقطة D‏ على .(АЕ)‏ احسبٰ -ЮН‏ 

.F في النقطة‎ (BC) يقطع‎ (DH) (4 

FC=>FK ؛ ج) بين أن‎ AC=DF متوازي أضلاع + ب) استنتج أن‎ ACFD بين أن الرباعي‎ (I 
:14 تمرين عدد‎ 

АС-3 و‎ AB=4 حيث‎ A مثلث قائم الزاوية في‎ ABC 

BC احسب‎ (1 

2( ابن النقطتين E‏ و F‏ مناظرتي ۸ و 8 على التوالي بالنسبة إلى النقطة ©. 

أ) بين أن (EF)(CE)‏ ؛ ب( EF «аны‏ 

3( عين النقطة H‏ المسقط العمودي لع على (ЕС)‏ 

أ) احسب ЕН‏ ؛ ب)احسب НЕ‏ ثم استنتج НС‏ و HB‏ + ج) احسب ВЕ‏ ثم استنتج АЕ‏ 

4( المستقيم (EH)‏ يقطع (BA)‏ في النقطة G‏ 

CG ؛ ب) احسب 80 و‎ AG استنتج‎ BG احسب‎ (Í 
.DC=7 و‎ Ар-2 :АВ=3 شبه منحرف قائم في ۸ و 5 حيث‎ ABCD :15 تمرين عدد‎ 

BD و‎ АС احسب‎ (1 

2( لتكن H‏ المسقط العمودي للنقطة B‏ على (DC)‏ 

ВС احسب‎ (ш + HC و‎ ВН احسب‎ (і 

3( لتكن ү‏ المسقط العمودي ل7 على (ВС)‏ 

ІС ؛ ب) احسب 18 و‎ Но (і 

4( المستقيم الموازي ХАГ, (0С)‏ من النقطة 1 يقطع (ВН)‏ في النقطة [. احسب ВЈ‏ و Ú‏ 
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تمرين عدد 16: 
نعتبر × عددا حقيقيا Cus‏ 1< ×. لیکن ВС-4/2х 5 АС-4х2-41 «AB = Jx? -1 “ээ ША ABC‏ 
1( بين أن المثلث ABC‏ قائم الزاوية في A‏ 

7 4 * ےھ 
2( لتكن Н‏ المسقط العمودي A—‏ على (BC)‏ بین أن کے کے ریم 

Х : 

تمرين عدد 17: 
نعتبر دائرة )6( مركزها O‏ و [EF]‏ قطرا لها حيث ЕЕ-10‏ و M‏ نقطة من (5) МЕ-6 “u=‏ 
1( ( بین أن المثلث МЕЕ‏ قائم í‏ ب) بين أن МЕ=8‏ 
2) لتكن H‏ المسقط العمودي М‏ على (EF)‏ 


أ) بين أن 5 - 210 و = MH‏ , ب) احسب OH‏ 


3 ليكن д‏ الموسط العمودي A Ен]‏ يقطع [FH]‏ في 1 و [MF]‏ في .J‏ 

(i‏ بين أن (0)/(мН)‏ واستنتج أن J‏ منتصف í — [MF]‏ ب) بين أن 3= آ0 

J قائم في‎ МОЈ بين أن المثلث‎ (с 

oSI (4‏ النقطة K‏ من [ME]‏ بحيث 4= MK‏ المستقيم المار من K‏ والموازي ل (85) يقطع [MO]‏ في نقطة .G‏ 
(Í‏ احسب البعد MG‏ 


ب) استنتج أن © هى مركز ثقل | لمثلث (z ‹ МЕЕ‏ استنتج أن 6:1 و J‏ على استقامة واحدة. 
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2-أنشطة حول الرباعيات Collection Pilote‏ 
مراجعة ¿L‏ | 

1) متوازي الأضلاع: 

٭ متوازي الأضلاع هو رباعي محدب قطراه يتقاطعان 

في منتصفهما. 

٭ متوازي الأضلاع هو رباعي محدب أضلاعه المتقابلة 


٭ متوازي الأضلاع هو رباعي محدب زواياه المتقابلة 







متقايسة 





« متوازي الأضلاع هو رباعي محدب زواياه المتتالية 
متوازية متكاملة. 


« متوازي الأضلاع هو رباعي محدب أضلاعه المتقابلة | « متوازي الأضلاع هو رباعي محدب له ضلعان 














متقايسة متوازيان ومتقايسان 
2) المستطيل: 3) المعين: 
٭ المستطيل هو متوازي الأضلاع له زاوية ٭ المعين هو متوازي الأضلاع له قطران متعامدان 
а‏ ٭ المعين هو متوازي الأضلاع له ضلعان متتاليان 
ө‏ المستطيل هو متوازي الأضلاع قطراه متقايسان 
متقايسان ө‏ المعين هو رباعي محدب أضلاعه الأربعة متقايسة 
٭ المستطيل هو رباعي محدب له ثلاث 
زوايا قائمة. 
20 
| المربع 5) شبھ منحرف 
а аз дө | 313) она мам‏ هور باعي سب له شمان да Уяа‏ لان (з И а‏ 
قائمة والقاعدة الصغرى 
«المربع هو مستطيل له ه شبه المنحرف القائم هو شبه منحرف له زاوية قائمة. 
ضلعان متتاليان متقايسان . | «»شبه يدرك المتقايس الضلعين هو شبه منحرف ضلعاه غير المتوازيين 
التمارين 
تفزيسن зе‏ 01ء آجت بضرات أوخطا۔ | 0 
(Í‏ المربع هو معين 
ب) المربع هو مستطيل 
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Collection Р ос Оюу 12-أنشطة حول‎ 


ج) المربع هو متوازي أضلاع قطراه متعامدان 

د) المعين هو متوازي أضلاع قطراه متقايسان 

ه) المستطيل هو متوازي أضلاع له زاوية قائمة 

و) المعين هو رباعي محدب قطراه متعامدان في منتصفهما 

تمرين عدد 02: ضع العلامة АА! х‏ المقترح السلیم: 

أ) رباعي محدب قطراه متقايسان ومتعامدان في منتصفها هو : لا مربع + لا со‏ لا مستطيل 
ب) متوازي أضلاع قطراه متعامدان هو: لا مربع ؛ لا ٠ сэм‏ لا مستطيل 

(z‏ متوازي أضلاع قطراه متقايسان هو: لا مربع ؛ لا معين ٠»‏ ل] مستطيل 

د) رباعي محدب قطراه يتقاطعان في منتصفهما وله ضلعان متتاليان متقايسان هو: 

لا مربع ؛ لامعين » لا مستطيل 


تمرين عدد 03: أربط بسهم: 













تمرين عدد 04: АВС‏ مثلث قائم الزاوية في ۸ و I‏ منتصف [ВС]‏ 

(Í‏ ابن النقطة D‏ مناظرة A‏ بالنسبة إلى 1 ؛ ب)بين أن الرباعي ABCD‏ مستطيل 
(z‏ كيف نختار المثلث ABC‏ ليكون الرباعي ABCD‏ مربع. 

تمرين عدد 05: АВС‏ مثلث و 1 و J‏ منتصفي [AB]‏ و [AC]‏ على التوالي. 

1( أ) ابن النقطة D‏ مناظرة C‏ بالنسبة إلى 1 

ب) ما هي طبيعة الرباعي “ТАПВС‏ 

2 أ) ابن النقطة ع مناظرة B‏ بالنسبة إلى J‏ 

ب) ما هي طبيعة الرباعي 2801 ؟ 

3( بين أن A‏ منتصف [ED]‏ 

تمرين عدد 06: ABC‏ مثلث متقايس الضلعين قمته الرئيسية ۸ و 1 منتصف [ВС]‏ 
(Í (1‏ ابن النقطة D‏ مناظرة A‏ بالنسبة إلى 1 

ب) بين أن ABDC‏ معين. 

(I 2‏ ابن النقطتين E‏ و F‏ مناظرتي B‏ و C‏ بالنسبة إلى А‏ 

ب) بين أن الرباعي EFBC‏ مستطيل. 

تمريين عدد 07: EFGH‏ شبه منحرف قائم في E‏ و H‏ قاعدتاه [EF]‏ و [GH]‏ 
بحيث ЕЕ-ЕН-3‏ و K s SH=6‏ منتصف [011]. 
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1( بين أن الرباعي EFKH‏ مربع. 
2 لتكن 1 مناظرة F‏ بالنسبة إلى >1 ۔ 
أ) بين أن الرباعي ЕСЈН‏ مربع 
ب) احسب FG‏ 
تمرين عدد 08: EFG‏ مثلث قائم الزاویة في E‏ بحيث EH =3 «ЕЕ-6‏ و 1 منتصف [ЕС]‏ 
1) أ) ابن النقطة H‏ مناظرة E‏ بالنسبة إلى 1 
ب) بين أن الرباعي EFHG‏ مستطيل 
2( لتكن ) منتصف [ЕС]‏ 
أ) ابن النقطة K‏ مناظرة 1 بالنسبة إلى J‏ 
ب) بین أن الرباعي EIGK‏ معين 
(Í (3‏ ابن النقطة M‏ مناظرة E‏ بالنسبة إلى K‏ 
ب) بين أن الرباعي БЕСМ‏ متوازي أضلاع. 
تمرين عدد 09: نعتبر دائرة ع مركزها O‏ و A‏ مستقيما لا يمر من O‏ ويقطع 5 في النقطتين E‏ و ۴. 
1( أ) ابن النقطتين G‏ و H‏ مناظرتي E‏ و ۴ على التوالي بالنسبة إلى O‏ 
ب) ابن النقطة 1 مناظرة O‏ بالنسبة إلى المستقيم A‏ 
2 بين أن الرباعي EFGH‏ مستطيل. 
3( بين أن الرباعي 50171 معين. 
تمرين عدد 10: ABCD‏ متوازي أضلاع. ۱ | 
1) ابن النقطتین Е‏ و بحيث E‏ مناظرة 4 بالنسبة إلى المستقيم (ЮС)‏ و ۴ مناظرة 0 بالنسبة إلى المستقيم (АВ)‏ 
2 لتكن 1 نقطة تقاطع (FC) 5(АВ)‏ و y‏ نقطة تقاطع (AE)‏ و (DC)‏ . أثبت أن الرباعي 01ھ مستطيل. 
3( أثبت أن الرباعي AECF‏ متوازي أضلاع. 
تمرين عدد 11: 820 مثلث قائم الزاوية في EF=5 сэ» E‏ و .EG=3‏ 
1( احسب .FG‏ 
oSI (2‏ 1 منتصف [FG]‏ ؛ المستقيم المار من G‏ والموازي للمستقيم (EI)‏ يقطع (ЕБ)‏ في -H‏ 
(і‏ بين أن E‏ منتصف [FH]‏ 
(ча‏ بين أن المثلث БСН‏ متقايس الضلعين 
€( احسب IE‏ 
3( المستقيم العمودي على (FH)‏ في ۴ (HG) амь‏ في [. 
أ) بين أن G‏ منتصف [HJ]‏ 


ب) احسب FJ‏ 


4) لتكن K‏ مناظرة النقطة G‏ بالنسبة إلى 5. بین أن الرباعي КЕСН‏ معين. 
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تمرين عدد 12: (O,LJ)‏ معين في المستوى حيث (OI) L(OJ)‏ و .Ol=OJ=1cm‏ 
1( عين النقطتين А(-3:0)‏ و 8-3 


2( لتكن M‏ منتصف [ОА]‏ 
أ) بين أن المثلث ABO‏ متقايس الضلعين 
ب) احسب BM‏ و OB‏ 
3( ) ابن النقطة © مناظرة B‏ بالنسبة إلى M‏ 
ب) зах‏ إحداثیات النقطة C‏ 
(z‏ بین الرباعي ABOC‏ معین 
4( ) ابن النقطتين E‏ و F‏ مناظرتي B‏ و C‏ بالنسبة إلى O‏ ; ب) بین أن الرباعي 88570 مستطيل.؛ 
تمرين عدد 13: БЕС‏ مثلث قائم الزاوية في Сэ» E‏ 82-6 و EG=4‏ 
1( لتكن Н‏ المسقط العمودي لع على (ЕС)‏ احسب FG‏ و EH‏ 
2 ) ارسم الدائرة ‏ التي مركزها H‏ وشعاعها ЕН‏ بحيث تقطع (EF)‏ في النقطة М‏ وتقطع (EG)‏ في النقطة N‏ 
وتقطع (EH)‏ في النقطة م 
ب) بين أن الرباعي EMPN‏ مستطيل. 
أ) ابن النقطة R‏ مناظرة G‏ بالنسبة إلى H‏ ؛ ب) بین أن الرباعي EGPR‏ معين. 
تمرين عدد 14: MNPQ‏ شبه منحرف قائم في М‏ و Q‏ بحيث 3= MN = MQ‏ و .PQ=6‏ 
1( لتكن. R‏ المسقط العمودي № على .(PQ)‏ 
(Í‏ بين أن MNRQ‏ مربع ؛ ب)احسب МО‏ و .NP‏ 
2( لتكن 1 — |МР|‏ 
أ) ابن النقطة L‏ مناظرة р‏ بالنسبة إلى 1 í‏ ب) بين أن الرباعي МАРО‏ مستطيل. 
تمرين عدد 15: ×[ مثلث قائم الزاوية في 1 
1) لتكن o‏ منتصف Пк]‏ 
(і‏ ابن النقطة L‏ مناظرة ل بالنسبة إلى O‏ ؛ ب) بين أن ШК‏ متوازي الأضلاع. 
2 لتكن E‏ منتصف [JK]‏ و ۴ منتصف ]1[ 


أ) بین أن الرباعي ПЕЕ‏ متوازي الأضلاع ؛ ب) بین أن الرباعي ІЕКЕ‏ معين. 
эсгэн у 58‏ انك 
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1( كل مستقيم عمودي على مستو في نقطة M‏ هو عمودي على كل مستقيمات هذا المستوى المارة من النقطة M‏ 
2( كل مستقيم عمودي على مستقيمين متقا طعين في نقطة تقاطعهما N‏ هو عمودي على هذا ا لمستوى في نفس 
النقطة N‏ 

3( مستقيمان عموديان على نفس المستوى هما متوازيان. 

5( من نقطة معلومة في الفضاء يمر مستوى واحد عمودي على مستقيم معلوم: 

6( في متوازي المستطیلات ABCDEFGH‏ كل الأقطار [HB], |ЕС|‏ و[©4] و 
[07]متساویة و قيس كل قطر يساوي МАВ? + АЕ? + АР?‏ 
7( في الهرم المنتظم الأوجه الجانبية تمثل مثلثات متقايسة و كل منها مثلث متقايس الضلعین قمته الرئيسية رأس الهرم . 
8) في الهرم المنتظم قيس طول کل حرف من أحرفه الجانبية يساوي الجذر التربيعي لمجموع مربعي إرتفاعه و شعاع 
الدائرة المحيطة بقاعدته 087 + 450° = 52 = SB = SC‏ = 5۸ 








التمارين 
تمرين عدد01: хээ‏ هرما SABCD‏ قاعدته متوازي الأضلاع ABCD‏ مركزه 0. أجب ب " صواب" أو "خطأ" 
(SBC) (Í‏ و (SAD)‏ متقاطعان 
(ABC)1 (SB) (—‏ 
(SAD)//(ABC) (с‏ 
B (SBC)//(SA) (°‏ 
ه) (АВС) 1 (SO)‏ 
و) (SDC)//(SO)‏ 
(АВС) (G‏ و (ЅАр)‏ متقاطعان 








تمرين عدد 02: نعتبر هرما SABCD‏ قاعدته المربع ABCD‏ مركزه © و[50] ارتفاعه 
حيث | منتصف [SB]‏ و J‏ منتصف [90]. ضع العلامة АА ВА‏ المقترح الصحيح: 


› و (20ھ) متقاطعان لا‎ (U) « О (0) (58А) + Û (0)/(АВС) (1 
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2 
2( وړ -50 О‏ < *هم- تمول.-50 لا <« 50-4ВА -АВ!‏ پا 
تمرين عدد 03: نعتبر متوازي المستطيلات B ABCDEFGH‏ 
حيث M‏ منتصف [АВ|‏ و [DB] —— N‏ وليكن 





со MN= 2 ام بے‎ e О мм=2 (1 

2 2 2 
2( کہڑے tb‏ نولك قم О АС=ҹа+Ъ+һ2 ‹ О‏ ‹ 7ا- AG =¥ a” +h?‏ لا 
تمرين عدد 04: يمثل الشكل المصاحب موشورا قائما ABCDEFGH‏ قاعدتام E F‏ 


في شكل شبه منحرف قائم. لتكن M‏ نقطة من الحرف .[CG]‏ 
1( أوجد (بدون تعليل) ЧАС)Г(НО) ‹(ЕС) (AC)‏ 


(АРС) (ВЕС) 5 (АВС) (ЕО) ‹(ВЕ) (АСЕ) 





2( حدد على الشكل النقطة N‏ تقاطع المستقيم (ЕМ)‏ و المستوي (АС)‏ علل جوابك. 
3( بين أن (BF)//(AEG)‏ 

4( بين أن (BF) 1 (ABC)‏ واستنتج أن المستقيمين (BF)‏ و (BD)‏ متعامدان. 

تمرين ме‏ 05: يمثل الرسم المصاحب مكعبا 480171515011 قيس طول =< 4cm‏ و Me [ВЕ]‏ 

1) أكمل ب: 8 ۾ ءے أو ے: b‏ 5 
B....(DHF) ; (EM)...(EFG) ; (CM)...(CFG) ; H....(ABE)‏ 
2( أ) بين أن المستقيمين (CM)‏ و (FG)‏ متقاطعين في نقطة نسميها K‏ 


ب) ما هي الوضعية النسبية ل (EFG) s (CM)‏ ثم (DCM)‏ ر )EFG(؟ Је‏ جوابك © 





3( بين (ICG)//(AD)‏ 
4( أ) بين أن المستقيم (CD)‏ عمودي على المستوى (ВСС)‏ 


ب) استنتج أن المثلث DCM‏ قائم الزاوية. 
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تمرين عدد 06: لاحظ الشكل المقابل “u>‏ 5480172 هرم قاعدته شبه المنحرف 
ABCD‏ الذي قاعدتاه [АВ]‏ و [©م] ورأسه 5 و(©8)ل (АС)‏ 
و (SC) L(ABC)‏ في النقطة ©. لتكن M‏ نقطة من [45]. 


1( أتمم ب: ع أو ي معللا جوابك: (мв).......(ѕАВ) ; (MO)..........(SCD)‏ 





2 أوجد (8С) (АВ)‏ و (АВС) (ЅАр)‏ علل جوابك. 
3( ما هي الوضعية النسبية للمستقيمين (SA)‏ و (РС)‏ علل جوابك. 
4( المستقيم المار من М‏ والموازي (АВ)‏ يقطع (SB)‏ في .N‏ بين أن (MN)/(ADC)‏ 
(Í (5‏ أثبت أن ٠ (ВС)(8АС)‏ ب) استنتج أن المثلث ВСМ‏ قائم الزاوية. 

تمرين عدد 07: نعتبر هرما ABCDE‏ قاعدته متوازي الأضلاع .BCDE‏ 

1 )لتكن النقطة C'‏ منتصف [AC]‏ والنقطة р!‏ منتصف ДАРЮ]‏ 

بين أن المستقيمين (C'D')‏ و (ЕВ)‏ متوازيان. 

2 لتکن F‏ نقطة من [BC]‏ حيث ۴8 . بين أن المستقيم (C'D')‏ يقطع المستوى 


.6 في نقطة م . ابن النقطة‎ ( AFE) 





3( لتكن النقطة 1 مناظرة C'‏ بالنسبة إلى рг‏ في المستوى (АСР)‏ بين أن المستقيم Н‏ 

(EI) موازي لمستقيم‎ (BC') 

تمرين عدد 08: نعتبر الرسم الموالي حيث M‏ نقطة لا تنتمي للمستوى الذي يكونه متوازي الأضلاع ABCD‏ . 
ارسم تقاطع المستويات Е.‏ 


ГАВЖ (МВС) › (MAB) (1 
А В. 


(MDC) з (MAB) (2 

تمرين عدد 09: يمثل الشكل المصاحب هرما ЅАВС‏ قاعدته مثلث АВС‏ قائم А9‏ 
في ۸ حيث (SA) (АВ)‏ و L(AC)‏ )454 

1( ما هي الوضعية النسبية (SA)-‏ و (ВС)‏ علل جوابك 


(SA) 1 (ABC) بين أن‎ 2 





3 لتكن o‏ منتصف [Bc]‏ بين أن المثلث 08۸ قائم الزاوية. 
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4) لتكن 1 منتصف [58] و J‏ منتصف [SA]‏ و K‏ منتصف [50]. 

أ) بين أن (8А) (ПК)‏ 4 ب) استنتج أن (ABC)/(UK)‏ 

5( بين أن (U)/(ABC)‏ 

تمرين عدد 10: يمثل الشكل المصاحب موشورا قائما ABCDEF‏ قاعدته مثلث. لتكن 21 K sJ‏ منصفات 
[EF] ; [AB]‏ و [ре]‏ على التوالي . 

1( بین أن المستقيمين (AJ)‏ و (IK)‏ متقاطعان 

2( لتكن N‏ منتصف [AC]‏ و O‏ منتصف [BE]‏ ولتكن M‏ مركز المستطيل FCBE‏ 
و L‏ مركز المستطيل „ОВСА‏ 

أ) بين أن المستقيم (LN)‏ موازي للمستوى (BCFE)‏ وغير محتوى فيه. 


استنتج أن المستقيمين (LN)‏ و (OM)‏ غير متقاطعين. 





ب) بين أن المستقيمين (LN)‏ و (MJ)‏ متوازيان. استنتج أن (LN)‏ و (MO)‏ غير متوازيين. 
(z‏ استنتج أن النقاط MN 41, О‏ و N‏ لا تنتمي إلى نفس المستوى. 

تمرين عدد 11: يمثل الشكل المصاحب هرما ثلاثيا 4807 كل أحرفه متقايسة حيث Ё‏ و (BC)‏ متوازيان 
[AB] 5‏ 16 و Je [AC]‏ و منتصف [80]. 

1( ماذا يمثل [AK]‏ بالنسبة للمثلث ABC‏ $ علل جوابك. 

2( أثبت أن م (D)‏ محتوى في المستوى (АВС)‏ 

(Í 3‏ ما هي الوضعية النسبية للمستقيم (АК)‏ والمستوى (ВСЮ)‏ 

ب) ما هي الوضعية النسبية للمستويين (АКО)‏ و *(BCD)‏ ء ج) أوجد ыг с(ВСр)‏ 
4( بين أن المستقيم (BC)‏ موازي للمستوى (UD)‏ 

5( أ) بين أن المستقيمين (BC)‏ و (KD)‏ متعامدان. 

ب) استنتج أن المستقيم (BC)‏ عمودي على المستوى (AKD)‏ 

تمرين عدد 12: نعتبر الرسم المصاحب حیث ABCD‏ مربع ضلعه و و S‏ نقطة تنتمي 
للمستقیم 4 العمودي على (ABCD)‏ والمار من ۸ و 45-2 . لتكن М‏ منتصف [58]. 
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(Í (1‏ بين أن المستقيم (DC)‏ والمستوى ADS)‏ ( متعامدان. 
ب) استنتج أن المثلث SDC‏ قائم الزاوية 

2 بین أن المثلث 258 متقایس الضلعین قمته الرئيسية S‏ 
3( بین أن المستقيم (АР)‏ والمستوی (SBC)‏ متوازيان. 
4( لتكن N‏ نقطة تقاطع المستقيم (SC)‏ والمستوى (AMD)‏ 


(Í‏ بين أن المستقيمين (MN)‏ و (AD)‏ متوازيان ٠‏ ب) بين أن الرباعي АММО‏ شبه منحرف قائم 





AMND احسب مساحة شبه المنحرف‎ (z 
.D قائم الزاوية في 4 و‎ ABCD تمرين عدد 13: يمثل الشكل المصاحب موشورا قائما قاعدته شبه منحرف‎ 
(DCG) مواز للمستوى‎ (BF) و‎ (AB) بين أن كل من المستقيمين‎ (1 
متوازيان.‎ (ABF) و‎ (DCG) استنتج أن المستويين‎ 2 

(BC) (3‏ و (AD)‏ يتقاطعان في نقطة I‏ 


أ) ما هي الوضعية النسبية (ВС)‏ و (АРН)‏ ؟ 





ب) حدد النقطة J‏ تقاطع (АРН) 5 (FG)‏ 
(z‏ بين أن المستويين (ADH)‏ و (BCG)‏ متقاطعان وحدد مستقيم تقاطعهما. 

تمرين عدد 14: نعتبر الشكل الموالي Cus‏ £ دائرة مركزها O‏ وشعاعها ۸. لیکن ۸ المستقيم العمودي على المستوى 
p‏ الذي تكونه الدائرة ب والمار من النقطة 0. لتكن T‏ نقطة من الدائرة ي و (D)‏ هو المستقيم 

(4) ОА =R حيث‎ А نعين على المستقيم 4 نقطة‎ T ¿ah فى‎ 64 маа) 

وعلى المستقيم D‏ نقطة В‏ حيث .BT=2R‏ 

1( بين أن المستقيم (D)‏ عمودي على المستوى (AOT)‏ 
2 لتكن 1 المسقط العمودي ل0 على المستقيم (АТ)‏ ولتكن النقطة K‏ منتصف [АВ]‏ 
بين أن المستقيم (HK)‏ عمودي على المستوى (АОТ)‏ استنتج أن المثلث OHK‏ قائم الزاوية 
3( لتكن النقاط E‏ : 7 و © منتصفات [он]; [or]‏ و [ок]‏ على التوالي. 


أ) بين أن المستوين (EFG)‏ و (НКТ)‏ متوازیان ٠‏ ب) بين أن المستقيم (ОН)‏ عمودي على المستوى (EFG)‏ 






4( عبر بدلالة R‏ عن محيط المثلث ОНК‏ 
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تمرين عدد 15: يمثل الشكل المصاحب موشورا قائما ثلاثيا 60ھ حیث АВС‏ مثلث 

غير قائم الزاوية. لتكن М‏ المسقط العمودي ل А‏ على (ВС)‏ و N‏ المسقط العمودي 
لع على (FG)‏ 

(j (1‏ أثبت تقايس المثلثین АСМ‏ و ВОМ‏ 
ب) استنتج أن CMNG‏ مستطيل ثم أن (MN)‏ و (AE)‏ متوازيان. 


2 بين أن (MN)‏ عمودي على (ABC)‏ وأن (MN)‏ عمودي على (EFG)‏ 





تمرين عدد 16: يمثل الشكل المصاحب مکعبا ABCDEFGH‏ وهرما منتظما .SABCD‏ 
O‏ مركز ABCD‏ و '0 مركز EFGH‏ 
1( بين أن AEGC‏ متوازي أضلاع 

2( استنتج أن (AE)‏ و (OO')‏ متوازيان. 


.(OO') L (ABC) بين أن‎ (3 





4( استنتج أن النقاط O' tS‏ و 0 على استقامة واحدة. 
تمرين عدد 17: لیکن متوازي المستطيلات ABCDEFGH‏ حيث AE=4‏ = ط۸ و AD=6‏ (وحدة القيس هي الصم). 
لتكن р‏ نقطة من قطعة المستقيم [AB]‏ حيث .Al=x‏ 

لتكن J‏ نقطة من [AD]‏ و K‏ نقطة من [AE]‏ حيث .АІ= АЈ= АК‏ 
1( عبر بدلالة х‏ عن V,‏ حجم الهرم المنتظم АШК‏ 

2 ) بين أن المثلث рК‏ متقايس الأضلاع 

ب) لتكن N‏ المسقط العمودي ل А‏ على المستوى 111 , احسب АМ‏ 
3( نعتبر المستوى (Р)‏ القاطع لمتوازي المستطيلات ABCDEFGH‏ المار من 1 والموازي للمستوى (CDHG)‏ حيث يقطع 
كل من (BC)‏ في L‏ و (GF)‏ في P‏ و (HE)‏ في 5. ارسم الشكل المتحصل عليه. 

4) لتكن M‏ نقطة من (۶)و لتكن0 المسقط العمودي Md‏ على المستوى (СОНА)‏ بين أن الرباعي JMOD‏ مستطيل 


5( لنعتبر V,‏ حجم الهرم 31010116. 1( عبر بدلالة x‏ عن V,‏ 





(x-4)(x? + 4x +48) А 2-1 : 1 
ل ہہ ہش‎ (Е : У = V, О انیت‎ (x =4) А ب) في‎ 


3( هل يمكن أن يتجاوز حجم الهرم المنتظم ۸111٤‏ حجم .MCDHG аж!‏ 
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لفو ١۸16017011777101 aaa o‏ 
تمرين ع01 دد: 1) ضع العلامة ДА БД‏ المقترح السليم: 0 
أ) العدد 98765430 قابل للقسمة على: لا 9 . 150 .1201 
(ч‏ 513 هو عدد: لا أصم ؛ لا حقيقي ٠‏ لا كسري 
2 أجب بصواب أو خطأ: 
أ) لكل عدد كسري كتابة عشرية دورية 
ب) العدد 37-35 قابل للقسمة على 6 

تمرين ع02 دد: 

(Í‏ لیکن العدد الصبحيح الطبيعي 2х5у‏ و حیث ر رقم احا ده و × رقم مئاته أوجد × و y‏ بحيث يكون العدد а‏ قابلا 
للقسمة على 12 ( أعط جميع الحلول) 
ب) بين أن العدد 145/5 + 515 9517 يقبل القسمة على 15 
تمرين ع03دد: أرسم مستقيما A‏ مدرجا بمعين (0:1) حيث “ОГ-1сш‏ 

42-33: -3 و © على ۸ فاصلاتها على التوالي:‎ B tA عين النقاط‎ (i 
АС و‎ BC ; AB : ОА الأبعاد‎ ханд! ب)‎ 
موجبة.‎ М وفاصلة‎ МС-3,ү2 من المستقيم 4 إذا علمت أن‎ M حدد فاصلة النقطة‎ (с 
.)01( 1 (ОЈ) تمرين ع4( دد: لیکن (0:1:1) معينا في المستوى حيث‎ 

1( أ) عين النقطتين А(-3:4)‏ و В(3:-4)‏ 

ب) بين أن [AB] — O‏ 
(Í (2‏ عين النقطة M‏ مناظرة B‏ بالنسبة إلى (OJ)‏ 

ب) ما هي إحداثيات النقطة М‏ 

(OI) متناظرتان بالنسبة إلى‎ M و‎ A بين أن‎ (z 

°( بين أن (4/(ھ)//([0) (А‏ استنتج طبيعة المثلث АВМ‏ 
(Í (3‏ عين النقطة N‏ مناظرة M‏ بالنسبة إلى 0. 

ب) ما هي إحداثيات N‏ ج( بين أن AB = MN‏ 
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Collection Pilote الفروہ‎ 
٠ فرض مراقبة ع2دد‎ ٠ | 

تمرين ع1( دد: 1) ضع العلامة ]< АА‏ المقترح السليم: 20 
ын 2 аи‏ 
(I‏ إذا كا 2-22 5- А--3 V s‏ فإن: لا A=—2[4+/2) «А--2(4-42) О 5А-2(4-42)‏ 
ب) إذا كان В-(4-42)-(38-5)(1-34|‏ و - 2-0 فإن: لا 8 ؛ لا E=-/2 О ‹Е=0‏ 
2( أجب بصواب أو خطأ: 

3/2-417 العدد 17/ + 34/2 مقلوب العدد‎ (i 

ب) مهما يكن العددان الحقيقيان الموجبان و و b‏ فإن: الہ + ول.- Ма+Ъ‏ 
تمرين :32-02-Р‏ اختصر العبارات التالية: 8-432-3450-2-08 ' 45 2- 2/80 + 2/125 b=‏ 
1-42-0-42- + [3.14-م]+|م-14.ة|دة 


تمرين عك03 دد:1) أوجد май‏ الحقيقي x‏ في كل من الحالات التالية: 


x2—-1=0; х? =49; |× + 3| -45-43 وآ‎ 








2( نعتبر العددين 5ل - 6> و و 5لہ+ 6> حا 

|( بين أن a‏ مقلوب b‏ 

E oo dl 

b‏ 4674 كله 

تمريسن ع04 دد: (وحدة القيس هي الصنتيمتر ) 

ABC (1‏ مثلث بحيث AB=4‏ : 80-6 و 1 منتصف [АВ]‏ المستقيم المار من 1 والموازي (ВС)-‏ يقطع (АС)‏ 


л ب) اسب‎ 
хил 


0 


A 5 445 

أ) بين أن [АС] «асай J‏ 
ب) احسب 11 D С‏ 
hay (2‏ الرسم المقابل حیث ABCD‏ مربع طول ضلعه 3 £ рМ-15МВ-5‏ 


BN ; NC ; DN ; MN احسب:‎ 
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Collection РШоѓе ыза 
аваа 

تمرين ع01سدد: 1( а‏ العلامة EQ‏ امام المقترح السليم: وحدة القيس ھی الصنتمتر 

أ) إذا كان xe R_‏ فان × يساوي: لا x‏ + لا x Û «<x‏ 

ب) لاحظ الشكل المقابل حيث АС=5 АМ-2‏ و 80-3 MN О‏ يساوي: 

x و وت‎ Е 20 


5 3 
8 


2( أجب بصواب أو خطأ: 

أ) لیکن а‏ : ط و ء ثلاثة أعداد صحيحة طبیعیة إذا كان a‏ يقبل القسمة على b‏ و c‏ فإن а‏ يقبل القسمة على bc‏ 
ب) РЕТРО:‏ 

تمریسن ع02-دد: نعتبر а= ١/245 +/]1-2/20 - 4/99 сэхэ!‏ و كل.3 - 20/44 + 2/11- 180/ = حا 

(I‏ بين أن 211- 3/5 - ه و 211+ 35=ط 


ب) بين أن ۾ مقلوب b‏ . ج)ا حسب 2-2 
a‏ 


تمریسن ع03سدد: نعتبر العبارتين 5 x‏ ×= كه و 5 В-(х-45)(х41)-х7-х‏ 

أ) فكك إلى جذاء عوامل العبارتين 4 و 8 

ب) احسب |ھ| و |8| إذا علمت أن х-2‏ . ج) أوجد العدد x‏ إذا علمت أن 8 > ۸ 

تمرين ع4( دد: ارسم قطعة مستقيم [AB]‏ حيث АВ=9‏ ثم عين عليها النقطتين М‏ و N‏ بحيث 


_ MN _ BN 
з 4 


تمرين ع05-دد: وحدة القیس هى الصنتمتر 
ABCD‏ متوازي أضلاع AD=4 : AB=3 “иь‏ و I‏ منتصف [80]. 


MN أحسب‎ . AM 


1( المستقيمان (BD)‏ و (AI)‏ يتقاطعان في о‏ اك 
OA 2‏ 
2( المستقيمان (DI)‏ و (АВ)‏ يتقاطعان في .J‏ 
1۸ 


JB 


ب) بين أن ےش ثم استنتج أن B‏ منتصف [AJ]‏ . ج) بين أن 1 منتصف [DJ]‏ 


3( بين أن O‏ مركز ثقل المثلث ADJ‏ 
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الفروض Collection Pilote‏ 
ЗАР сузА‏ اقبة ع 3دد 
وحدة القیس هي الصنتمتر 
تمرين ع-01سدد: 1) ضع العلامة Б‏ أمام المقترح السلیم: 


أ) مهما يكن العدد الصحيح النسبي م فإن کا 21 يساوي : ت 27۷۵ ,1( Жи‏ لا 46 
3 


43 


ب) إذا كان ABC‏ مثلثا 8 а‏ الزاوية في A‏ حيث АС-4 5АВ-3‏ و [AH]‏ ارتفاعه فإن АН‏ يساوي: 


рп. ZE, £ ы 
5 5 5 


2( أجب بصواب أو خطأ: 
(i‏ لیکن c t b; a‏ و ل أربعة أعداد حقيقية ء إذا كان ا ٤>‏ و с<а‏ فإن ac<bd‏ 


ب) إذا کان ABC‏ مثلث متقایس الأضلاع قيس طول ضلعه 2/ فإن قيس طول ارتفاعه 





| 114 J E|] = (y 


у = J75 - 2/12 8 و‎ дог Л نعتبر العددين‎ (2 
43х(45| 


أ) بين أن х-345‏ ; 57/3 دو 
ب) قارن بين x‏ و y‏ 


تمرين ع02دد: ]( احسب العبارات التالية: [32-)-*(2)0/5- (2/)قده 


7 د 1 1 
(z‏ استنتج مقارنة بين —— و Z=‏ 
y Х‏ 

تمریسن ع03 دد: 


لاحظ الشكل المقابل حيث ABCD‏ مربع طول ضلعه 3 : 
H‏ منتصف [106]و АВ.‏ مثلث متقايس الأضلاع. 





احسب AC‏ و AH‏ 
تمرين ع04دد: ABCD‏ مستطيل حيث Ар-5 : AB=8‏ و M‏ نقطة من [АВ]‏ و N‏ نقطة من [AD]‏ حيث 
AN=AM=3‏ 

(Í‏ احسب MN ; MC‏ و <. ب)بين أن المثلث ММС‏ قائم الزاوية. 
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Collection 2101 


ад مراقبة‎ ТЭЭ 
 رتمتنصلا القیس هي‎ š وحدة‎ 
تمرين ع01 دد:1) ضع العلامة ]< أمام المقترح السليم:‎ 
-27 لا‎ : -226 О + -225 5ل30/2-7:/5()70) يساوي : لا‎ +30/2[( ) 


ب) في الرسم المقابل ABC‏ مثلث متقايس الأضلاع قيس طول ضلعه 3 و [11|ارتفاعه  В‏ 


H 
33 ц, 28 о + В اوي‎ pa apy H ана 5 
أجب بصواب أو خطأ:‎ 2 
a<b عددین حقيقين » إذا كان 2نا > تو فإن‎ b و‎ а لیکن‎ (Í 
пє7 حیث‎ -а"*є1Ҝ_ فإن‎ ac IR _ ب) إذا كان‎ 
.О<а<1 حيث 1< نا و‎ b و‎ a تمرين ع02دد: 1) نعتبر العددان الحقيقيان‎ 


ab 228 ا ةر : ارقن‎ a بين أن‎ (I 
a+b ا‎ : 1+6 1+ 


-413-247 »х-43-2-/72 суун! хэд (2 


|( احسب xy‏ ثم استنتج أن x‏ مقلوب y‏ 








ب) احسب (x +y)‏ ثم استنتج x+y‏ 


y x 
حیث 17 ء×.‎ АС-х-2 و‎ AB=x حيث‎ А مثلث قائم الزاوية في‎ ABC :44-03-8 تمريسن‎ 
ВС-42,|х-1) +1 بين أن‎ 


تمرين ع04دد: نعتبر الدائرة )5( مركزها O‏ وقطرها [AB]‏ حيث 48-10 و М‏ نقطة من )6( сэ»‏ 


АМ =6‏ 
1( 1( بين أن المثلث АВМ‏ 205 الزاوية 
ب) احسب ВМ‏ 


2( لتكن Н‏ المسقط العمودي ل4 على (АВ)‏ احسب МН‏ و HO‏ 
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Collection Pilot الفروط‎ 


. فرض تاليفي ع2دد 
وحدة القيس هي الصنتمتر 
تمرين ع01سدد: 1) ضع العلامة В‏ أمام المقترح السليم: 
О 92 0‏ 1> وہ + 0 وود О‏ 1-42 
ب) لاحظ الشكل التالي حيث ABC‏ مثلث متقايس الأضلاع قيس طول ضلعه 4 و 
ب الدائرة المحيطة به شعاعها 2. إذن المساحة المشطوبة تساوي : 


4л-43) إ(زتل-م)2 < لا‎ O + 4їт-у/2) Ч 





2( أجب بصواب أو خطأ: 

1 1 А 

|( عتمت عدد صحيح طبيعم 
١‏ 2-43 2443 


a? =a فإن:‎ ac IR_ ب) إذا کان‎ 

تمرين ع02-دد: نعتبر العددين f -а442-15‏ (3-2ل2-ط 

أ) بين أن 2>0 و b<0‏ 

ب) بين أن 2/10- 44/3 = 7ط - а?‏ 

ج) قارن بين 44/3 و 2/10 ثم استنتج مقارنة بين b за‏ 

تمرين 1:3-03-28( a‏ و b‏ عددان حقيقيان موجبان قطعا حيث 10> 2+5 و ab=1‏ 


Ма + b ثم استنتج‎ [Ja + احسب طا‎ (i 


2( نعتبر العبارة Е-х”-(7-443)‏ حيث IR‏ € × 
ب) انشر |2-43( 
<( فكك Е‏ إلى جذاء عوامل. 0 
تمرين ع04دد: لاحظ الرسم المقابل حيث EFG‏ مثلث قائم الزاوية في G E‏ 
و [ЕН]‏ ارتفاعه و O‏ منتصف [ЕС]‏ و ЕН-2‏ و - 110. 
احسب .EG gy ЕЕ; FG ; EO‏ 
ABC :44-05-5 O—‏ مثلث متقايس الضلعين قمته الرئيسية А‏ حيث BC=3‏ و .AB=2.5.‏ 
1( أ) ابن النقطة D‏ مناظرة B‏ بالنسبة إلى А‏ 
ب) بين أن المثلث ВСЮ‏ قائم الزاوية في © 
2( لتكن Н‏ المسقط العمودي ل А‏ على (DC)‏ 
أ) بين أن H‏ منتصف [Dc]‏ : ب) احسب “АН‏ 
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الفروط 210 Collection‏ 
- وحدة القيس هي الصنتمتر 
تمرين ع01 دد: 1) ضع العلامة ]<[ أمام المقترح السليم: 


(Í‏ حل المعادلة 1=0+ ×2 + ×2 في IR‏ هو О:‏ سے ' لا 22 ٠‏ لا 2ل 


ب) رباعي محدب قطراه متعامدان في منتصفهما هو : لا مربع لا مستطيل « Û‏ معين 
2( أجب بصواب أو خطأ: 


© العدد 2( هو حل للمعادلة 2-2-0 في‎ (Í 
ب) رباعي محدب قطراه متعامدان و متقايسان هو مربع‎ 


تمرين ع-02سدد: 1) نعتبر العبارة А=2х°-к-1‏ حيث xe IR‏ 


أ) بين أن 2- А-(18- J‏ 


ب) فكك العبارة ۸ إلى جذاء (с Ја! зе‏ حل في IR‏ المعادلة 0ے А‏ 
2( نعتبر العدد ألحقيقي × “ээ‏ ]1-;3-[ ع × 


أ) بين أن 0 ± 5+ × 





2(х-2) 1 2(х+2) 6‏ 
х--5 ХЭРЭ ныг‏ ع( x+5‏ 
تمرين ع03 دد: لاحظ الرسم المقابل حيث ABC‏ مثلث والنقاط 1؛ 3 و K‏ منتصفات كل من 
[AB] ЧАС|‏ و [BC]‏ على التوالي. A‏ 
1( بين أن 11816 متوازي أضلاع 1 I‏ 
2 نعتبر t AB=x‏ 1+-80 و АС=х+2‏ حیث 0< × 8 С‏ 


×”-2×-3= )×-1(” -4 بين أن‎ (і 
ب) فكك العبارة 2-2-3 إلى جذاء عوامل؛ ج) ابحث عن × ليكون الرباعي 11816 مستطيل‎ 
АС-3 و‎ АВ-4 “ээ А مثلث قائم الزاوية في‎ ABC تمرين ع04دد:‎ 
А بالنسبة إلى‎ C و ۴ مناظرتي 8 و‎ E ابن النقطتين‎ (і 
. ومحيطه‎ ВСЕЕ ز× ج) احسب مساحة الرباعي‎ *BCEF ب) ما هي طبيعة الرباعي‎ 
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Collection Pilote 2 41‏ 
е‏ ص مر اقبة عمد 


أ) مجموعة حلول المتراجحة وو اوہ وہنا هي : لا 68| ؛ 0 ]سہببڑء لا IR‏ 


ب) مهما يكن ма!‏ الحقيقي x‏ فإن 2 < || يعني 
لا |]ہ+:2]ں[2-ہمہ| хє‏ ؛ لا |[ x< ]-;—[  |2;+e‏ ع 0 221| є‏ 
تا اعت راب رهطا 

(j‏ التواتر التراكمي يساوي ناتج ضرب التكرار التراكمي في التكرار الجملي 

ب) كل مستقيم عمودي على مستوفي نقطة هو عمودي على كل مستقيمات هذا المستوى والمارة من تلك النقطة. 
تمرين ع02دد: نعتبر العبارة 3- 27/2 А = х?‏ حيث хєЇВ‏ 
(I‏ احسب A‏ في حالة )1-42(- 
ب) بين أن 5- А-(х-42)‏ 
(т‏ فكك العبارة А‏ إلى جذاء عوامل 
د) حل في IR‏ المعادلة 0= А‏ 
(a‏ حل في IR‏ المتراجحة Аз(х-45)‏ 
تمرين ع03 دد: يمثل الجدول التالي الأعداد التي تحصل عليها 25 تلميذ في الفرض التأليفي لمادة الرياضيات: 
sasam‏ كن اذا اكه 
s‏ لم ل كي انال کا پر ہا كك 
رر كك اك اهن تج 




















التواترات التراكمية الصاعدة بالنسبة 


المائویة 


1) أكمل الجدول 
2) احسب معدل القسم في هذا الفرض 
3( أحسب مدی هذه السلسلة الإحصائية 


4( ما هو مدى هذه السلسلة الإحصائية؟ 
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Collection Pilote уаз 
ارسم مضلع التواترات لهذه السلسلة الإحصائية‎ )5 
ارسم مضلع التواترات التراكمية الصاعدة لهذه السلسلة الإحصائية‎ )6 
Д مكعب طول حرفه‎ АВСПЕЕСН “u= تمرين ع4 دد: لاحظ الرسم المقابل‎ 
© قائم الزاوية في‎ АСО أ) بين أن المثلث‎ (1 

ب) احسب AC‏ و AG‏ 


2 لتكن | منتصف [BF]‏ و J‏ منتصف [HG]‏ 





أ) بين أن المثلث IFJ‏ قائم الزاوية في F‏ 
ب) احسب FJ‏ و 0 





Collection Pilote 20! 





فرض تأليفي ع3دد 
- وحدة القيس هي الصنتمت 
تمریسن ع01 دد: 
1( ضع العلامة 50 أمام المقترح السليم: 
|( 8 تلاميذ تحصلوا على الأعداد التالية: 9؛ 10؛ 12؛ 13؛ 15؛ 16؛ 18 و 19. تواتر الذين تحصلوا على أعداد بين 11 
و17يساوي: لا 40% ؛ لا 60% < Ü‏ 50%. 


ب) لاحظ الرسم المقابل حيث ABCDEFGH‏ متوازي مستطيلات 
و BC=b ; AB=a‏ 
و AE=h‏ إذن: 6ھ يساوي: 


Ма? +h?” -b” Û <a” +b +h” 2ط- 2+02 ؛ لا‎ Û 


2 أجب بصواب أو خطأ: 
(і‏ المتراجحة х +2х+1<0‏ لها حلول في IR‏ 
ب) كل رباعي له ضلعان متتاليان متقايسان وقطراه متعامدان هو معين 
تمرين 34-02-5: 
كيس يحتوي على 8 كويرات: 3 زرقاء و 5 حمراء نسحب كويرتان الواحدة تلو الأخرى دون النظر إليهما وكل مرة 
نرجع الكويرة المسحوبة 
أ) أوجد عدد إمكانيات السحب 
ب) ما هو. احتمال سحب كويرتين زرقاويتين؟ 
ج) ما هو احتمال سحب كويرتين حمراويتين؟ 
د) ما هو احتمال سحب كويرتين لهما نفس اللون؟ 
ه) ما هو احتمال سحب كويرتين مختلفتين في اللون؟ 
تمریسن ع ع3( دد: 
يمثل الجدول التالي توزيعا لتلامیذ السنة التاسعة بإحدى المدارس الإعدادية حسب أعدادهم المتحصلین عليها في الفرض 
التأليفى لمادة الرياضيات. 
العدد من 20 















التواترات بالنسبة المائوية 

التواترات التراكمية الصاعدة 

المائوية_. 

(Í‏ أكمل الجدول 
ب) مثل التواترات التراكمية الصاعدة بالنسبة المائوية بمخطط المستطيلات وارسم مضلع التواترات التراكمية 

ج) استنتج موسط هذه السلسلة الإحصائية. 

تمرين ع04 دد: يمثل الرسم المقابل هرما SABCD‏ منتظما قاعدته مربع مركزه 0 

وارتفاعه [50]حيث AB=3‏ و 50-6 

(Í (1‏ بين أن المتلث 504 قائم الزاوية في О‏ 8 

ب) احسب 5۸ 


14 ياضيات 
































Collection Pilote الفروط‎ 


2( لتكن 1 منتصف [SA]‏ و J‏ منتصف [SB]‏ 
(і‏ بين أن (U)/#(ABC)‏ 
ب) «аны!‏ )1 
3( لتكن Н‏ المسقط العمودي ОЈ‏ على [58]. أحسب ОН‏ 
تمرين ع05 دد: لاحظ الرسم المقابل حيث ABCD‏ شبه منحرف АВ - 5 за!‏ 
Ар=3 tDC=7‏ و (0<х<5) АМ-МС-х‏ 
1) بین أن AMCN‏ متوازي أضلاع. 
2 نعتبر S.‏ مساحة المثلث ADN‏ و S,‏ مساحة الرباعي АМСМ‏ و S,‏ مساحة .BMC <А‏ 
4 احسب بدلالة x‏ ,5 : ,5 و S,‏ 
ب) ابحث عن x‏ لتكون مساحة المثلث ADN‏ مساوية لمساحة الرباعي “АММС‏ 
(z‏ ابحث عن مجموعة الأعداد x‏ لتكون مساحة المثلث BMC‏ أكبر من مساحة الرباعي “АМСМ‏ 


Tç (4‏ 75 ل__رياضياتالتاسعةأساسي 























الإصلاح 


Collection Pilote 





تمرين ع01دد: (Í‏ خطأ ( 2 و 4 ليسا أولين فيمابينهما) ؛ ب) صواب )55 أوليان فيما بينهما) 

ج) صواب (7 و 11 أوليان فيما بينهما) + خطأ (3 و 24 ليسا أولين فيما بينهما) 

ه) صواب ( مجموع أرقامه 12 إذا يقبل القسمة على 3 وبما أنه يقبل القسمة على 5 فإنه يقبل القسمة على 15) , 
و) ss‏ ( 4 يقسم 12 و 6 يقسم 12 426-24 لا يقسم 12) ملاحظة: يكون الجواب صحيحا في حالة p‏ و ОХУ‏ 
فيما بينهما. 

تمرين ع02دد: 

(4 يقبل القسمة على 4 (لأن العدد المتكون من رقميه الأخيرين 48 يقبل القسمة على‎ 9 (i 
-84 (5-84 يقبل القسمة على 15 (لأنه يقبل القسمة على 3 و 5( 4 )ات‎ Bd (са 





420х14 
70 





(a= 


x= 50‏ ) و يقبل القسمة على 15 إذا کان قابلا للقسمة على 3 و 5 أي إذا كان رقم آحادہ ( 0 أو 5(. 
ومجموع أرقامه من مضاعفات 3. لذا 2-» أو x=5‏ أو 8-» وبما أن х‏ عدد فردي فإن (x=5‏ 
تمرين ع03 دد: 





تمرين ع04ہدد a‏ 
قابلا للقسمة على 2 و 3 ويكون قابلا للقسمة على 25 إذا كان العدد 

8547000 2 یں‎ 4.1 А РЕС 1 о65 
8547300 القيم‎ Чэ على‎ ep tS а Е | 
الممكنة ل هي 0 أو 5 وبما أن رقم أحاده " 0 " فهو يقبل القسمة‎ 

سو ا ا می арай:‏ سوہ 

على 2 بقي أن يكون قابلا للقسمة على 3 لذا يجب أن تكون مجموع جم 
أرقامه من مضاعفات 3:إذن القيم الممكنة للعدد а‏ هي: 8547150 
0 4700+ 8547600 ؛ 8547900 ؛ 8547150؛ > 8547450 
0 8547750 > 8547750 
تمرين ع05 دد: يكون العدد b‏ قابلا للقسمة على 15 إذا كان 
قابلا للقسمة على 3 و 5 ويكون قابلا للقسمة على 4 إذا كان العدد 
المتكون من آحادہ وعشراته (yx)‏ من مضاعفات 4 لذا يكون العدد b‏ قابلا للقسمة على 15 و 4 إذا كان قابلا للقسمة على 
535498 
أي إذا كان رقم آحادہ "0" ومجموع أرقامه من مضاعفات 3 والعدد المتكون من آحاده АЛ ус‏ من مضاعفات 4 وفي 
هاته الحالة فإن x=0‏ و у=4‏ وبالتالي: 65109840 = ط 
تمرين ع-06سدد: يكون العدد x‏ قابلا للقسمة على 12 إذا كان قابلا للقسمة على 3 و 4 ويكون قابلا للقسمة على 8 
إذا كان العدد المتكون من آحادہ وعشرائه ومئاته (10b)‏ من مضاعفات 8 يعني العدد 100 يقبل القسمة على 8 
ومجموع أرقام العدد x‏ من مضاعفات 3. وفي هاته الحالة فإن (4=ط) و Яа-1)‏ 2-4 أو (а=7‏ وبالتالي القيم 
الممكنة للعدد х‏ هي: 96781104؛ 96784104؛ 96787104 


1 رياضيات التاسعة أساسى 





















































1۔ التعداد و الحساب Collection Pilote‏ 


تمرين ع07-دد: يكون العدد y‏ قابلا للقسمة على 12 و 15 إذا کان قابلا للقسمة على 3 و 4 و 5 أي إذا كان رقم 
آحادہ "0" ومجموع أرقامه من مضاعفات 3 والعدد المتكون من آحادہ وعشراته (ab)‏ من مضاعفات 4 لذا )6=0( و 
a =2(‏ أو 4-8( إذن القيم الممكنة للعدد y‏ هي: 19758720 ؛ 19758780 ٠‏ 

تمرين عك08دد: ليكون А‏ قابلا للقسمة على 4 الإمكانيات هي: 





;321n44 : 0‏ 321048 ويكون عدد قابل للقسمة على 321040 

9 إذا كان مجموع أرقامه قابلا للقسمة على 9 “со‏ | 

a ан أو‎ (np) = (80) ; (кр) )4:4( ; (кр) =(9:8) ої 
321040 32044 321048 

;p)=(0;8 

(n;p)= (0;8)‏ مه وہ ا |. 


321048 321948 321444 321840 
تمرين ع09 دد: 
53 »2234 = 45× 3×3 = 40× 3= (3+1+ 9-+ 27)× 3= (1 +3 + :3 + تجو) 35 = 3+ 37+ 3+ 3= Х‏ 
إذن العدد × يقبل القسمة على 3؛ 4 و 5 وبالتالي فهو يقبل القسمة على 12 و 15. 
تمرين ع10سدد: =7x3b+7x2=7x(3b+2)‏ 216+14 - لا 
1 يقسم Y‏ يعني 11 يقسم العدد (2+-7<)30 وبما أن 11 و 7 أوليان فيما بينهما إذن حسب مبرهنة قوس 
فإن 11 يقسم العدد 2 +30 
تمریسن عك11دد: أ) لدينا ۾ يقسم b‏ و ان لذا يوجد عددين صحيحين طبيعيين م و م حيث مم > تا و ОМ с=ра‏ 
a+b+c=a+na+pa=a(l]+n+p)‏ وبالتالي و يقسم ع +م+ه. 
ب) لدينا 3 يقسم a‏ و 5 يقسم: جا لذا يوجد عددان صحيحان طبيعيان م و م حیث 5= ط و а=3р‏ إذن 
=15(p+nu)‏ م15 م15 = 3×50 + م53 د 30+ Sa‏ وبالتالي 15 يقسم 30+ و5 


<“ 


نمر یسن ع12 سلد: 

أ) لدينا 3(а+4)‏ = 30+12 و (2+ 1)0 1= 22+ ط11 لذا 12+ За‏ = 22+ ط11يعني 

3(a+4)=11(b+2)‏ إذن 3 يقسم العدد (11)0+2 وبما أن 3 و 11 أوليان فيما بينهما إذن حسب مبرهنة قوس 
فان 3 يقسم العدد 6+2 

ب) لدينا 3(a+4)=11(b+2)‏ لذا 11 يقسم العدد 3(а+4)‏ وبما أن 11 و 3 أوليان فيما بينهما إذن حسب مبرهنة 
قوس فإن 11 يقسم العدد 2+4 

تمرین ع.13دد: لدينا а‏ يقبل القسمة على 21 - 3×7 لذا يوجد عدد صحيح طبيعي م حيث a=nx21‏ إذن 
X=a-63=nx21-3<21=21(n—3)‏ وبالتالي العدد × يقبل القسمة على 21 

ب) لدينا 212106-63 = 21000000-63 = 20999937 t‏ ٭21×10 يقبل القسمة على 21 إذن حسب السؤال "أ" 
العدد 20999937 يقبل القسمة على 21. 

تمریسن ع14دد: أ) لدينا 225211 -550- ۾ و 3272 - 41د - 0 لذا 1 > قما(ہ:ہ) 

ب) لدينا b >a‏ أوليان فيما بينهما )1 = ق.م.أ( 2 :5) ) والعدد x‏ يقبل القسمة على و b‏ إذن × يقبل القسمة على 
ахь = 441×550 = 242550‏ 

تمريسن ع15دد: لدينا ر ×× =م. م. (уух) .Qx(y;x)]‏ لذا 3720=م. م. ا( )×2 











رياضيات التساسعة أسساسى 





1- التعداد و الحساب _ Collection Pilote‏ 


(усх) өө 2729 = 860 إذن‎ 


ب) نعتبر M‏ مجموعة المضاعفات المشتركة للعددين x‏ و رالأصغر من 14900 
9=(M) Ко!) М-10:860:3720,5580,7440:9300,11160:13020:14880)‏ 

تمرين 1:44-16-8( 15-ق.م.أ(120:0) و 2×15 >-22×3×5 -120 و م غير مضاعف 

ل2 إذن 15 عم أو р=15х3‏ أو р=15х5‏ إذن ре(15:45:75|‏ 

р, ={1;2;3;4;6;7;8;12;14;21;42;84) (2 

42=2х3х7;21=3х7;14=2х7;7=7;12=22х3 ; 84 - 77 

إذن 84 - аа‏ )12:4( يعني 7- وأو 14 - وأو 21= وأو 42 و أو .q=84‏ 

تمرين 1:3-17-8( (1:3:5:15!- D,,‏ إذن 4 > کم (یط) ؛ ]1:5;25[= D,,‏ إذن 3 ع كمٌ (D,,)‏ ؛ 

(D,, n D,,) 2کم‎ Oš) D,, يريطم‎ =f1;251 

(D.,,) ë&+(D,,) ورط)-كم‎ nD,,) 2=4+3-2=5 يساوي‎ )5 oD.) ¿S 

2( لتكن A‏ : مجموعة التلاميذ الذين اختصاصهم كرة القدم إذن 16 ¿S=‏ (۸)» 8: مجموعة التلاميذ الذين 
اختصاصهم كرة اليد إذن 12 = (B) £S‏ ؛ ۸8 ۸ : مجموعة التلاميذ الذين اختصاصهم كرة القدم واليد في نفس الوقت 
إذن 4 = کم AUB ‹ (АВ)‏ :مجموعة التلاميذ الذین اختصاصهم كرة القدم أو اليد 

(А) ëS+(B) 4-(АсчВ) (8ں 16+12-4=24:)۸= کم‎ £S إذن‎ 

تمرين ع18 دد: ننجز شجرة الاختيار للتعرف على مجموعة الأعداد التي تتكون من ثلاثة أرقام مختلفة باستعمال 
الأرقام: 


352 4 123 3 
1ر 2 
124 4 
132 2 
124 — 
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+ س 





عدد الإمكانيات هو 24 314 


یں 
ре]‏ 
ہہ 





ыг 
ليا‎ 
+ 
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1! 


یادن سین سریم 
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3 رياضيات التاسعة أسساسي 





















































تمرين ع9 [سسدد: 
(і‏ الثنائيات هي )55( : (7با) : (1:9) : )3;5( ; )3:7( : (3:9) وعددها 6. 
ب) الثنائيات هي: )56( ; )2;5( : (2:9) : (3:8) : (4:7) وعددها 5. 
ج) الثنائيات хээ‏ )55( : (2:5) : (2:6) : (3:5) ; (3:6) :)3:7(: (4:5): (4:6) : (4:8(:)4:7) وعددها 10 
تمرين ع20 دد: 
أ) نعتبر ху‏ العدد الفردي المتكون من رقمين حيث y‏ رقم آحاده و × رقم عشراته لذا 
ye (53:5:7:9)‏ و (1:2:3:4:5:6:7:8:9) xe‏ إذن عدد الأعداد الفردية المتكونة من رقمين هو 45 - 5×9 وبالتالي 
45=(A) 6‏ 
ب) نعتبر abc‏ عددا زوجيا متكونا من 3 أرقام حيث с‏ رقم آحاده و b‏ رقم عشراته و ۾ رقم مئاته حيث b‏ من 
مضاعفات 3 لذا (02:4:6:8) be [0;3;6;9) t ce‏ و (1:2:3:4:5:6:7:8:9! ع O a‏ عدد الأعداد الزوجية المتكونة من 
3 أرقام حيث رقم عشراتها من مضاعفات 3 هو 180 - 5×4×9 وبالتالي 180-(В) ¿S‏ 
ج) إذا كان عدد مجموع أرقامه يساوي 12 فهو يقبل القسمة على 3 وبالتالي لا يمكنه أن يكون عددا أوليا. إذن لا توجد 
أعداد أولية مجموع أرقامها يساوي 12 وبالتالي كم 0-(с)‏ 
تمرين ع21دد: 
Е = (25470;67944;1479;91170;81720;793140;5733)} (Í (1‏ إذن 7=(E) ¿S‏ 
ب) Е-(67944,73508:81720:793140)‏ إذن كمّ 4=(F)‏ 
6=(G) 504 G =[25470;91170;81720;13475;793140: 47151] (€‏ 
2 أ) يكون عدد قابل للقسمة على 12 اذا كان قابلا للقسمة على 3 و 4 إذن }67944;81720;793140{ > ہ5 Н=‏ 
وبالتالي كم (11) =3 
ب) يكون عسسدد قابسل للقسسمة على 15 إذا كان قابلا القسمة على 3 و 5 إذن 
}25470;91170;81720;793140{ = 6 - 1 إذن کم (1) =4 
(z‏ لدينا F‏ ں ا = ل إذن كم )3( يساوي کم —(Er F)‏ | کم (8)+كمٌ (۶)] يساوي 3-11-3-8-(7+4) 
' تمرين عك22دد: إمكانيات السحب ;(a;d); (a;c);(a;b)‏ )5:0(: )4:0):(5:4( إذن عدد إمكانيات السحب هو 6. 
تمريسن_عساق23سدد: 
1( لدينا 47 عدد أولي لذا لا يقبل القسمة إلا على نفسه وعلى 1 إذن يمكن تكوين 47 فريق وبكل فريق لاعب واحد أو 
تکوین فريق واحد به 47 لاعب. 1 
2) نحصل على إمكانية لتكوين الفريق بنقصان عنصر في كل مرة ولدينا 6 أشخاص فإننا نحصل على 6 إمكانيات 
تمرين ع4« دد: 1)عدد المثلثات التي يمكن رسمها هو 10 وهي: 
CDE; BDE; BCE; BCD; ADE; ACE; ACD; ABE; ABD; ABC‏ 
تمرين ع25دد: عدد إمكانيات الاختيار هو 20 وهي: 
has )‏ مرام -ابرار) | ( يوسف - مرام - بسام) 
| (يوسف ۔ أبرار ‏ بسام ) | (یوسف - أبرار- فتحي ) | (يوسف - أبرار- حياة ) __] ( يوسف - بسام ‏ فتحي ) 
ےج (یوسف فتحی ‏ حياة) ‏ | (مرام - آبرار - بسام) اع ہے 


( أبرار - بسام -فتحي) _ | ( أبرار - بسام ‏ حياة ) (اہرار - فتحي - حياة ) ( يسام - قتحي - حياة ) 






)28:45:35( (بوسف - مرام - حیاق) 











4 رياضيات الت اسعةأساسي 





تمرين ع26 دد: 
1) أنظر شجرة الاختيارات 


2( عدد الإمکانیات: 1 ؛ 3( عدد الإمكانيات: 4 
4( عدد الإمكانيات:3 ؛ 5) عدد الإمكانيات: 2 
6) كل الاحتمالات 8 

تمرين ع7 2سدد: 


إمكانيات التلوين هي: 27 = 3×3×3 
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۰ 1-_التعداد و الحساب Collection Pilote‏ 





1- التعداد و الحساب 


لون القرص ون لون المثلث 5 ора р РИ‏ 5 
С - . G. Е 7‏ 201025 
ée | (2‏ | الدائري 2 шэн‏ 2 تمرين ع-29سدد: يمكن أن نستعمل شجرة اختيارات: 18 — 2 


Та 
ق2‎ 
2, оо» سے‎ 8 J —— (və!) 
ё 1 س‎ v гоо Эг 
زو ع = 1 ق 3 > م2‎ 














8 
م1‎ (мв) 
у> 44 J У 
2 
1 I Р ==. 1 (BJV) 
B v — —n (ву) 
: ха а 5 (тув) 





س2 
إذن عدد إمكانيات التلوين هي 6 السحب الثاني السحب الأول 


Ге 1 
26 23 мн 


заг 223239 
нэ» 


























R (8:8) 1‏ 48 225 م1 
تمریسن ع28 دد: (wv)‏ — < 5 23 
(m)‏ — مو 
1) عدد الإمكانيات هو 9 (۷۸۷) ۴ 8 2 م2 
(У:У) Д‏ < ۷ 1 
Э 23 8 (V:B) | |‏ م2 
вэ 6 4 + 3 0 + 102‏ < ل نة 7 ге‏ 
7 22723 
le > 43 :‏ 
طريقة ثانية : وبالتالي عدد الكساوي الممكنة التي يمكن لمرام اختيارها Еи‏ م 2 
R‏ ۷ | 8 | تمرين ع30سدد: 5 < I‏ < 9 
== 23 
(B) | (RV) | (R;R)‏ | 1 ; 0 
(VB) | (МУ) | (YR)‏ ° 
(B;B) (B;V) (B;R)‏ 1 < | 














مساو ا ہم 


عدد الإمكاليات هر 9, 23 ری n‏ کک 


سن 


AAAAAA 


< 
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1 
0 
1 


إذن هناك 16 رمزا. 





























إذا كان رقم المئات 1 فإن хас‏ الإمكانيات :16 وبالتالي نتحصل على 64 = 16×4 عدد 


الأعداد 
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تمرين ع-32سدد: 





2( أ) عدد الذین لا يمارسون کلتا الرياضتين : 87 - (18+6+9)-120 

ب) 18 هو عدد الأشخاص الذين يلعبون التنس فقط, 

18+6+9=33 الأشخاص الذين يمارسون رياضة واحدة على الأقل هو 33= 120-87 أو‎ ээс (z 

تمرين ع33-دد: نتحصل على شجرة الاختيار التالية للمواقع إذا وضعنا الرقم ( 1 ) في الموقع م إذن توجد 6 
إمكانيات 


إمكانيات في هذه الحالة ونفس العدد في كل Т‏ 2 1 
حالة إذا وضعنا ( 2) ؛ ( 3 ) أو B —  — 0--- р‏ 
( 4 ) في الموقع الأول. Ee аните‏ 
وبالتالي يكون عدد الإمكانيات هو" ٤‏ لدم م Аж гс‏ 
D —— B — —— С 6x4=24‏ 

D جلت‎ С چ‎ В 
تمرين عد34دد:‎ 
5x4x3=60 عدد الإمكانيات:‎ 

9 _ریاضیات التاسعة اسےاسی 


















































عة الأعداد الحقيقية 





(уа‏ ع-01-دد: (j‏ خطأ (оо‏ صواب » ج) خطأ » (a‏ صواب ۰ھ) خطأ » و) خطأ (с‏ صواب 
تمرين ع02-دد:1) ¿=Í‏ 2( 8 كسري 36( عشري 44( х-4/5‏ :5( 80 ےو 


2+1-06+1=16 تمرين صو٥صند: 1-03 .12:10 .24381-:2-2-58 ے‎ 
3 0 11 11 3 
SE 10 |-090-1--009 « 
3 3 11 
-3--486А 63146єА «266А < Уй 8 معد‎ «4004-026 А(1:34-04-9 تمریسن‎ 


e۸ | J2.3 = 624: =02} eA‏ اوم 


Агим صاصم ا۔‎ М, 428) ЕЕ 0:04; 6.24; xe. (2 


4 


4 
хов, = [ABBE ا‎ ялав, - 26 40:04: 6.24; اک‎ АСИК =А тана 
23 52.09 (1 تمرين ع-5(دد:‎ 
11 
45 23 2-209-2-409. 34.23 + - 209+1=309 ‹ 22-21 (2 


11 11 11 11 " 1 


تمرين 1:3-06-5( 1 ٠‏ 2) القيمة التقريببة بالنقصان لرقمين بعد الفاصل للعدد = هي 3.66 
3( القيمة التقريبية بالزيادة برقمين بعد الفاصل للعدد = هي 3.67 


تمریسن ع07دد: 


НИЙ ЭГЭЭ 144 12, (049 ол, [1 1. Ё- 
4 2 14 2719 371169 13714001 0.1 7121 1714 2 
ول مدل‎ 05 = озде -452:4-458-66 109 = 77 =5 =5 کل‎ = ры 8.4 
669 إذن للحصول على 2009 رقم بعد الفاصل في الكتابة 23,123 نكتب‎ 2009 =3х669+2 )1 تمرين ع8( دد:‎ 
.2 دورا ثم يكون الرقم الثاني 2 من الدور الموالي وبالتالي الرقم الذي رتبته 2009 بعد الفاصل في الكتابة 23,123 هو‎ 
2 الأول‎ š M إذن للحصول على 257 رقما بعد الفاصل في الكتابة 15,24 نكتب 128 دورا ثم يكون‎ 257=2x128+1(2 
رياضيات التسااسعة اُسسساسی‎ 10 











2- مجموعة الأعداد الحقيقية Collection Pilote‏ 
من الدور الموالي وبالتالي الرقم الذي رتبته 257 بعد الفاصل هو 2. 

3х670 (3‏ = 2010 إذن للحصول على 2010 رقم بعد الفاصل في الكتابة 9,321 نكتب 670 دورا إذن الرقم الثالث 
تکون رتبته 2010 و هو 1 


تمريين ع-09-دد: 3267+2 - 203 إذن الرقم الذي رتبته 203 في الكتابة 11,хуг‏ هو ر وبالتالي y=5‏ 





1+ 229 ×3 = 688 إذن M‏ الذي رتبته 688 في الكتابة хул‏ ,11 هو x‏ وبالتالي 3= × 
6 = 858 إذن š M‏ الذي رتبته 858 في الكتابة ху‏ ,11 هو z‏ وبالتالي 2-7 إذن: 11,357- ئ×,ا 1 


تمرين ع10سدد: * 1= × يعني 1= × أو х=]‏ ء * 0.09= :ير يعني slx=0.3‏ 0.3-= × › 


٭ 121 × يعني ll‏ > * 5= »× يعني ول أو 5 د »؛ 


х? 2169 *‏ يعني 13 ير أو 13- - × -6*٠‏ کر يعني 22-4 يعني 2= پر أو х=-2‏ 
* وھ - کر يعني 7= ٹر وبالتالي 7إ = »أو 07 х=‏ 

تمرين ع11سدد: *15- Jx‏ يعني 225= 15= × ؛ * 23= »ل يعني 529= :23 = × 

Jx+9=7 *‏ يعني 49 = 7= 9+ × يعني 40 = 49-9 = × 

* ۸-1111 / يعني 121= х-11-18‏ وبالتالي 121+11-132> × 

јх =2 *‏ يعني 4 - fx‏ + 1يعني 4-1-3 - × يعني و-× 


4644244/х =3 *‏ يعني 9- »+2 6يعني 3= »ل Dy‏ يعني 9= «ل.+ 2 يعني /Х-7‏ وبالتالي .x=49‏ 


تمرين ع12دد: × > 3.14 > 3.14 > 123 > 3ل > 1.73 > 2ل > 1.41 > 1.41 


2 3 
تمرين ع13دد: 1( ورر۔ گا ; 21 : 2-023 
۶ وے 2 += 112+027 0 ے 33ے كلب 2 172+121 


11 11 11 l H H 
.с=1 هو ء وبالتالي‎ 31.73abç إذن الرقم الذي رتبته 317 في الكتابة‎ 317—2=315=3x105 * تمرين ع14سدد:‎ 
0-6 وبالتالي‎ b إذن الرقم الذي رتبته 415 في الكتابة وطه31.73 هو‎ 415-2-413-43х137-2 * 
وبالتالي 9= ۾ .إذن‎ a هو‎ 31,7Зарс إذن الرقم الذي رتبته 504 في الكتابة‎ 504-2 = 502 - 3×167 +1 * 


31.73abe = - 1 


11 رياضيات التاسعة أسسساسى 






















































































عة الأعداد الحقبقية 





تمرين 1:34-15-6( (3-)۸ : 


ویک 


Он, 
2 1 2 


2| 2 








DC=|xc-xo|=N2-(-1)|=N2+ =2 +1 *‏ ؛ 


3( لدينا (3-)۸ و E‏ مناظرة Ад‏ بالنسبة إلى O‏ إذن E(3)‏ 


4) لدینا )83 و ۴ مناظرة 8 بالنسبة إلى 1 إذر 100 


2 2 
5) لدينا )1-(0 و (2/)©و G‏ منتصف [рс]‏ إذن 28 
تمرسن ع16سلد: 
F{W2) ; E(N2+ )1‏ : د 0 





2 


Цас Аве |е СЭ»‏ 3-32-40 رہ 


С1-| -х4-1-42|-42-1 * 





ВР |х = -ВУ2-(/244|-Э42-42-(-р/2-4-247-1 (2 
FG = |х, -х.|= 0 38 = -У2-6/2 = 2 34742 


2 2 2 








نر 342( 4184-1342 
2 2 
0М-150 2 46‏ لذا 1 2( وایسی 1- الاب хэнд‏ أو گن 


4/2 4/2 


2 2 


2 


2 


А 7 :‏ کی 2 Д‏ 
يعني 25--1 »× او ху=-1-—‏ وبما أن» хү»0‏ فار 1-2 хү‏ إذز М-2|‏ 


تمريسن ع17سدد: نعتبر гээ V‏ المخروط: ст"‏ 340.16 = 
بالزيادة بثلاثة أرقام بعد الفاصل ل V‏ هي ст?‏ 340.167. 





تمريسن عس ع [سدد: S‏ هي المساحة المشطوبةء مء 29.286 = 





بالنقصان بثلاثة أرقام بعد الفاصل ل 5 هي ст?‏ 29.286 . 


12 


58 1 3 


: 7 ۔ v‏ القيمة التقريبية 


шан 52 = 51.286 - 22‏ = 8. القيمة التقريبية 








ریاضیات التتاسعة أسسساسي 








-I5+4_ 11 2‏ 4 15 _4 5 7 6۔ا۔ 6 1 3 
ين ع1( а БЕТЕ‏ * 6 —-= = = 01-2 * 
ری 9 9 9 9 39 10 0 10 10 5 
sia] =n‏ 1 اھ 7ے ).7 ЕЗБЕ‏ 
7и 77 | 77 44 77 2) 10 0‏ 
(1-р 1.3) 34-20-34-66‏ 3 
2 2:72 12 2 
کے ےت ву? (3-8) (5-5) СЕРИ ЯА.‏ 
H 11 1‏ 11 7 11 )77 17-11 7 
ورےو۔ ورے 20 ورے( 35 ааа иги‏ ےا وت كلد ИС СИ D‏ 
4 4 4 4 )4 9 9 9 173 19( ]17 9 
لے ار لے ةمش 1 کر * 
رد ہو مل بش ہس دہ سم اا а‏ 
14 14 14 2 7 22 7 22 122 7 11122 )7 2217 7 11 7 
ж (255) (ал) 2л‏ 
30 30 30 30 15 30 15 
تمر ین ع02دد: 
5.9 3 2 ت كه لج د2 -) e=(x-r)- (+x‏ 
4 444 4 2 4 2 4 2 


موی تی 42-22-6405 (اسعق+ قله )-[ س5 لد ]-[شدح- 3ل )-م 


تے ٹوو[ 2 وت-د+ف)+(5+28د-5)۔ 


2 6 3 
а) =‏ 2ل )+2 ةلسو 5-] 





-т-1(-7-411-12- зард 
0-1 (72 1) [2 (2 m 1) > 
R~ реза ы Нэг 
2 2 
ЯМ с-о(б + BN یرہ‎ (2 2 A= (l تمرين ع03دد:‎ 


تمرين ع04 دد: 
A =x-[(y-z)-(x-y)]-(z+x)+2y=x-(y-z)+(x-y)-(zrx)+2y=x-y+z+x-y-z-x+2y=x‏ 





B=x-(y-x-z)t+y-(x-z)+y-(x-y)=x-y+x+z+y-x+Z+y-x+y=2y+2z 
С-у-(х-1)-12-(4У-0|  х-0-21|-у-(х-1)-24(у-1)-х-0-2) 
=y-x+]—-z+y-1+x-I+z=2y-1 


13 رياضيات التساسسسة اُسسساسی 


































































































Collection Pilote 


E (х 42-л) [ (72-43 т) 3 (х-л) 
2ل/ہ)+(٭-2ل-م×)-‎ +8 -[+×-)×3-7( х-л 2+3 -пъх-х+л 


- (хах - (+ ) 2ل‎ +402) (п) + 3 =x+0+(-n)> 3 د‎ × +. 
إد معد ول لم‎ {S++ (9-1) 
SS31 += (ASS) (-х) та) (43-40) 
=0+(-—x)+z+[-2/3)=-x+n—-23 
Е»-(Е-43) 3ل + 88 )- إذن‎ [ --8-43--(х-л443|)-43--хкт-43-43--хт-243-Е (2 
Е--(л41)-л-43--27-1--43 ç хэл41(3 
Бе-хет-243--(п41)6т-243--л-14л-243-(-лат)-1-243--1-243 
× = -./3 وبالتالي‎ x= 4/3 + 23 = يعني و‎ хп 2.0/3 = يعني + 3ل‎ ۴= 5+ (4 


“(estesa НЯН aaa 


-2-2003роэ 2444 به‎ £+ 19 


К) رضم‎ 


чэн کک‎ 








2 
АЛ зан (1 14807-2 رون‎ 
E = 2 х2 - 3х3 - {хх 6-2 32 OX O 2-3-0: -7 
.b= 2 заг (2 
E = J2 x J3 - J3 x 3 -. 2 x J3 × 6ل‎ = N6 - 4/6 - ١/6» ل٦‎ = -/6<»./6 = -6 
а= = 4/2 (3 
Е-4/2х-42-43:-0-42х 2х46-2-46-246-2-346 


4 رياضيات الت اسعة أسساسي 





olection Pilote 
.b=-—-3 دوو‎ 2 a 

Е-42х(-/2)-/3х(-43)-(-/2) (-43)х46--2-1-3)-46х46--243-6--5 

5( 5 - ما > وج 

Е-42х(-0)-43х(-9)-143)(-0)х 6--46-3-3х(/6)-3-446 

تمرين ع08 دد: 1 A‏ موب 8 . 2( 8 Ү=2‏ 

تمرين ع09دد: 2 = 3/2- 52+ 2-22 = 18 - 4/50 + 2-8 = А‏ 

В = 2420 + 54/5 - 4/45 = 2» 20/5 + 54/5 34/5 = 45 +55 - 35 = 65 


С = -3./3 + 44/12 – 74/75 = -3./3 + 4×23 -7 ×53 = -3./3 + 8.3 - 354/3 = -0/5 
Р = —/28 - J63 +77 --2۷7 - 3/7 +717 - 7 


-1-18--040-2:2-813() e 
Е-(42-43)43--2)-42х43--/2х/2-435х45-/3х/2-4642-3-46-2-3--1 
Н-4/5(У5-3)-5(1-45)-45х45-3/5-545/5-543/5-54545-8/5 
М-3(43-42)|У3-42)-2(4746)(м7-46) 
= 3] 3 x 3 + J3 x N2 - 2 x 3 - «2 x 2 | 
-2 [JT ×۷7 7ل.-‎ ×۷6 +6 xT =6 <6 | 
=3 (3+6 –/6 2) -–2(7- 4/42 +42 -6( =3х1-2х1=3-2=1 
Х = [4-6] ъа) а-в) 


2 2 
ا -) مہہ + азалар‏ = 
2 2 2 2 
0+00+ 0=( 20-20 ] جرمه- هم (а-а)‏ 2+ م مث - نہ“ 
у=) ө-8 4 сэг 348 сань-Зөнө|‏ 
4 4 4 4 4 4 4 4/4 


2 نه [ وک20 )جره هم +| Хаа‏ | +5 ل مودو ةدو بدو وٹ 





تمرين ع1[1سدد: 


4 16 4 4 4 4 4 4 
ےت تع-0+وجوكء‎ A 
2 16 2 16 
T=(a~b) 3 а |—(b 1 2 ыг а? 36885 -(9-З8-4434 
5 5 5 5 5 5 
گنت‎ Эс БО ЭБА دوگ‎ 
5 5 5 5 



























































= (ба а) (53-45) (fe - fb |+ هم‎ -ав)-оо+оо=о 


: تمرين ع12 دد:‎ 
= (5+26 )(S-2N6)= 525 - 10/6 +1046 - 6لمه‎ x6 -25+0-)4×6( 25 - 24-1 (1 
.y إذن «مقلوب‎ 
ll l 1. 
о а 
کے لے‎ УА узад 24/6 +5+26 =10 (3 
وی وہ‎ (5-246)-(5-246)-5-246-5-246--446 (4 
А(х-1) (3х-41)-(2х-3)| (х-1)(5х44) تمرين ع13سدد:‎ 
В =2лх - 2ه‎ =2х(л-242) 
C= 5 -5 = 5ل ×5لہ۔- كلم‎ = V5 (0-45) 
р=2(х+2)/3 -3 - 2)» +2) 3/3 ×۸۷ -./3 )2»+4-/3[( 
Е-47(хэ1)-2х-2-47(х41)-2(х41)-(х44)(47-2) 
В-(х-47|(х55)- (х+4)(47 – х)= (х- 9) (х+5)+ (х+4)(х -47) 


-(х-47| хь5)4(х44)|-(х-47(2х49) 


1 1 у-х _ 











تمرين ع14 دد: 1 1= 














5ب 7 شا ول 2 6 2 + 97-25 [5ل2- (- )5+ 7ل )شب مد 7و = ۸ 


2 2 2 2 2 


345+ 4/7 - )45+ 25+ 24542 و ج 5.2 - 


B= 25ل‎ + ١/38 -2./63 + یکول = يل‎ 77 =x + ×4ل+5ل×5ھلہ۔- حل‎ ۷7 - 6× ГУ. 




















47 л. Л 
5 5 3 ×7 1 
— سه‎ 2/7 + + 55 + 545 сл -5/5 ++ Л 
7+1 45-14 ۷ 1 1 45: VT 1 كلد‎ 

تل و بت F‏ كدي 2 كي 2 2 2 21254 2 :£ w‏ 
ل ل ال 47х541. аг‏ 67ل 54180 43841 448لا_م 

2 2 14 2 ویک وو TA‏ 7 14 
37-5 (قل5- قلم) )514( 817-158 7ل - 2 سم جا 
تمرين ع16دد: 


(а41)(а-1)--а”за”-агжа-1-а!--1(1 
*10إذن خارج القسمة الاقليدية للعدد 107 على 1- 104 هو 1001 والباقي‎ = 10001(10* –1)+1 094 а-107 لنعتبر‎ 2 


13 
تمرين ع17دد:‎ 
1 1 1 1 1 3 4 5 50 51 51 
A=|1+— x|1+— ix I+— |Xx....x| l+— |x| I+— |= —x—x—x....x—x—=— 
2 3 4 49 50) 2 3 4 4 50 2 
“| 34-42 -42-14 ЭМГ 2: Р -Ы]-2 13218-2 تمرین‎ 
4 2 4 4 4| 4 











* |3-2/2|- 3-22 


4- + = | -3.14| * 
تمرين ع19-سدد: 


« 5 ВА5-1|-3.45-тл 


"0" ص۶‎ ах асаа 
-46-3-2-46-3-2-1 


ү-|-46-45)445-46| 6-4 М5-48|-(/6445)46-45)-1 


ياضيات التساسعة أساسى 



































































































































Collection Pilote 




























2.99-1Ч л 25 
ЕК 
7 -| М7-4, М-4 _ كلق‎ в-ү2 ہے یں قلحي کل‎ 
5р БО "Л «0 А 
1 1 ۷+ 3-2 


E š BIB) (B22) 


203+) 003-402) лБ 
(/3-421(43-42) 1 i 
А =-|х|+х=-х+х=0 «хє IR, А تمرين ع20سدد: 1) في‎ 
A=-k|+x=-(—x)+x=x+x=2x «xe IR في حالة_‎ 
B=-—x-|x+2|=-x-(x+2)=-x-x—-2=-2x-2 х4220 يعني‎ х2-2 في حالة‎ (2 
B=-x-|+2|=-x-(-x-2)=-x+x+2=2 x +2S0 في حالة 2- >« يعني‎ 
2ل.- |ء«- 2/|- 2ع‎ (х 502) 42-х +2 2402-х «2-х >0 يعني‎ x < ./2. في حالة‎ (3 
с-42-)2-х|-42-(/2-х)-42-41-х-х -4/2-х20 يعني‎ x< 472 في حالة‎ 
х= -23 ٭ ۵- |3 2+×| يعني‎ x=-J5 5 أو‎ x=.5 يعني‎ |х| = 45 * تمرين ع21دد:‎ 
أو 2/-1--1-» يعني 2 +2= × أو 2/ - ير‎ х-1-14-7 يعني‎ |» -1|=1+ 2 * 
х-45 يعني 2ہ = × أو‎ х-45-0 أو‎ х-42-0 өмч (х-45|х-42)-0 يعني‎ х-45|х-42| 0 Ы 
1-2 > 0 غير ممكن لان‎ |х -л|=1-2 * 
нд أو‎ хаа |×3-إيعني 4- |:||3إيعني 4= |»|3 يعني = ایعنی‎ =4 * 2222 даж 
42 42 


























ЕЕЕ л | = لے -ايعني‎ * 
маны 

٭ ا ایی لد 222431 كله гун ӨЛ а‏ 
“ЭГ‏ ;2 ا۸ا به يعني .“اچ р ГЭХ‏ و و وت 
1 

ھ220 


kin ач (У7 2-1 يعني‎ Х| /7+2|=1 7/.-إيعني 1= )7+2( يعني‎ +2×| =1 





18 _رياضيات التساسعة أساسي 








Collection Pilote 


x 


1 1 ? 

يعني: ха‏ | 
وی و 
تمرين ع23ند: 1( 0 xeIR_ PJ (2 ‹ xe IR,‏ ° 3( 8ء 








Ы x+y = Ма +a +a -a = Na (1 143-24-2 تمرين‎ 
* x-y=Va+a-(Ja-a)=Va+a-Ja+a=2a 
* ху= (Уа жа ЦУа-а) = a xa -a а +ауа -аха=а-а? =а(1-а) 
ہے‎ ӨВЧ 8-4) в-а) а 5 
50ای ره‎ 8073 
ےم‎ l × لے سے‎ 288 2 
X у xy ху xy xy а(1-а) 1-а 
4. ry 
x ХУ ху x+y ху x+y 24а Ja ахуа С Е 1 (3 
l | узх ху y-x узх -2а а ахуа axa a 
X y xy 


a=-1 وبالتالي‎ (a 20) 1-2-2 يعني (و-۔-1)ء- 20 یعني‎ х-у=ху (4 
(1 ع25-لدد:‎ O— 
ба-а) аа) 8а) аА) 


= (43-х) (2+) (2х 2) (43-х) ох 2) -)/-×(×× эх (N3 -*) 


А =3х(-1)х(43 +1) =-3(43 +1) (x =-—1 А ب) في‎ 

А = 3х(-%3) (45 -[-/5))=3<[—/3)( 3 +3) = -3./3»20/3 --6х3--18 «х= في حالة 3ہ‎ (z 
أو 3س×‎ х=0 أو 0= - ول وبالتالي‎ х-0 د) في حالة 0= ۰۸ يعني 0- (×- 3/.) ×3یعني‎ 

В-427-3х-49х3-3х-49х43-3х-343-3х-3(/3-х) ) (2 
А-В-3х(У3-х)-3(43-х)-(43-хх-3)-3(43-хх-1) ب(‎ 


ج) 0= ۸-8 يعني 0= (1-×)(×-3)/3يعني /3-х-0‏ أو 1-0- «يعني 3 х=‏ أو x=l‏ 


19 ریاضیات التتناسعة أساسي 





































































































Collection Pilote 








تمریسن ء--01سلد: 8-= )4-2 5 | 5- )2( 19-- '(19-):11-- ٦1ے‏ 
ГЭВ‏ { 0-= 10ت 2= )2 = 4 < 5647-- )24/7( 
قرين = ےک ےرم و و -84-87- )4-2 )57-12( 


10° 1000000 -/ 


ү ү 2 


42 43) 3 


131-03-5 0-224 
2 (8) =a" (1 
عستمرین04دد:‎ 


00-99۳ (8ھ)‎ 1 лээ Їр 











024 ع05دد: 442 ”44 5( :")8 ۳ )۔ (OB‏ 





7 7 
їг 3 دی‎ Лү 
3 3 3 
57487102 ај" 2 67-12 4-0 
TOOT CEG DENG-4 
رياضيات اللاسعة اس‎ 20 


4 -القوى ذ عة الأعداد الحقيقية 








Collection Pilote 


تمرين ع06 دد: 
x" (1‏ = "ياك xe IR, x” =x"‏ لذا |x| =x‏ 


2 


(E) (OT А Т Дау] е © 














23 ву" EET LE Ea 
2) 12 3 2 3 2 8 
A 
ف 2 42 تلا ئ5 3 5ا_), أثلد) ٭‎ 

m 2 2 x 2 2 2 2 
) قل اكلا‎ Kë. Мал» 4-5 

۱ 2 2 2 2 5 
18: 41 оуу ру مع‎ (ЗҮ 2222 
0 Я Е 4 23) 43) “ис 3 мэ 

2 


» الي‎ ш|29т 22 ау? 232 ж (24) — 24 2 У4 3 48х-/3 ہت‎ -1 
[Z] = =з ہے‎ УЕ: В) 


3 1 ١ : 1 
(535) (NBY (му (Ахаз (ү 
(3) -243 2.3 2.3 2 
А -(45) хэ?хаэх59х(-45) تفرین 12209-2 ے لے کیے کیپرئیپرڈیرکوپردیے‎ 
55 625 


B= XXX TX x س‎ KK = 





Ë 39 NS ВЕ 1250730257 Т S MO 9 ای‎ 140 


21 رياضيات التتاسيعة أمسسساسي 



























































2 


-(242) х(/2| ха?х/2-29х(/2) 2) x27 x2 = 23x27 ху) = 


32 
3- 4- 4 4- 4 4- 4 
و ے28ے تیر Las‏ کے 0 ولک م 
5° 39 5 *3 33302371582 5 27 
l 1 1 1‏ 1 1 1 
=—x—x— =-—x<—x—=‏ 


245025 21] 81 25 1° 3 25 
تمرين 1334-10-59 


8 )عم‎ l. x32 1,9" 

x=— 3 5) _ تو‎ 5 _ 372х32х3°х5°х5° 203х5 23!х59 3" 177147 
к 3 ه‎ (5Ү. 3 5" 3х39х21х21"х5х5", 3Х2х5 2 2х5) 6250 
( Э ( ) ×2 Хор 


ү.27-2 2х2-7 242251 کو‎ 1 

29-20 22325 2(22-1) 2 2 4 
-3 

و 


T= es -|)5( xs |= ہد‎ -(57х5))-(5")”-55-5)-5 00ے‎ 





تمريسن ع11دد: 

(N2) x22x2" =2) 0‏ يعني 22ے "2/2×2 ×2/2يعني 22 = "2× <»١/2‏ 2220/2 يحني 

2 = "2222 يعني 22 = 2 یعني 2 - 3+ و إذن ла‏ 

ОМ 0-3-5 يعني 25= "2 يعني‎ 2773 xm = 25 хэд يعني‎ 2007 п? = 2 хэ? يعني‎ 273 хлх2" =(2л) (2 








п=8 
يعني‎ ЗХ 5 5 (15) " يعني "(15) = یتیک يعني‎ )3*×5(' × )3×5( “р (3 
п=-9 О -п=9 يعني "(15) = '(15)يعني‎ 3×5” =(15) " 
А (ву (5) 3 3n - (8) (45) БАН 10 
е “Сароэ ×)/6(” -)15( НЫ! хэд 09508) ) (8) " а 


21 


ГЭД 87-05) ае (55 (65455) -(457‏ )3 )يعني 


= 2 2+0- مجه | [-6+п=-10‏ 02 4= : 
")446 )= (م )مس را ار اسر یی هده 


تمرين ع12دد: 





эн 
8"х(а55) 5 8 xa xb“ (2°) xa“ xbڎ‎ 27 xa xb“ 


22 ریاضیات التاسعة им‏ 


—sss s 


قوی à‏ عة الأعداد الحقيقية Ilection Pilot‏ 





3 2 2 3 E OTE 9 
(a3) xb x(3ab) за x[ 5) xb” x3? xa xb аха xb xb x 3x ХЭ _ ax Jš эх б 0 
вїх(вал) x(ab™)] 3 xb xa xa хо) аха xb xb x3 ax3 з 
تمرين عه13دد:‎ 


(а) (аЬ) . a xb xa xb? axa xb®xb” а!хо"! а* Ы" 








X= — سس تج‎ =——=—x—a 21 
а?х(4757) а!ха! xb” a xb ахь" а? р 
1 гаг? یج‎ 2 = Яг = E ог 1 ولاك‎ =— = 
Ú... دج‎ Z 
хта [1] يعني ہے رک حور‎ b مقلوب‎ a (3 


a=b (4‏ و 1= يعني 1= =a xa‏ يعني 1= يعني |= “و يعني 1-ه أو a=-1‏ 


تمريسن ع4 إسدد: 
(qe IN) 3 п=84+3 (1‏ إذن ач ай" шалан) = (a° (Ае‏ ونعلم أن 22 )2( = =(а2)‏ بج إذن 22998 = а"‏ 
و 110+ پ2 إذن ан"‏ قوة للعدد 2 وبالتالي IN‏ ع га"!‏ 


2( 128= "يعني 27 - a"‏ ونعلم أن "229 = а"‏ إذن 24-1-7 يعني 6= و2یعني 3= q‏ وبالتالي 
8q +3 = 27‏ = 0. 
تمرين ع5]دد: 
بعد كوكب نبتون عن الشمس: 4.74х107 х9.5х107 Кт = 4.5х10° Кт‏ 
بعد كوكب نبتون عن الأرض: Km = 4.5×10 Km‏ “3015010 . يوجد كوكب نبتون تقريبا على نفس البعد عن 
الشمس والأرض. 
تمرين 122-162 
-2"х(4-241)-2"х3 (1‏ )2-1 )× 2 = لاو 27 ع2 232 م221 ے 22+ 233 234 بما أن 


2 — 23 + 22 
3 

=(5x5) -5 = Stx5°—5t =5*х(5* -1[ ©‏ *5- 254 لدينا )1+ St—1=(5'-—1)x([5°‏ و 5× 5= “ولذا 

+1)=25x25x24x26‏ 52) (1- 52) 52524 - 254-54 . إذن العدد “5- 25 مضاعف مشترك للأعداد 24ء 25 و 
26 

تمرين 232-172 ер"х(р"-1)‏ "م єр"” –р" =р'хр?‏ لدينا (1-م)(1+م) -1- ٹم 

لذا =р"х(р+1)х(р-1)‏ "م - р"?‏ ونعلم أن م عدد فردي لذا يوجد عدد صحیح طبيعي k‏ حيث 1+ 2 = م وبالتالي: 
р" -p"'=(2k+1)'x(2k+1+1)x(2k+I—1)=(2k+1)'x(2k+2)x2k=(2k+1) x2(k +1)x2k‏ 
=4х(к+1)хкх(2к+1)"‏ 

نعتبر 4х9 ОЗ (2k+1)'x(k+1)xk=q‏ = "م ”"م وبالتالي فان "م- "م يقبل القسمة على А‏ 





231-43 234-233 فإن: 42322 23.29 يقبل الق А‏ على 3 ولنا 2= 
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(х-и +x х хх) 
ххх ХХХ ххх. + XXX КХХ ХК ХК — x ا‎ -х"-х-1 
= ххх ххх ххх х” +X +X — x — ХЭ хех] 
хк +(x*— х)» (ху? т) (к) 21552 (х) (х х) (х-х)-1 
=x" +0+0+0+............... +0+0+0-1= x" -1 
(х= 1)(х х «х нх +x +1) -х 7-1 إذن‎ 


2( إذا كان م يقبل 41 За‏ على АЛ q‏ يوجد عدد صحيح طبيعي h‏ حيث hxq‏ = م لذا 

пе пе (п) (в (н) (о) (а) +° +1) 

نعتبر зай +1=R‏ (۹م)+.9.+'(۹م)+ (п)‏ إذن ×(1- 4م) = 1- ”م وبالتالي فإن 1- п”‏ يقبل القسمة على 
05-1. 

3 نعلم أن 2006 يقبل القسمة على 2 لذا 1 "م يقبل القسمة على 02-1 (حسب السؤال 2( 

إذن 1- n?‏ عق ,)1 "تمي (n?‏ وبما أن -1л29-1)6,8-8‏ )فان 1=8- ”م يعني 9= ”م 

. „€ IN ОУ п=3 وبالتالي‎ 


a رياضيات‎ 24 





42 2 42 6 99 11 99 9 وو 99 


3( روا 3 5 -к-0-л44--243 а. СЕЕ 2 >0 =л‏ كم )-زك ]هه وبالتالي 


Э 7 35 ` 35 34 7 5‏ 7 5 7 5 
جا >8 
ه) 2لد- ہلہ۔ ور 3/2- ١/7‏ - وا لدينا 30/2 > 542 يعني 3./2- > 5./2-- يعني 2/,د- ہل > ۷2 5- 7/. لذا 
a<b‏ 

- - 242 2 242- 342- 5 
ى 32 7 242- ۔ 2ل _ 102 9۷2 242 342 )242( ]2302 ای 
5 3 15 15 15 3 5 3 5 

a>b 
يعني ط> ۾‎ 22, 0у238:1 6-5-1 هو‎ алж (ч 


تمرين 134-02-2 
-ү <  а»425Ь-472(1‏ 
تمرين ع03 دد: 
0 >(ف-۵)×(د-)د5دد-ک-۔ہ۔(٥-:)۔(5لےم)<رے‏ لفن برع 


x2y إذن‎ х-у=(-а-п)-(-Ь-2л)= -a- +b +2 ع‎ )0 -( + <0 (ы 





‹ 3( /ب ہا </ہ+عە ‹4( 3< 2ه 8 








(с 

к-у (2а 3/2) 216-42) -(2а-342)-(28-242)-2а-3/2-254242-24-25-247-3/2-2(а-)-4250 

x<y إذن‎ 

تمرين 12204-2 

(l‏ رک × و م لا بد لذ كلد 3x<y 5 уу‏ 0 لذا ر2× 

-× < يعني ر‎ /3-2>0 эх5у 2لا د(‎ 43) >у(42-43) لذا‎ а эхху (с 

=х(43 -2)<-у(43-2) و‎ 

تمرین ع05-سدد: 

)8-3۷0 و 4-245 218 (38)۔ ؛ 20= (/2)۔ = ط لدينا “نا > а?‏ و وو b‏ عددان موجبان إذن ا > ۾ 

үү. 50,‏ 82 ,218 55 ے میں قط |= ط لدینا 7ط < ۳ه ووو 6 عددان سالبان 
2 3 4 2 3 

a<b إذن‎ 


€( 1]ل+ 7/5 -ه و 11+ 5/7 b=‏ نقارن بين العددين 5745 4547 245 - )745( 5 175- )5/7( 
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المقارنة فی مجموعة الأعداد الحقيقية 
ينا (7ل5)< )45( و 7/5 و 5/7 عددان موجبان إذن 57 > 7/5 وبالتالي 11+ 5/7 < 11+ 7./5 
د) 2-1113 а=‏ و 13/11+27-- اط ء نقارن بين العددين 11/13- و 13/11 3- 12113 - )1-3-( 


و 1859- )13/1-( لدينا «(зу‏ )13( و 11/13-و 13/11- عددان سالبان إذن 13/11- > 1-13- 

وبالتالي 13/11+27-< 27 +1۸/3- 

تمرين ع06 دد: 

أ) 5إمه- 5- 74/5 35 + 5 = 5× 49 – 5× 9ل + 5 = 245 - 45+ 5 = ۾ 

)7-47/(-)4-47-1-4474244-1-14244 )7-2( -)1- 1( =4 + |2- 7لمه|- |7/.-1|- 
5-7 = 


ب) за-5-445‏ 5-34/7=‹ نقارن 3-445 -9х7-63 3(-45) =16x5=80 сар‏ )347( لدينا 
)5 4-(< )3/7-( و )445-(3 )347-( عددان سالبان إذن 445-» 3/7- وبالتالي 5-347»5-445 
1-1 


<= وبماأن 0<0 فإن‎ 
b a 








تمرين 14072 

х-344162-10/2-34481х-7-10,/7-3-49-7-10/0 -3-/2 ) 

у-(1443|(2-43) 1-2-43-24/3-43х4/341-2-434243-341-(2-341)-(-43-243) - 5 

ب) لدينا 2/< 3 لذا 0 < 3-42 

4-у-0-01-8| -0-013-0)-3-э9-3/2-32-42х2-3-9-6/142-3-(942-3-6/2-8-6/2-44-30) (=‏ 
| د) 54-16 -9х2-18‏ )3/2( )302( < 4 وبما أن 4<0 و 0< 3/2 فإن 4>30/2 

إذن 2(4-342)<0= ر × وبالتالي х" су!‏ ونعلم أن 0< × و 0< ر إذن х<у‏ 


عرسم شال 
) لديا х-1«1-111-1сву yx<1‏ و —I+1<y+1‏ وبالتالي 1>0-× و .y+1>0‏ 


ب) لدیدا 2 ۰ قل <1- 3ل و х-140‏ لذا 1)(х 1) «(45-2)(х-1)‏ -45( ولدينا أيضا < و y+1>0‏ 


لذا )20790 دو سك 
ج) لدينا y+1>0‏ و утук. 110 х-1«0‏ ونعلم أن хэд‏ إذن x(y+1)>x(x-1)‏ 


د) ہما أن 1 > عر > 0 эх о‏ پر دٹردم 
. ه) بما أن ×> ×> ثب > کر فان طح ل < ل L.‏ وبما أن 0> رز فان 2> أد > لے ل وبالتالي 
x x x :‏ كي ох‏ کو تیر х‏ 


26 رياضيات التاسعة са‏ 
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зај‏ —¿ ع09 دد: 
=25х3=75 (27) - 47 -8 4345| =9x5=45 (і‏ )543( إذن 5/3 > 345« 247 
ب) بما أن 53 > 345« 2/7 оја‏ 5./3- > 345-» 2./7- وبالتالي 5./3- мМ >42 - 2/7 > 42-345 > ١/2‏ 


ج) بما أن 3 5- ١/2 - 2/7 < ١/2 -3 5 < ١/2‏ > 2/. فإن اسب سر کر سر ہر 


تمرين ع10سدد: 

-b)=axa-—ab-ba+bxb=a? —2ab + b (Î 

(4-Ы) =a? - 208+2 s(a-b) <0 ب) لدينا‎ 

ج) لدينا 2+ ولود- a‏ = 27+ 4-222 = )2 ۔ع) لذا 22 < 2+ تو ( حسب السؤال ب ) 
كذلك 3+ 273 - تو۔ 2443-4/3 2 (а- 48) =a‏ لذا 2/3 <3+ تو ( حسب السؤال ب ) 

3:3 < 2,3 كذلك لدينا‎ 3 (а +2) < 200/6 يعني‎ (а? +2(/5 < 2.30/2 لدينا 244/2 <2+ ٹر يعني‎ (a 

2 (a +3(< 20/6 يعني‎ (а? +3(/2 > 2а4/2х4/3 يعني‎ 

./3)a + 2( +/2 (а +3( < 446 2ه) 3/. يعني‎ +2(+ 2 a) +3( < 25/6 + 25/6 إذن‎ 





(а) -(а-8)(3 


( 
لذا 0 < ]+208 - а?‏ إذن 2245 ط+ a”‏ 


تمریسن 5311-11-29 

b a I 1 А : 
وہما أن 0< <6 فان و‎ < Ш أ) لدينا 1 0 يعنى (> و‎ 
ГТ إن‎ а>0 о ИТ a<b يعني‎ >15 0<а< ( 


(а-Ы) = (a-b)(a-b) = axa-—ab—ba+ bxb = a” - 26 +2 ب(‎ 
ab а+Ы dab (a+b)(a+b) 4ab-(a+b)(a+b) _4ab-(a”+2ab+b”)_ даһа --2аь-6° 








arb 4 4(445)  4(a+b) 4(a +b) 4(a+b) 4(a+b) 
аьа? ذم‎ —[a -2ab +b”) _ (a= ьу 
4(а-5) — 4(a+b) 4(a+b) 











—— >0 فإن‎ 4(а+Ь)>0 أن 0 > ”(ط--a)- و‎ Lo 


تمرين 34-12-8: 

(а-Ы (ас)? (6-с) =(a-b)(a-b)+(a-c)(a-c)+(b-c)(b-e) ) 

= a^ ~ Zab +b* +a” –2ас+с? +b? - و20‎ +o = 2а? +2b +20? -2ab-2ac-2bc = 2(2” +6? +c" —ab—ac—bc) 
(4-5) +(a-c) +(6-с) <0 (ہ۔-ھ) لذا‎ <0 s(a-c) <0 ‹ (a-b) <0 ب) لدينا‎ 

ج) بما أن 0< (a-b) +(a-e)” -(в-с)‏ فإن 0< (ءا۔ 2 - طه- 2+ +b”‏ )2 يعني 

а? +b” +¢” < مع‎ + a+ وبالتالي ءا‎ а? + تم + 2م‎ ab -ac- be < 0 

د) نعتبر 2ل = dq‏ لہ = و 5ل/.-» لدينا харжас-с‏ 2+ 62+ تو ( حسب السؤال ج) لذا 


4345+ 7۹+ لو > )45( 4(43 ( 2 )يعني 15 + 10 + 6 < 2+3+5 يعني 15+ 10+ 6ل < 10 
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تمرين ع13دد.: 





أ) لدينا 2ہ > x‏ > 0يعني 2 > дах!‏ 1 > يعني 412 يعني 6> لك 


2 2 
ب) لذينا 3 > ر > 0یعنی 3> ريعني 3- > 2,ريعني 3< 6-2 يعني 5 < 6-7 يعني و 
я‏ 


= بے 3×3 


ева «43 يعني‎ 
Л 288) Еу مل‎ 


تمرين ع14سدد: 
(xy) А) у) = xx Ару ly xx +¥ xy у ару 0‏ 
ب) لدينا 0 (Nx - Jy)‏ لذا 0< х+у- 24 ху‏ يعني »ې2 < ر + عريعني 25у‏ 


OT ` ! : 4‏ 
ج) ША‏ ر×2 < بر يعني x+y < 24Хху‏ يعني 2/۸۷ < чу‏ . كذلك لدينا سے سد 
Б sas дууг 09 > 5‏ 22 























+ 
1 
ЛЭЭ د مل‎ Д سل ذا 7= کے‎ + 22-е يعني‎ 
20 3 ع‎ 
1. 1 ` 
x+y سے‎ + 224203 
У у 
تمرين ع-15سدد:‎ 
ab-1<0 عددان موجبان لذا 1> مه يعني‎ b за طا حيث‎ >1 > a <1 لدينا‎ (Í 
(Нь) э-р-ын1-фэ-ь-2-Дэаг 2558 o p= ب) )54( 0 ود‎ 
a b a b a b ab ab ab ab ab 
1-5 1 
-(5- з---Х(а-Ы)х(ар-1 
(ьа) 2 |-цэ(8-Ых(4-4 
فإن‎ (l حسب السؤال‎ ) ар-150 طا- و وبما أن‎ >0 зар20 يعني‎ a Sb عددان موجبان و‎ b ۾ و‎ 
جو‎ ла وبالتالي‎ (на (ke <0 إذن‎ 1L (a-b)(ab-1)>0 
a b a b ab 
حسب السؤال ب) لدينا:‎ ¿b = 0.999999 و‎ а = 0.999998 نعتبر‎ (z 
x = 0.099998 س‎ > y - 9 ا‎ 
0.999998 0.999999 
:33-416-5 تمرين‎ 
ш 0-3) »و 0< ر) يعني م‎ <0 ‹х-у<0 01) Же کے‎ сомари У) «о (1 
у y < Sa ух У. 
2 Х(у«х!)-у(х--у! عن کے‎ 2013 328 2 3 
و لان‎ 0 ٢ ) 2 У) ху+х yx y x У. <0 * ےک يعني کے‎ 
у y+x y(y+x°) y(y+<) — y(y+x°) ثلا‎ y ثلا‎ y 
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x»‏ لذا 0> - X +y‏ ہج 





x‏ وبر عددان موجبان قطعا و су‏ پر يعني ر > × و 0< »+ر) يعني 0> يعني 
y у+х? у(у+х?)‏ 
دو کے کے 
y у+х?‏ 
بان کو سس ار х‏ فان ری امت 
y y y+rx у y+x y y‏ 


(p-1) =p'-2p+1 ‹(р+1) =p + 20+1 02 

ب) لدينا م عدد صحيح طبيعي مخالف لصفر ولواحد p-1#0 Ч‏ و p+1#0‏ و .p-1<p+1‏ إعتمادا على السؤال 

۱ 5 8 2 | 

(1) نعتبر х=р-1‏ و у=р+1‏ إذن نتحصل على О)‏ 2< تھے 2-1( мэ‏ ان 
“үрээ раа)‏ 1+ (1+م) 


(р-1)+(р+1) =р-1+р? +2р+1:= р? +3] فان‎ (p+1) =p" +2p+1 و‎ (p-1) =p” -2p+1 


چ3 4P‏ احم )2-1( 


(p+) +م‎ p'-p+2 


2 2 


و (р+1)+(р-1) =p+1+p'-2p+1I=p'-p+2‏ وبالتالي 


تمرين ع17سدد: 
1) لدينا ا > a‏ يعني 2-050 و Ы <2а‏ يعني 0< ط-22 لذا (a—b)(2a—b)<0‏ 


(242) = (a2 -b)(a 2 +b) = a2 хаҹ/2 - ba2 - ba2 + b* = 2a? -2ab ¥2 +b? (2 


(a-b)(2a-b) = ax2a—axb—bx2a +b” = 2a” -3ab +7 



































Ёо, E ER 2 = = 2 +b 
م‎ 20 _ 2а? +6? - 3800 22-32 +b _ (a b)(2a-b) . EES G 
3ab 3ab 3ab 3ab 3ab 
1 [a—b)(2a—b 1 А : 
А-150 bs Í 2 ) >0 )لذا‎ b>a>0 حسب السؤال (1) ) و 0< 0ه لان‎ ( (a—b)(2a—b)<0 لدينا‎ 
А > 1 وبالتالی‎ 
д.242 244447 _ 22 2+ 224642 20+7 -2а6/2 2а? –2аһҹ/2 +b? (342-5) 
3 3ab 3 3ab 3ab 3ab Ë Зар Зар 
2 а42-5| ۹ 2 
وبالتالي ع‎ А - 22.0 لذا اكيم إذن‎ зав <0 لدينا 0 < )442-8( و‎ 
a 
Р 22 
2۶ >۸1 و د۸ فك‎ A >1 OÍ Lo 
تمرين عص18سدد:‎ 
Е БЕЧА АЯУ لدينا 3+م > 8+2 > 1+ م > م لذا‎ (1 
л n+l 0+2 7 
ТОМ 1 1 1 121 . 
—< 3 < 3 > < حسب السؤال )1( لدينا:‎ (2 
n+3 n+2 n+3 n+l n+3 م‎ ١ 
1 1 1 1 1 l 
+ + <—+ + 
n+3 n+3 n+3 n ntl n+2 
رياضيات التاسعة أساسي‎ 29 













































































عة الأعداد الحقيقية 





3 1 1 1 1 1 : 3 1 1 1 








يعذ + +—< 3 + + +—< + يعذ 
n n+l n+2 =‏ و ي 5+3 п+3 n n+I n+2‏ صلخي 
1 1 1 1 4 
+ + +—< 
n+3 n n+1 n+2 n+3‏ 
ولدينا كذلك 1 АЕ 1 : ца‏ 1 + رعٹی 1 5 1 5 1 БҮЛ,‏ يدق 
n n n 041 n+2 n+3 ` n n+3 n n+2 n n+l‏ 
يعني !1 L. 1 Р 1 3 Цар‏ دوك خسن لي لہ 4,11 ہما أن 
٭ n n n+l n+2 n+3 n n n n+l п+2 n+3n n+l n+2 n+3‏ ` 
4 1 1 1 1 1 1 1 1 4 فا“ 4 1 1 I‏ 1 4 
—< + + 3-4 + + +—< إن —< + +-—+—< . 
n+3 n n+l n+2 n+3 n n+3 n n+I n+2 n+3 n n+l n+2 n+3 n‏ 


SU Э9 003 ИЄ‏ سے 
3( اعتمادا على السؤال )2( نعت = n‏ فنتحصل = ہے کی بما از 

بر 100 0.04 Ч ае‏ 
( على السؤال (2) نعتبر 7 على 100 103 102 101 100 Э тоз‏ 
ءھ02 


100 3 
1 1 1 1 4 


فان 0.04 = سل مہات > 0.03 
100 103 102 101 100 


تمريين ع19 دد: 
-а-(4-1) _a-a+l1 1‏ 1 1 














کے ہے کس == ہی — 
а-1 a a(a-1) а(а-1) alas‏ 
ب) لدينا 1<a‏ ۾ لذا ل < يعني 02 يعني س 

a a -1 a 
ج) اعتمادا على السؤال (ب): لدینا ا لے لے‎ 

a— a‏ بت 

1_1 1 l 1 1 1 
—<— -—=— 0 ]سد > سس‎ 
3-1 3 2 3 2 2-1 2 2 
1 ПЕСНЕ ا‎ 1 1 О 53. 3 1 1 1 1 
5 < ы £ ус دجسي‎ 7 1 үлэ ог و‎ 
[00° “100-1 100 99 100 99° 99-1 99 98 99 53 ہو‎ 5 4 5 
کس بعل‎ Al l 1 ری‎ 95-1) 5-5 “15715 1 
DT 99° 100° 2) 027330374) "098 99) (99 زومر‎ 

















Lo d'ou 1 1 1 9 

— : ہس ہہ سس 

203042 99° 100° 100 - 100 

تمرين ع20سدد: 

81+1 ے‎ п(п+2) ((+ھا(اخجھا_‎ _n(n+2)-(n+1)(n+1) а +202 28-1. -1 200 
+ھ ا+ھ‎ 2 (n+1)(n+2) (п+1)(п+2) (n+1)(n+2) (14142) | (2+ھ)(ا+م)‎ 

n n+l 3 

531 کا — 

n+l n+2 š 
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E 2‏ ک4 3 :6و 0 7 20 19 22 21 24 23 | 
> رس ےت ہے ہے اس ; .........; —<— ; —<— ; —<— | 
3 2 774157 976 8 21 20 23 22 25 24 
ТЗЭ 19 21 23 2 4 8 20 22 2⁄4 `‏ 
يعني X203 94 35753 РЯ бра“‏ 56 جو و موہ يعني А <В‏ 
24 23 22 21 20 2 4 1.2.3 

AXB لی کو کے رت ہر ع سے‎ АС 2 (z 

2 3 4 5 6 21 22 23 24 25 25 

2 4 6 8 20 22 24 3 5 7 19 21 23 
В--х-х-х-х.....Х--Х--Х-- « 2А--х-Х-х.2Х--х--х-- (3 

24 22 20 8 6 4 25 23 21 9 7 5 3 
نا 223 ہے 3 لوہ ین ,23:5 22 

23 24 7 8 5 6 3 4 


20222 7 
тХтХтХ...Хт-Хт-«-Х-Х-Х 
21 23 4 6 8 


20 22 24 3 5 7 
x—x—x— <—x—x—x.. 
21 23 25 4 6 8 






ه) لدينا 2۸ > В‏ يعني ВХА <2хАХА‏ يعني 247 > 18م يعني мэл‏ ني ا تین ХЭЛЭВ‏ 
ЕДЫ а‏ 
л {5‏ 7 
× 25 5 --2 1 2 کا 5 5 
يعني А> А»‏ يعني = <م OM‏ كك دم , لدينا كذلك ھ > ۸ هم < A‏ 
ех 10 TO‏ 


يعني «АЛАВ‏ يعني ےم يعني A<;‏ )0 لدينا كذلك B < A‏ يعني АВ‏ < 8 يعني УВ? > JAB‏ يعني 


1 


В>,/— 
25 
4) В <l يعني 2 < 8 9 ونعلم أن‎ 
У2 1 (0, е ے‎ 0. К 
ر © بي نتحصل على 1> 8 > چ > ۸> وڈ‎ O L 0 إذن حسب:‎ 
ریاضیات التناسعة أُسساسی‎ 31 
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تمرين 33-01-9: 





13242+ 2/2 +2 -1+ 242+ |2/(- )1 کل( 2/3 -4 - 1-2/3+3- )8+ 1-243- )1-43( 


2 


=9х2-1=18-1=17 434-/2(43-42)-(43) -(У2) =3-2=1‏ 0 )342(-)8/2-1(3/244( 
+2x3x2/2+[2/2) -9412,2-44х2-94124748-17-12.72‏ 3° = )34242( 
-4х3-12/349-12-12,3-9-421-123‏ :3+ 2/343 دہ )243(- )48-3( 
6ه -ه 6/< --!- (مج6له جد | [ 5+ 255+ (-1- )62-8 }6508 
15 +6-=5- قال< +د-< - [ )043 ةلحدقلح<- 18(-2- [.-5)- '(قلم)- [(قل-قل) +۰[ (5-۵)-5] 


D- 6.52 E-BAY] [3-15ل)-‎ 4-00) -мхб4(8| )-4-аха46-3--н6 
تمرین 1:3-402-8( ۔ثر۔(ر-م)(ر+ء×) 88 ‹ 2) تمہ‎ 
* (x+1)(x-1)=x<'-1 < * (х-1/ =x? -2x+1 + * (х+1) «х! ж2х +1 (1:44-03-6 تمرين‎ 
ы 101° = (100+1) = 100° + 2100+ 1 10000+ 200+ ] - 1 2 

* 909° = )100-1( -1007-2х10041-10000-200--1-9801 

* 10199 = (100+1)(100—1)=100? —1=9999 

تمرين ع04دد: 

у7-х| -1-2× +X? < (x +5) = × +25 +5 (2х2) (2х +402) = (2х) (02) =4 -2 


2 











(х1) 0) (к) -1=x°-1 ‹ (x +2) =(х2) аха хб нах +4 ‹ (5х1) хы 


(BBY) 48-08) (8-8) = (E =2 (8) 28 6دت ۳س(‎ 5 
(8-4 х-45 45-2) (х8) -[| 5 -2)(5+.2) ||) [(تلححم) (كل-»<‎ 


[097-62 | 9097 | 
=(3-2)(4х° -5( - 482 -5 
تمرین ع5( دد:‎ 
х2-4х-4-(х-2) < xX +6x+9=(x+3) < х2-9=(х+3)(х-3) < х? -1=(х+1)(х 1) 
4× +12x +9 = (2x +3) «4x? -25 = (2х)? -52 =(2х-5)(2х+5) تن‎ +2х+1=(х+1) 





2 


—12x+4=(3x —2)‏ :9 ‹ ( 3ہ »)= 3+ 3 2 сх‏ او Ри‏ ہے 


(x41) (ка) До) х2) + 5% -3= (5<) -(43) =) 5х) 
رياضيات التاسعة اس اسي‎ 32 


Collection Pilote 





3 3х(344) 33+3 _ 313_403 5 5543 594 


3 = ‹ = 


А-1 (3) (а) (6) ا-‎ 3-1 2 З Bx 3 
1 2-45 22845 2845 » в BEÎ 


تمرين ع06دد: 











2-45 (2-451(2-45) 2-(45) 4-5 71 
(200004 5-0) | о/0-/6 02/0-46 20-46 


N (2/)5(26-4) (25|-(2| 03 7 


2 


еВ) зөммбөэ, 5226 0)‏ | )48 2 _ وميه 
(42-43У2443) (21-04) 2-3 =]‏ 2-43 
تمرين 1307-2 
А=4%2 -4x+1+(3x+1)(2x—1)=(2x—1) +(3x+1)(2x—1)=(2x-1)[(2x—-1)+(3x+1)|=(2x—1)(2x-1+3x+1)=(2x—1)5x‏ 


00 
C= (2x +3)(4x -1)+ 4x? +12x +9 = (2x +3)(4x ~1) + (2x +3)? =(2x+3)(4x-1+2x+3)=(2x+3)(6x+2) 
а(н дун) ну? ук Зур) жу |-(x+1-y)=((«+1)=y) 





2 


-(хэ1-у)-(х-4-у) —(x+1—y) 

-(х41-У)(х41-у):-1)-(х41-у)х41-у-1)4(х41-У)Х-93) 

а-5-42 за+ь= 4/3 تمرين ع08دد:‎ 

A = a^ + مه‎ + b* - уа - 5ق‎ = (а +6) - ہ٥‎ (аж) = (43) - قل »اقل‎ - 3-3 =0 

В=2(а -b')- a) + 2ab= b? =3(a—b)(a+b)—(a° —2ab+b*])=2(a -b)(a غزط-ج)۔(ط+‎ -243х,8-1/2) -2/6-2 

С-(--0) 4842 -90-4)8-0)-(8-402) | (ه-م)قلصا )6+2( (قلحه)‎ 
-(в-43-6-42|(а-43-44-02|-/3(8-а) 

-(а-5-43-42 (а-в-434-4/2|-/3(ь-а)-(42-43-42||43-434-4/2)-43х42 

43х42-46--46-46--246 
р-57-(а-1/-4341-15-(а-1)(Б4(а-1))-4341-15-аа1)(Ы4а-1)-4341 
(-/244/43-1)-4341--4644244/-1-4341--46442 
-( 


A=(x+y) -—2xy=x`+2xy+y'-2xy=x жу! (1 13409-2 تمرين‎ 





А=В=х?+у о В-(х-у) +2xy = × -2xy + 7ر‎ + 2x = × + 


33 رياضيات التساسعة й‏ 































































































2( 3+2=5= 2 + 3 = ول 0قلد۔ )3-42/(-246- )43-42 
3-8 +5ے 3 + 45° = 24/543 )43-45( = +S‏ )43-45( 


2 _ +2-1+0_ 2+41 21 ےک کے 
“уа 2-1 (/244ДУ2-4) (У244У2-1) (/2|-1 2-1‏ 


+ 


ن ع10دد: 22472 



































СЭРЭЭ‏ | حبكل وق (۵-2)۔-(۵0+2)_ 1 لے 
3-4 2-|5( )43-21(43-2( 41342 43-2 
عي Вн)‏ -3)- )434+( 45+4 یل)۔(5+4 »48 قل )تل - لهجا 52 е “бэ‏ 
BN = 2 f‏ ہد 2ل 
1-2 
2 ہے )011840-( تايل 1-40 تھے 
.3-4 و۔ گول (3+2()045-2/) 43-2 4342 5-2 
1-2 
42|45-2,7 
КЕЕ:‏ 48-27( )45+ )05-207( 2 مس قد قد۔ са = а)‏ 
š 27 2 2-3/2 3/2+2 2 (2-30|342) | 2-(31) 4-18 4‏ 
5+ 22/7 


تمرين ع1[1سدد: 
454246-243-2/3х472-1/3442) )‏ )2-3( = 3+ 32 2-2= 5-26 


11-62 =9+2-2х3/2=(3-/2) ٠ 12+235 =7+5 +25 >7 = (40745) 

27-1042 = 25+ 2-252 =(5-402) ‹ 27 +1002 =25+2+2х502 = (5402) 
14-410 =10+4-2х2410= (410-2) ٠ — 14444/0-104442х2,10-(.10-2) 
102 +27-102 = (5402) +0545) |+) 6-8|-(5+-2) (8-45) هلد‎ 0 


. 14-410 + 14+ 4/10 -((46-2) + (10+2) -| 40-28 10 +2|= (10-2) + J+ (N10 +2) 6 








"8 85 БАЗ 8) + سمت‎ 
u залаалд 


2 2 2 


دح دہ = P‏ = | 
2 2 


رياضيات التاسعة أسساسى 








۱ | | = «E ка) =1 даз ) 1( اعتمادا على السؤال‎ )2 


ہے ا ہے 3739939 _ 32939 1 37 2 3:9 | 15 | ”3 5 Е‏ 


5 تمریسن ع1]3سدد:‎ 
2/5( -(49| -470-19-41-1 
)/ +۸9 + 2S = JIS) 


I9 + 225 3 9 x 2.5 19 + 25 -/19 





(x+y) = 


- 25 + 


Collection Pilote 
ын + 2/5 i 


2 


xy = NS +19 x (NSS -(2/54-091(245-419) = 


= 25 + 9 + 2x1 + 25/5 - 19 = (24/5 + 25 )+ (I19 - J19 (+ 2 = 475+ 2 


2/5 + Лә - - 2/2/5 + ول‎ × ۷2/5 - 19 + «NS - 19ل‎ 
419 = 44/5 - 2 


: رده‎ у" ETT (:48-44)-(:8-48) Q 
х-у ری ہے‎ maa лабо ا‎ .-. 


9 _ 2.19 _ والح 2/5- 25+۷19 _ 
245-1 5-2 ` 2- 45 7 





(x= yy = [s +۸9 4245—79) = 





تمرين =14-: 1( لدينا 0<و؛ 0<ط و Jb20 ca <0 ахь‏ و Ja > Jb)‏ يعني 0< Jb- Ja‏ ) إذن: 


2a )۸-(0 


— = 2 (Nb xa la xa) = 2( ab -4) (2 


-a)- (Nb ~ 2b + a”) - (b-a)-(b-2/ab +a) (3 
=b-a-b+2.ab —a = -2a + 2/95 = 2 (Nab هلذخ 2 = (ه-‎ 


2۸ 


в? -А? = (Ја) -(48-44) -( 


4) لدينا 0< ه/.- الہ = ۸ لذا 20 ]۸د انن 0< 2А4а‏ = 8-۸ يعني ۸ < 82 Lus‏ أن А20‏ و0< 8 فان 


В>А 


5) نعتبر Ь-а-(7-243)-(2-43)-5-43 58-7-243 за-2-43‏ وبما أن уа 26-а‏ فإن 


5ل -2- 20/3 - 7/< 5-5 ( حسب السؤال 4 ). 


تمرين ع 15دد: 1( аше‏ 7 3+2۔ )3+2 [ 





3 -(2%2) -./9-8 =| =1 


2) بما أن ар=1‏ فإن a‏ مقلوب 6. 





3-242|(3-242)- 


ыг 


- وأ‎ - 2/2 х4(3-2-72 


(a+b) =a? + 295 +b? = )3- 2/2 )+2x1+ (3+212) -3- 2/2 +2+3+2/2 =8 (3 


35 


رياد 


د 











































































































(a-b) =a” -2ab +b? = (324/2) 2»1+)3+ 2/2( - 3- 2/2-2+3+ 2-12 - 4 

4) لدينا 8= (a+b)‏ يعني 48- [Ка Б):‏ يغني 2/2 - |ا+و|ء يعني 24/2 -0+ؤ (لأن 5<0+و) لذا 

2 = 2:/7- و 3+22 لدينااكذلك: 4= (а)‏ يعني 4/.- [ab‏ يعني 4-2- يعني 8-0-2 
(لان 0<ج5-و) لذا 2= 52272 - 2/2 +تل. 





تمرین ع16-دد: 
—b <a? Ша (1‏ تع يعني «а?‏ طا 2و يعني |« ا- 3و یعني <a‏ ا- و (لأن (ає IR,‏ 
2( 

м ааъ ) | [а-а | ааг а-а? مد‎ а+ҹүа?-Ь+а-ҹа-Ы 2а 
Ш ا‎ хан 2 Ссл SSES S 2 كن‎ 
а442-Ы. |а-ү2-5 (a+ а- ЕЕ 2 ات أنه 5ھ‎ 5 4.04 
гэн аг эж нь سج‎ SESI А л 8. 





3) لدينا +2xy+y'‏ × = (ر + »)يعني ر + ر×2 + × = +2ху+у? у (х+у)‏ - و 
وبالتالي ОУ) хуу-( +2ху+у‏ 0< ر +× ). وبما أن وے +× و = ر„ فإن لجل - ب х+у=‏ 
إذن دال + ول = ر + × ولدينا كذلك ر + بور2- × = ”(ر- »)يعني х? -2ху+у?‏ 


|x —y|=‏ إذن х-у20 ОЎ) х-у=х-2ху+у‏ ( وبما أن жуг-а‏ و юу‏ فإن 





х!-2ху-у! يعني‎ 


к-у وبالتالي تا‎ х-у= كلاو‎ А 


E.E‏ - کس کت سے سرد دد ہے رہ = ط فنتحصل 
على: 3ے рар = T=‏ 2-489:4 .= 

ЕСЕ Е 7 E‏ سد س درد دم зас‏ 6-9 فنتحصل على: 
ды‏ کو وکا فطل Pes.‏ 








2 2 2 
Аа МБ) (У) دل لا دلاو‎ хэс تمرين ع17ند: 1) الاو لے یی‎ 
8 b a a b b аг? ab ا‎ а ab 
196 1 1 آ2‎ | 
ف 1ےہ لذا ++ ےپ ا2ہک۸‎ =a بماأن‎ 
a ab. b 3 1 b b 5: > ده‎ 
36 














2 سینا karu‏ اك É‏ = لدا Ши‏ ا 6 يعني 1+ 2+1 м.‏ يعني 
26161 اكه وو даа,‏ 3 ملا E 2 оз.‏ 





a vb a b А b a a a b 
45-242 4542.72хч45-242 | 5-242 لدينا‎ )3 
5+22 )5+2/2[ ١/5 +2 “(5-2/2)45-2.7 سے‎ 


لے 5ا2 52ل پان على اون )2( تر засв Е‏ 5-0 و فتمميل على 


وبنفس الطريقة 











5-272 ЕД 
ео ہو ۔ 5+26 <_ 2۷6۔5 چو ل راہ ہق ہے‎ 5 
5+2۷6 45-246 5+6 26۔5‎ (5-246|(5-246) (5-246)(54246) 2 24 


تمرين ع18دد: 1) 

a= 48 -./34 =O = 9x6-J6x4 - 524ل‎ -48х46-46х 9-14044-346-2 8-үх245-46-48 
b = 600 -./486 --/5-4Л00х6-48156--/5 --Л00х4/6-481х-/6--4/5-10,/6-9464-/5--4/6--/5 
ду مقلوب‎ a اه فإن‎ =١ ہما أن‎ ахь = )./6 -/5( (46 +45) >6" كل.-‎ =6-5 =1 )2 

г-(46-45 = 6-265 “كلمج‎ -6-5-2430-11-2430 (3 

2 -)./6 +45) -46 +25/65 +5 - 6+5 + 2.130 -11+ 260 


аьа? в" азы: (1—2430)-(12430) _ 2480 -11-24/30 = 4/30 (4 


b а ab ab ab 1 
46-45р(48-4 
ll b a b+a | ) ( ا‎ sbs da 
a b ab ab ab ] 


تمرین ع19سدد: 

а-4125-4/0-1-4/25х5-414х5-1-4/285х-/5-4/4х4/5-1-545-24/5-1-345-1 ))1‏ 
ب) لدينا 1< 35 لذا 0< 1- 345 

ь-6-4-/5 (2 

5 -()6+4/9( = 6<»3./5 + 3/5 4/5 -6 - 5أمه‎ -18/5-412х5-6-445-18/5-445 +60-6 - 14/5 +54 4 


(ъ-а) -|(8445)-(85-4 (6-45-58) -(1443) =7 + 2<5 +S =49 +5+ 445 - 54+ 4/5 (< 
.(b—-a) зав إذن‎ 


ПЕЕ او تی سا گار او‎ ms دی کے کیا‎ s 








37 رياضيات التتاسعة أسساسي 































































































6-الجذاءات المعتبرة والعبارات الجبرية Collection Pilote‏ 
Бос s A‏ 8 8 8 : 
تمرين ع20دد: 1) أ) في حالة 2-2-0 +0+0= 12x015‏ 0ے А‏ 
: 7 8 8 8 2 
في حالة 2ع يرء کج+24-4 2+ (2-)×2+ )2-(= А‏ 
хад аз хас лын (=‏ رر ردك еу эм (За‏ 
9 9 9 9 9 9 

201 z (1Ү 1 1 1 1 2 4 
А =(х+1) -==(х+1) ا ]ےہ‎ =|(x+1)--E(x+1)+-|=|x+1I--— | x+I+-=| x+“ || × += | ج)‎ 
Q a 0 [ | 3 ا‎ 4 Í| 2) 
венка) یی لو کب بب وی 6 إذن‎ (I (2 


(зєндх 3 3+1 


ЕИ 


|» 


3 
(428-44х7-4їх/7-247 ) 29-4/7-428 -2/2841-(ү28-1| (КІ 421-8 تمرين‎ 
А-х?-(29-4/7)-х1-(/28-1| -|к-(/28-1)х 4/3-4)-(х -/28+1( (хэ-/28-1) (х-247-41 хө247-1) ب)‎ 
وهم‎ хайч зай |на?) ха- хайч хн) на0-|х-абэнднар) оэ) (2 


12422-2 تمعرین‎ 
E=(1+a) (а аа) (19) аА) = (на) 14) 5-4 (144) -) زه‎ а) تلد‎ (1 


ب) في حالة E=1-a'=1-(V2) -1-2--1 a=.‏ 
في حالة 243 «а=‏ 11--1-12- )243( -1 

E=1-a? =1-(45+1) -1-(У5 +25) -1-)6+2:/5( -1-6-2/5 - 5-25 а= في حالة 1+ 5ل‎ 

في حالة 1- 3/2 а=‏ 

в-1-8-1-8-| =1-(( 2) (املهد-‎ 1-(8-6/244)-1-(9-6/2)-1-19-6/2--4846/2 

٣-:١+۱+2/ =a 424441-(4:44) (02 


(19а) (1-Уа а-аа) .1-Ja+a-aa (1-44)(184) 
(+a) . لہ‎ та 


تمرين ع23-دد: 


t 


Е=1-а? 


I 


ш ب)‎ 


Е 
Е 





1 2 211 1 1 1 
A= 855) —(a—b) [ - 4089-69085] ахь-аа (سمجهجه)‎ «(2524 аав 0 
B = (ахь) +(a-by']=1(a +2ab+b ға? -2ab +b) = L (222 +26( = يرط‎ (a +b) نود‎ +b? 
2 2 2 2 


Collection Pilote 





2( بالاعتماد على эь)‏ (1): نعتبر 5ل a=‏ و 2/3 = eb‏ بما أن: 
دہ۔ )88( | ]=[ ев) а-в)‏ فإن: 2/15 - 5»2/3/ - | 3 -2 - = :| 








2 2 2 





و نعتبر 35و و b=.‏ بما أن + СУВЕ Ч) =а‏ فإن 


2 ر77‎ l 
علد‎ Ё 2223 | (5) -(43| -а5-3-48 
1-5/7| (1-57 


بنفس الطريقة 6 1+175- )547( =P‏ + 


42 КА 


تمرين ع24مدد: نعتبر S‏ المساحة المشطوبة 

1( ((-قلدب)(+6)>(-6+5+)[+۵-6+)۔[(-6)+(8+)[-5)۔(۷۸+]]۔-5)۔ ةلجدو 

2( حالة 3 = ×› 3/3х43-43-143/3-94:243-1-842/3‏ (1- 2/3 + 3لہ)(۱+ 3ل.) - 5 

في حالة 1+ 4/3 = ‹х‏ 6/3 + 9- 6743 +3 “3/3 - )34/3( )2+ 43( = [1- 1+24/3+ 43( )1+1+ 48( ع 5 

تمرين ع25مدد: نعتبر S‏ المساحة المشطوبة 

0 (۸+ہ)4۔- |44542(-8 

S= (4 +52) -4(6+ м) = (а +52) -]2)5+ 2)] “ЇЇ «542)-2(8442) -542)» 2(5442)| 2 
-(а4542-2Ы-242)(3 +52 +20+2/2( (а-254342)(а 25-74) 

3) في حالة 2 = طا = وء 

8-(8-25-3/2|а-25-742|-(42-242-3421(2-242-74/2)-242х1047 = 40 ст" 

»6 و 1- 2/.ع‎ a= ١/2 +1 في حالة‎ (A 

8-(а-2543/2|(аа:254-142) (1244-22-32 /2444:4/2-1 742) (/244-24342-3/|/2444247-2474)| 

-(242-3)(0/2-1)-242х10,2-2,2 +3х1042 -3 = 37-22 +3042 =(37+284/2) cm? 

تمرين ع26دد: نعتبر S‏ المساحة المشطوبة 


=2x*—y° (1‏ ”ر کور ہہ 8-(2х)‏ 


-у!-(У2х-у) 2х-у) ©‏ (/)۔ 5-2х7-у”‏ 
3) في حالة 3+1 =× و 1 تلدب 
نمه )44648( 8446-442,6-)4-243( (2/5+ه)2- |3-2/34( 1+ 3/ه+ة)2- 3-4(- 2344- -у‏ موسق 


تمرين ع27 دد: نعتبر S‏ المساحة المشطوبة 
r(x? +2xy + y? x) =п(2ху+у?) - ry (2x + y)‏ = تو تبره و + r(x?‏ = 








2 


$ =л(х+у) - mx 


39 رياضيات الت اسعة أساسي 







































































تمرين ع8« دد: نعتبر S‏ المساحة المشطوبة 


: 2 
لت‎ +л(2х) +2(4ххх) = хох + تو‎ +8x2 = 235 ахуй بعس ادنر‎ s| e [ER |: 

2 2 2 2 2 2 

(Төө) x5 (Зө, мав) езет 45cm? «х= 5 في حالة‎ 

في حالة «х= МТ‏ “من 59 11-81( 14+8 ]۔ لاہ s=‏ 

تمرين 31-29-9: 

aR én dva .)+( 255 ТЭЭВЭР 20295 а‏ فان =n =n‏ )44( لذا А‏ وو وا 
аг а а а a a a‏ 


га-д يعني‎ 
22 


(+1) Ч) (2) Ü к) م1 وو‎ : +2042 (2 


b b b 13 b b b b b b b 
он) ье) جا‎ +m +2 = b3 + ПИ 
ун [вет Ч- مل د-‎ = Ji ~m =m Vm Аа يعني (3-)ئ/ہ-‎ 
لابو يعني 2 2= م-: يعني‎ b+ لذا‎ уа =n فان‎ m=n إذا کان‎ )3 
a a 
зээ ره و ات ہو‎ -[- 0 (a-b)- کے‎ 0 
а 


2х2 «Зу! --2х7--3(3-х) =-2× +3)9-6×» +× ( لذا‎ уг 3-х يعني‎ x+y=3 تمرين ع-30لدد: لدينا‎ 
= 2х +27--18х+3х = х? - 18x +27 =(х 9) -81+27 = (х9) 54 

2х +3y2 > وبالتالی 4ك‎ (х-9)-542-5408 (x —9) <0 ہما أن‎ 

تمریسن ع1 3سدد: 


1) خ3 2 لاح .52 е | 2, х+у = x+y‏ ا جم 
x+y \х-у х+у ЁО х+у х+у х-у‏ 









































“(х-УХ-у) (хөу хэ) , 2 (xy (х+у) ھ0‎ (х е РЕ х? —2xy+y +x? +2xy+ y E 
(х+у)(х-у) (x-y)(x+y) xy х-у ху? 
220 2 38 2× + 2y +2)× ر‎ ( 2х? +2у2+2х°-2у? _ 4х? 
зу? х!-у! х? ر‎ х2 y2 


40 ریاضیات Аа)‏ أسساسي 


گے رجہ xy‏ نعتبر 7 = × و y=2‏ نتحصل على 


X+y 








2 


ху, ЗҮ 7 _47 28 
х+у {х-у | 7-2 7-4 3 
(1+1) =2? =P +2x1+1 (0+1) = = 0: + 220+1 لذا:‎ (п+1) =n? تمرین %—3-32: 2( لدينا 1+ م2+‎ 
(0-2) +1), =(n-—1 .1+(2-م)2+‎ 











‹(3+1) پت و 1+ 23+ 3= تھے‎ 
يعني‎ (n+1) =n + 20+1 “((п -1(+1( = -(п-1) +2(n-1)+1 


+n +1 =P +2 +... ЕСИ‏ ...+ 2+ يعني 
(1+م)+ (مع.... +2)1+2 - *(1+ م) يعني (1+م)- )1+( - (م....+2)1+2 يعني 
n(n+1)‏ _ (1+ھ)۔ (n+1)‏ 


I+2+.....+ n =—ə 
2. 2 


(3 

1-294-962-2009)? (2010) =(1—2)(1+2)+(3—4)(3+4)+(5—6)(5+6)—...+(2009—2010)(2009+2010) 
= (-1)(1+2)+(-1)(3+4)+(-1)(5+6)+....+(-1)(2009+2010) 

2010х(2010+1) 2010х2011 











= -(1+2+3+4+5+6-.....+2009+ 2010) = - می‎ а 5 = 2021055 
чан) 

( п= 2010 ۰ I+2+....+ n = (02 ( بالاعتماد على السؤال‎ 

1 3 48-1 1 5-1 л 2 1 2 . А 

А на || 41-15 И (1 :22-33-2 تمريين‎ 


3-0 5ل +5 3-1 5-2 )5-2-1-1(6-245 3 +)1+ 28 


4 2 
2 بما أن نت يعني 1= ۸ + ۸ يعني A(A+1)=1‏ يعني =A+l‏ 


5 


>1- 


3( لدينا 1+م = لذا 
A‏ 


УА „МАН A А ا‎ 
ا‎ A pA =x A+ 





ЗАВ داجوجو د‎ 2A+1= Бин нь -45-141-45 


2 


مر 


2 


تمرين ع-34دد:1 ) 1+ +2(1+20)n2+[n2) =n* ап? +6n2 +4n‏ نے مس سنہ 





2( *(112)- ٦۱ء‏ (1+۱0۱)-10+1×د+ +4х10° +6х10°‏ 100- 4641ا إذن 5121 р-18‏ 
تمرين 22-35-2: 1- "10 - پرإڈن 1=99....9800..01+ ڈوریرو۔ 1029 )1 - 19%( ) 99 مرة العدد 9( 
إذن مجموع الأرقام المكونة لير هو 900 (9×99+8+1=900). 
41 ریاضیات التاسعة أساسي 




































































Collection Pilote لی ذات مجهول واحد‎ Š 
فی مجموعة الأعداد الحقيقية‎ 
خطأ > ه) خطأ > و) صواب »ي) خطا > ز) صواب » £( صواب‎ (36 Ш ۰ج)‎ Ш )ب٤ أ) صواب‎ 
تمريسن ع02 دد:‎ 


* 0= 2+ ×3یعنيٰ 2 = برويعني ےد дэг‏ = 











3 3 
1 45 1 3 4 1 7 |1 
* وی تو يجني 1 ری و وت 1 > ×2 يعني ھت إذن الا Sim‏ 
و 2# يعني 5 Рап очо,‏ کد × إنن آقد = Sa‏ 
s p onn s‏ يس رت او аон‏ »[2/-2) عي .2 بنن 
09002۳" 
IR 2-2‏ 
* 3 - × =( - ,) 2 يعني 37- × = 21 - :2 يعني +271 +32- = × - 2 يعني 77 ت × Sa =Í-z) О‏ 
١ 5 5 А š‏ 5 
تمریسن ع03سدد: * يعني 1= x= x‏ إذن @= ОЎ S.‏ 20 
5 3 دہ 
1 5 1 5 . 9 : 2 9 ` 9 
-5х2-5 х= Tx+x=—+2 28-х Ж‏ إذن. —4= S.‏ 
x 2 цав x 4‏ 97 4 يعني 5 x‏ ان | 0 
4л ., : : Р 5‏ 3 لا Ar‏ 
2-5 = عر 37 يعني ЗЛ‏ چر = 2X‏ - پر۔۔ يعني. 471 = ×3- يعني х=‏ إذن 6 < S,‏ 00 
1 1 5 1.15 5 
x =—x— = 34-(х-1)|--х *‏ إذ РҮРС‏ 
×> =(1-×) يعني ر ا۔م So | о‏ 
Ї 1 5‏ :1 1 3 1 1 3 13 5 
—x+1|=—(x—1‏ |3يعني ے- »== 3 لال يعني وس سے »ل »ت يعني سا دعر 
4 | )يعني 1 AD‏ ات ید ہو аа‏ 
13 4 13 +. |13 
ہم ت وی х‏ إذن 3 8-1 


تمریسن ع04دد: 





ЦЭЭЛ 27 5 2‏ 
шу‏ )4 ہاگ سے 01)х--2‏ @= رو لان 2ع -. 
کے پت يعني | 2- )24 - بريعني چ جو ود و یہ 


* 3=13+ ×2-يعني 13-3=10= ×2-يعني хэ--5‏ إذن (5-]ع 


а У u n nas *‏ 2 - 3= × إذن (2)- يو 
Е 4 2 2‏ 
5 25 يعني 25×5 = 4+ «2-يغني 10- = 4+ »2 يعني 14--10-4- = ×2 يعني 7= × 03 


45 
-0) 


42 ریاضیات التےاسم۹ة اسسساسی 









فی مجموعة الأعداد الحقيقية 


٭ + >(×-م)3- يعني ×+ = ×3 +:3- يعني 30+ = X‏ - 3 يعني 28 = ×2 یعنی »= × إذن © - ОЧ S,‏ 
١ пе Z‏ 
تمر ينع5لدده: نعتبر x‏ العدد الفردي الأول لذا الأعداد الأربعة الفردية الموالية هسي: 
x+6 : x+4 : x+2‏ تم x+8‏ وبم أن مجم سوعهم يسوي 925 ف إن 
5х +20= 925 (зах (х +2) +(х +4) +(х+6)+(х +8) =925‏ 
يعني 925-20 = «5يعني 905= ×5يعني ан!‏ کک = راذن الأعداد 93 : 181 ; 183 ; 185 ; 187 ; 189 
تمرين ع06ٗدد: AB = DC Ls‏ و .AD=BC‏ 
ОС‏ = 8 يعني [+ ×6 = 3+ ×5يعني 3-1=2= ×5- ×6 يعني 2= × إذن AB = 10 =5х2+3=13‏ 
AD = BC‏ يعني 3+ ر = 1- ر3 يعني 4= 1+ 3= ر- ر3 يعني 4 = ر2 وبالتالي 2= ر إذن Ар=ВС=1+3=5‏ 
l 1 1 1‏ 


تمرين تمرين_ ع7ؤسدد: نعتبر x‏ العدد ١‏ لحقيقي المجهول لذا 2+1 ياس + XOX‏ + بيني 


تمریسن ع08دد: نعلم أن مجموع w‏ زوايا ABC end‏ يساوي 180° لذا 180 = 2+ ×+ ×3 يعني 180- бх‏ 
يعني 30°= × إذن АСВ =x =30° 5 ВАС =3x =3х30° =90° + ABC = 2x =2х30°=60°‏ 
وبالتالي المثلث ABC‏ قائم الزاوية في A‏ 

3+× 3 


تمرين ع09-دد: نعتبر »× العدد الحقيقي المجهول لذا سے يعني (×+2) 3/ = (× +2)3 يعني 
x‏ 
2/3-6 


x= зэл وبالتالي‎ (2- 43)х- 2/3-6 يعني 6- 2/3 = :3/.- 22 يعني‎ 6 + 2× = 2./3 +4/3х 


تمریسن ع.10-دد: نعتبر × ثمن القصة الواحدة لذا ثمن À‏ قصص يساوي .7х ТЫА 4х‏ 

ثمن 4 قصص زائد 2500 يساوي ثمن 7 قصص ناقص 1400 يعني 72-1400 = 2500+ ×4 

يعني 3900 = 1400+-2500 = —4x‏ 7 يعني 3-3900 يعني 1300- х‏ إذن تمن القصة الواحدة يساوي 1.300 د 
وبالتالي المال الذي يملكه يوسف يساوي 7700 = 1400- .7х1300‏ 

تمرين ع11 دد: نعتبر ‏ نصيب الأول لذا نصيب الثاني يساوي Zx+150‏ ونصيب الثالث يساوي 0 
ولدينا نصيب الثاني يفوق نصيب الثالث ب-5800د يعني 150+ 8045800-2- 2 


6 3 
يعني 5880-150 > +- »2 يعني 5570- »يعني x =6x5570=33420‏ إذن نصيب الأول 33420 د ء 
نصیب الثاني: 328800 28000 - 2х334204150‏ ٭ نصیب الثالث يساوي 


.2х32420-80+ 500 = 28000‏ قيمة التركة: 333420 + 28000 د + 28000 د = 289420 


تمرين ع2 1سدد:* 0-)43- »)يعني 0 = 3/.- يعني ОЎ х-43‏ )19- ,5 











43 ریاضیات التتاسعة أسساسى 





































































واحد 
في مجموعة الأعداد الحقيقية 
6 
* 0-(2-») حت يعني 0= x=‏ أو х-л‏ يعني 0= × أو K‏ =× إذن 0;7 )= ۾S‏ 
(х-л)(хэ42)-‏ يعني 0= 2ہ x+‏ أو х-п=0‏ يعني 2/ - »× أو хал‏ إذن |1-4218- 5 
М(х) он‏ يعني 0= × : 0= »أو 1=0+» يعني 0= × ; =× أو 1= × ОУ‏ 


1 
8, -(6:1:3) 


з, -(248| ой х-248 يعني 0= × 3/ديعني‎ ео ж 


(3x +1) =‏ يعني 0= 7+ ×3یعني 7/- = »3 يعني ЕП‏ إذن 


= (*«-30/11)يعني цанЗЛТ-х-0‏ 3/11 × إذن خی 
تمرين ع13-دد: * 9- x‏ يعني 3-» أو 3= × إذن |1-3:3-,8 
45 45 45.45 
212 


4х7-5-0 *‏ يعني 5= »4 يعني = ہے × یعني کلاے × او کلا۔۔ × إذن 


Sa 1ح‎ - 


2 
* 3-= 2/20 + × يعني 0= 3+ »2/3 + × يعني 0- (9لہ++) يعني Еи‏ يعني 3/- x=‏ إذن 
)1-43- 56 
=(x+1) *‏ '(2/+م) يعني 0= (x +J) -(x+1)‏ يعني 0= (1+×+2 (х+ 2-х-1)(х+‏ 


Е يمس‎ 2-1 
Sin 2 إذن‎ × = 2 


تمرين ع14دد: * 3+ تل = 1+ تر یعنی 3+ ×= 1+ ×3 يعني 3-1=2= تر × 2- 2x‏ 
يعني 1= ”× يعني 1= »أو x=-1‏ إذن [1:1- )= ی5 

(2х41) -(х-2) =0 يعني‎ (2x+D°=(x-—2) إ2 - | - 1+ ×2إیعني‎ 
×+3=0 أو‎ 3x—1=0 يعني‎ (х43)(3х-1)-0 يعني‎ (254)-(х-2) 2х44)4(х-2)|-0 يعني‎ 


4xX`-4x+1=0 *‏ يعني 0- )1 (2x‏ يعني 2-1-0 يعني = »2 يعني + = × اذز ےہ 


يعني 1|(2х-4-442-4)-0‏ - 4/2( يعني 0/2+1-0+«2 يعني 1- 2/- = :2 يعني 





š | 1 / 37 


(x+2)(2x+2)=0 يعني‎ (х+2)[(х+3)+(х-1) |=0 يعني‎ (х+2)(х+3)+(х+2)(х-1)=0 5 
5,-1-2:-1| OM х--2 أو‎ х--1 يعني‎ x+2=0 يعني 0= (1+×)(2+×)2 يعني 1-0+» أو‎ 
(x+)[(x-1)+(x-2)]=0 »)يعني‎ -1()x +1(+)» -2()x +1( =0 يعني‎ x'=1+(x-2)(x+1)=0 * 


44 ات التاسعة اسسا 





_Collection Pilote 





2 


(х-1-(х442 =‏ يعني 


s =1-1:2) ОЎ × =-[ хез يعني 0= 3- ×2 أو 1-0+» يعني‎ (х41)(2х-3)-0 يعني‎ 


2 


x+2 *‏ 22+ ×=1+×4- »× يعني аа‏ يعني 


=| )2 +<( +=«( | (۵++)-(د-ء)] يعني 0 = 
1-42 1-2 


5 إذن‎ × > 
IR 2 2 


зк =0 *‏ )42-5( يعني 0= )۷3-x()×-1(+3)۸-3(‏ يعني 


(-1-421(2х-14-42)‏ يعني 0= 2 +1- ×2 يعني 


ول -1= 2х‏ يعني 


3 3 


а) ное) зо) ха) 348-3)-0‏ کاو و 


3 3 3 
43-х-03‏ يعني х=12‏ أو 3= ×إذن |43:12- 
* 1-0+:» يعني 1-- × لا يمكن ( لأن 0< 2× و 1>0- ) 
(х2 -4) 4х-2) =0 *‏ يعني 2-4-0 و x-2=0‏ يعني x=2‏ إذن |12-,8 
تمريسن ع15-دد: * مساحة المستطيل 88072 : ۶+2 = (х+2)х‏ 


مساحة المثلث ©1م. 2- کت х?‏ £ )2+( 


مساحة المثلث DIC‏ تساوي ثلث مساحة المستطیل ABCD‏ يعني 





х +9‏ 2ک يعني 

2 3 
(3х? +3x-6)- (2x? +4x) 7 3) +x-2( 2(x°+2x) 

6 NG 6 

0= 6-×- »يعني (х -х-6=(х-3)(х+2) 09) (x —3)(x+2)=0‏ يعني 0= 2+ × أو 3-0-م× يعني 
х--2‏ أو 3= ×. 2= × ليست حل لان 0< × О‏ )84-13 
تمرين 1:34-17-8( 13× ”(2×3) = 2223213 = 468 
п? = 22 (дөл (2n +1( = 468 = 22x32x13=(2x3) ×13 (2‏ أو 32- ٹم أو п2=(2х3)‏ 
* في حالة ”2 = ”م٠‏ لدينا 2= م و 2n+1=5‏ لذا 468 20 = =4х5‏ )20-1( م وهذا غير ممكن إذن #2 .n‏ 
* في حالة 3= ”م٠‏ لدينا 3> و 1-7+-20 لذا 468 ع 63= 97 - )20441( п‏ وهذا غير ممكن .n #3 ОЗ‏ 
-(2х3) 5‏ مء لدينا 6= م و 1=13+ 2n‏ لذا 468 - 3613 = (20+1) تم إذن п=6‏ وبالتالي (6)< ,5 
2+»- :م _ (2х-1)(3х-41)-93‏ _ 93 


2хХ-1- = 
3x +] 3x +1 3x +1 
93 ._ бхї-х-92 А А 
ب) N[ع “= يعني 10ء‎ 5 D -11:3:31:93! لذا‎ 93 =3х31 2 (I (2 
جج مس بس‎ EN ( ан 1 (0 
93 


3× +1 





يعني 0 - ×4- ×2 - 6+ »3+ جس 








تمرين عب18دد: 1( 











D,, ={13;3193) أن‎ Las 3× +16 D,, يعني‎ € IN لذا‎ ) xe IN" (لأن‎ 2х-16 IN ولدينا‎ 


45 ریاضیات التتاسسيعة أسساسى 










































































Collection Pilote 





في مجموعة الأعداد الحقيقية 


.3xX+1=93 أو‎ 3+ 1-13 t3x+1=3 43× +1 =1 فإن:‎ 


* في حالة 1۰- 1+ ×3؛ لدينا 0 - х‏ وهذا غير ممكن ОУ‏ "101 م40 * في حالة 1-3+×3 لدينا 5= 


А 5‏ 2 
وهذا غير ممكن لان ۷ 
* في حالة 32+1-31 ؛ لدينا 10= »× ؛ 

92 


* في حالة 41:93 3؛ لدينا 2 وهذا غير ممكن لأن гаад!‏ إذن )10{= S‏ 


تمریسن ع19-دد:1) لدينا 5 > »>2 و 7> نر >1 لذا : * 7+5 > ری > 1+2 يعني 12> و+» >3 
1х2<ху<7х5 *‏ يعني 2<ху<35‏ + * 53×5 ×3 >2 ×3 يعني 15> «3 > 6 

11<3х+5у >50 يعني‎ 6+5<3x+5yS15+35 5! 5<5у<35 يعني‎ 5х1<5у<5х7 * 
-7<-у4-1 ؛ * 7> ک1 يعني‎ 7«4х-1419 يعني‎ 4x2-1<4x-IS5x4-1 * 

٭ و 25×55 -7<-у<-1‏ يعني ]--5 > ہے > 2-7 يعني 4 > -× > 5- 

-75-у<-1 *‏ يعني 2-> و2- > 14- 

-8 3× -2 > 13 يعني‎ —14+6<3x-2y<—2+15 يعني‎ -14<-2у<-2 و‎ 6<3х<15 * 





2( * 25×55 يعني 25> ×ك4 (لأن (хэ0‏ ؛ * 7كبر>[يعني 49> >1 ( لان (у>0‏ 
* 5ک×ک2 و 12ک +× >3 يعني 2 (+×)× > 3×2 يعني 60> (ر+×)× > 6( لان 0<×و 
(х+у>0‏ 


(х+у>0 зу»0 لأن‎ )з<у(х+у)<84 يعني‎ Зхі<у(х+у)<12х7 يعني‎ 35х-ух12315ух7 * 


3( * 2>×>5يعني 1141 2 * 7>ر>1يعني 115 

y $: 2‏ 7 
А 18‏ 1_1 وک "b‏ 7 
– و 7 > >1 يعني ЇХ-Кух-«-х7‏ يعني س 
ک5 


* 


۸ 
سرادم 


(1252 


1 1 


* 2>2>1 و 2<x<5‏ يعني 2X— S< xx—<5x]‏ يعني 


y 7‏ 7 
ين 1:202( 174> 1.73.3 2 : و حرج 
5 * 1.74> 1733 و 265 > 26457 يعني 2.65+ 

4.37 «43--7 > 9 

* 2.65 > 2.64>/7 و 1,13- > 3-> 1.74- يعني 2.65 +1.73- > 3ل- 7ہ > 2.64-+1.74- يعني 
2 > 3ل.- ٣۷‏ > 0.9 

4.5672 < 4/21 > 4.611 يعني‎ 1,732.64 > 38×۷ 5174х2.65 * 

* سل > حل > ملم يعني 40578 چ 05745 £ STT‏ کہ يني 95153 1515 
3( * 7ل2- 4/28 لذا S2x2.65‏ 2/7 > 222.64 يعني 5.3 > 4/28 < 5.28 

* 5/3 - 4/75 لذا 521,74 > 5/3 > 51.73 يعني 8.7 > 75/ > 8.65 





1> 47+ ڈلہ > 2.64 +1.73 يعني 


46 ریاضیات التتاسعة أساسى 






في مجموعة الأعداد الحقيقية 
(3/+ 3(4/7= 3/3 + 37 - 527+ 63/. لذا (2.65 +3<»)1.74 > )3/--3(47 (3×)1.73+264 يعني 


13.1154/63--/27 > 7 

18.26 «412х-/28 > 18.44 يعني‎ 4х4.6572 > 4/21 > 44.611 12×./28ہ لذا‎ = 243 х24/7 = 4/21 * 
А =(х +1) -4=(х+1) ~2 =(х+1-2)(х+1+2) =)» -1()» +3( (1:34-21-6 تمزين‎ 

2( 2 5> × >2 يعني 515х-154‏ 8> 3+ي > 5 لذا 4×8 > )3+ 5х1< (х –1)(х‏ يعني 

2 (3+×)(1-×) >5 إذن 8532 >5 





2 1- 1 2 و‎ 2 e 3 
РЕ. Ш| ×()01+×( / x ЭХ تمرين 1:34-22-8( 1 حا‎ 
I+x 1+х Hx 1+» I+x 1+х I+x 

2( لدينا لا ان يعني كك يعني 24 221 إذن B<2‏ <2 

2 2 2 ×+1 37 3 
تمريين xe]-2;3[ Ë ((1:4-23-ё‏ + ب( كا ار 6 Pd (z‏ [2 مہ( хє‏ 
د( xe нь-42-| 2) 89 (А $ ye [3:3 | В‏ 
تمرين 1:34-24-8( ]4-;6-[ xe‏ و уе(13|‏ يعني 4 > » > 6- و 53ر كا1 لذا *(6) > ?×> )4-( 
(لأن (x<0‏ 321> رك" (لان 0< ر) إذن 36> ×> 6] و 9> ر >1 وبالتالي 369 > ”× 16×15 يعني 
4ء (ху)?‏ < 16 


2) أ) لدينا 4-> × > 6- و 3 > ب > [يعني 59-4 + »> 1-6 يعني 1-> + ×> 5- يعني [1-;5-] х+ує‏ 
وبما أن [1-;5-] 0# .xX+y#0 оё‏ 











2у+у -2х-у 7‏ عد الاج لاجر ل سه +دہ إنن 22Х-У од Y‏ 

X+y X+y 7 X+y í. X+y X+y KEY 

y 3 y 1 1 : Д 
-15-4-5-2 1× <3x|—-— | لذا سے کا۔و‎ s<x+yS-1 و‎ 1Sy<3 ج) لدينا‎ 
X+y s = Hs x+y | 2) x+y 5 ? ТОВЧ € 
و‎ > 2¥ ЛЭ GL د ےو‎ + D يعني وڈ لب دیو رہ يعني‎ 

x+y 5 х+у 5 x+y 5 

Рк : № kalea ; —V2e K : -261 : تمرين ع25-دد:1) 21ل‎ 


0 





IoJ=]-2;+=[=J ; IC K = 32 =К; InK= 3 1: [ہ ما‎ > 2:3 : 161 2 =I (3 
2 22 


تمرين ع26 دد:1) ал‏ - ×> 5-37 و 
3х5-1553х-1553х3,7-15‏ يعني 15- 97> 32-15 >0 
47 رياضيات التساسعة أسساسى 






















































































في مجموعة الأعداد الحقيقية 
2) لدينا 0> х-3/7‏ و 3х-1520‏ لذا ×- 7ل 3> [37-×| و ОЗ Bx-15|=3x-15‏ 
-4х-15‏ 3/7 +» + 30/7 -15- 3ء 347 А = (3х -15|-|x -ة١ل7| + 7 -(3х-15)-(3/7-х)‏ 
تمرين ع27دد:1) لدينا [2-,5-] ae‏ و [1:3] be‏ يعني 2- > 2 > 5- و 41115543 
* 1->م->3 يعني 2>1-0>0- + *1-(2-)2 >28-1 >1-(5-)2 يعني 11524-14-5- 
2x(-5)-3<2a-b<2x(-2)—-1 *‏ يعني 5-> 20-6 > 13- 
2 لدينا 5-1152а-15-5‏ 5-> 20-6 >13- لذا 0> 1-5ء 28-150 و 0> 2a-b‏ 
|2a—1|=1-2a 41-15 -5-103‏ و 5-2 = إن - 28| وبالتالي: 


(2а 1) -((24-5) +) 5) -ра-4-ра-Ы-Ї-8-11-23)-0(Ы-2а)-(5-1)-1-24-542445-1-0 





تمريسن ع29سدد: * 0> 2ل x+‏ يعني 4/2 > × إذن | 2 j=;‏ = ,5 


s = о хэл эхэл" 
т 7 


* 30 يعني 0 > × إذن ]0| = Se‏ 


* 3 > 5مہ يعني 3 < 5م يعني 0 إذن 38 5,5 


81294 оч х25 يعني‎ хээ يعني 3- > رک يعني‎ -3 +٤2 * 

اہر رو يعني +1 < »- »3 يعني 2 < »2 يعني 2 < × إذن 0ئ 5,5 

* |4 4 2 2 2 

3x—2 x+] Шу 2Х41,3Х-2 х41 ,‏ 1 ری م !+× 2(2x+1) 3(x-2)‏ ری 
4---4----5--т-20 2 + = >0 3 + z—‏ 

иг I s سو جو‎ Эл СТА S دا ا چو‎ 


8, - | О1х» 5 2 12-5 4х+2+9х-6-х-1 

















20 يعني 0< يعني 5<0- 12 يعني 5< »12 يعني — سرت 
e 6‏ ي шалан‏ “ 12 12 


1 1 1 لا 7 
хе) 5‏ يعني 25712472 يعني 2-<1- إذن 218 ی5 
* (3- )2ك للم يعني 6- 2 < +2 يعني 6-> لا يمكن 03 6 = ؟. 


تمرين ع30دد: * 2+ ×> ”(2-»)يعني 2+ × > 4+ ×4- »يعني 2 45+ ×4 يعني 5-2 «4- يعني 





1 Є 1 
إذن 5 ج5‎ х2 یعنيی‎ 4× <2 
1 8١ ہے‎ ۱ 3Y 2 В зү و د‎ 
x +387 -(х7-2х41) <0 يعني‎ к+5 يعني 0< ٭(1-×)-‎ х+5 »(х-1) 


48 ضيات التسساسعة 





` А Ss В 2 3 5 
Sk -РРЧ إذن‎ к>-1 يعني 0< + »يعني 2- < يرد يعني‎ хэвээ, +x? 2-0 يعني‎ 


2 


-240х-2)-(х!-1)эх оч (х-42| (х -1)(х+1)>2х*‏ × )يعني × <1+×-2 +×2/2- »يعني 


х‏ <3++2/2-يعني 3-< х‏ 2 2-یعني 3> ×+ 2/2 يعني 53 )1+ х(2402‏ يعني р‏ إذن 
+ 


чы 
ы р +1 


تمرين ع 3ند:1) أ) *في حالة 0= ×؛ 1= A=(3x0+1) =P‏ “في حالة неет‏ 





0= 0= 1+1-(= كاده 
ب) لدينا 1 > × > 0يعني 3> ×3 > 0 يعني 4 15+ ×3 > 1 لذا ت4 > S<(3x+1)‏ 51„( 16> ۸ >1 
€( 1= ”(1+ ×3)يعني 1-0- ”(1+ ×د)یعني 0= сум (3х4141)(3х41-1)‏ 0= (2+ ءد) ×3يعني 0= × أو 


Юн 0 إذن‎ х=-2 يعني 0= × أو‎ 3х+2=0 


В =9х° –1= (3х)? -1- (3х1) (3+1) ) (2 
А-В =(3х+1)? (3x +1)(3x ~1) =(3х+1) (3х +1) (3х1) | (3х +1) (3х +1-3x +1) =2(3x +1) ب)‎ 


Sin إذن ا ۔‎ х>-1 يعني 0 < 1+ ×3يعني 1- > «3يعني‎ 2)3«+1( < 0 (А -8 <0 (с 


3 
ТА х? E 5 8‏ 5 (×-10×)10 
یسن 43-434-8: 1( Ж‏ مساحة المثلث Л = АММ‏ > * مساحة المثلث BMC‏ تساوي — 
شريسن 24-5--33 2 7 
А 5 3 а 10х(10- Я АЕР‏ 
* مساحة المثلث DCN‏ تساوي )140-8 < * مساحة المربع ABCD‏ تساوي ст”‏ 100 - 107 
* مساحة المثلث MNC‏ تساوي الفرق بين مساحة المربع ABCD‏ ومجموع مساحات المثلثات BMC t ANM‏ و 


DCN 


دا 
05 






10(10-х) 10(10-х) 





20(10- 2 -29| 
з(х)=100- 0—0, 100152200105) | поо ( х2+200-20х), 
2 2 2 2 2 2 

کے عر ах‏ وو وو 200720 ۔وورے 
ЫГ 204 2‏ 260 12512 :2 
إذن ھا ری 
2 
-(х 10) 50 ) 2‏ = (100+ 2-20 )- 20-100 +2 
(ы‏ لدينا 0 > 100- 20 + 2+ يعني 100 > 20+ 2 يعني چو ا > 21-15 يعني S(x)<50‏ 


لذا فإن مساحة المثلٹ MNC‏ أصغر من نصف مساحة المربع ۸800 . 
49 رياضيات التاسعة أسساسى 


































































في مجمو عة الأعداد الحقيقية 


(х-2)(х 18) = х? -18х ~2x +36 = خر‎ - 20+ +36 (Î (3 


ایی 6 < ×- ×20يغني 0 < 36- × - ×20 يعني 0 > )36+ ×20- (х2‏ 


يعني 0 > 36+ ×20 - ”× يعني 0 > (18-×)(2-×). لدينا 0ء × > 0يعني 8- >18-× > 18- لذا 0> 18-× وبما أن 
(х--2)(х-18)<0‏ و18>0-× 08 2<0-» يعني 2 < × وبما أن 10> × إذن 10> × > 2 وبالتالي ]2:10]- Sa‏ 


ب) 18> 5(х)‏ يعني 18> 





کی ہے х?‏ -6 
تمریسن ع35دد: |( * مساحة المثلث аю АВЕ‏ كاد 
* مساحة المثلث х(4-х) 4х-х! :ВЕН‏ 
2 2 
6(х-(4-х))‏ 


5 - 1202 :ЕПСН مساحة شبه المنحرف‎ Ж 


1(2( مساحة المثلث ЕЕН:‏ تساوي الفرق بين مساحة المستطیل ABCD‏ ومجموع مساحات المثلثين AEF‏ و ВЕН‏ 
وشبه المنحرف EDCH‏ أي: 


)ہر( ورب اليلق х р на)‏ ےووہ( 








2 2 2 2 


48 -)-2×2+10×+24( 48+2x2—JOx— цэв Я 
448-( : 12 ша — ЦЭЛГЭР ЭЭР 


(х-1/(х-4)а«х"-4х-х44-32-5х44 (Q 
ولدينا 4 > × >0 یعني‎ (х-1(х-4)50 يعني 8 > 12+ «5- تب ریعني 0 >4 + ير5- ٭×یعني‎ ۸ )»( > 8 (€ 
يعني 1< × وبما أن‎ х-120 08 »-4>0 وبما أن 0 >(4-ء)(1-ء) و‎ x-4<0 لذا‎ 4> × -4 >0 

.8 = ]:4] إذن 4 > × يعني + > >: وبالتالي‎ AE= x < AD 

تمرين 1:3-36-6( АМ =х‏ و :2 A‏ و B‏ يعني AM > A8‏ >0 يعني 2 > >0 
2( نطبق نظرية بيتاغور على كل من المثلثين MBC‏ ( قائم في 8 ) و AMN‏ ( قائم في ( فتتحصل على: 
MN’ = AM? + ۸۸۲۳ 3 МС? = МВ? + ВС?‏ . 

MN? > 27 يعني‎ MN? = AM’ +AN * í МС7-21-(2-х) يعني‎ МС? = MB? + BC ٭‎ 
يعني ”(×-2) + 2 < ×2يعني 24 ”(×-2)- *×2يعني‎ ММ» МС? يعني‎ MN МС * 








4( ×+ :4 - 4)- 22 يعني 4 2 4- »4+ يعني 4 <4-| 4- (х ах =)» +2("-4( [(х+2)‏ يعني 


4 < 8- *(2+ »)يعني 12< (х+2)‏ يعني 23 = 13 < ”(2+ »)يعني 2223+ × (x+2>0)‏ يعني 


хє|243-2:2| أن 2 > × فإن‎ as x < 2/3-2 


50 ) ياضيات التاسعة اسسی 


Collection Pilote 8-الاحصاء والاحتمالات‎ 


تمریسن عدد 01: 





1( 6‹ 6 8؛ 8‹ 98ء 10« 10+ 10 12ء 12ء 12ء 43 14ء 1514ء 415 19. 


71651431211 اک سال لا 18117116115114 
i 121101111118 1 6‏ 191114 


ہما أن التکرار الجملي N=18‏ (عدد زوجي) فإن الموسط Me‏ هو المعدل الحسابي للقيمتين اللتین ترتيبهما ول 











و بنن ررے 14212 دوي 
2 2 
2 2 
2( ل القسم هو: م 6×2+8×3+9+10×3+12×3+13+14×2+15×2+19 


18 
3( 
تمرين عصدد :1002 


5 «6 :6 ‹7 ‹8 10 «11 «12 ‹12 :12 ‹14 ‹15 ‹15 ‹16‹17 (1 


[15| 14| 13| 12| 1110| 91 s| 7| 6] 5| 4| 3| 2| 1| 
|05| 06| 06| 07| 081101111121121 12| 14151 15] 16] 171 








ہما أن التكرار الجملي N=15‏ (عدد فردي ) فإن الموسط Me‏ هو القيمة التي ترتيبتهما تييتهما و گا — 
إذن .Me=12‏ 
@ ) القسم og ҮС‏ قتعم ریسفت سا 


3( الميزة المدروسة: معدل الرياضيات. 


تمرين عدد 03: 





1( أ) عدد المواليد: 40 » ب) مجموعة الإحصاء: 40 مولود + الميزة المدروسة " الطول" وهي كمية متقطعة. 


16 
14 
12 
10 





8 
6 
4 
2 
0 
N (G‏ 
51 رياضيات التاسعة أسساسي 





































































































8-الاحصاء والاحتمالات 


الطول (صم) 


التواتر | 0.025- 


التواتر 
التراكمي 
النازل 






التواتر التراكمي النازل سه 


45 50 
14 15 
| ووم كل 150375 
40 40 
5ھ 0.025 -1 | 0.625 = 0.975-0.35 


Collection Pilote 


5 | 
10 
10-025 
40 
0625-0375 =0.25 





55 


ج) موسط السلسلة Me‏ هو فاصلة النقطة التي تر 


د) عدد المواليد الذين لهم طول يفوق أو 


4) المعدل هو: 4925- 0+ 40х1+45х14+50х15‏ 


تمرين عسدد 04: 


تمر يمن 43-45 05: 


تمریسن عدد 06: 
تمرين عدد 07: 


) مجموعة الإحصاء: 200 شخصء الميزة المدروسة: عدد ساعات العمل في اليوم وهي كمية مسترسلة (من 0 إلى 14 ساعة) 


0 


ç a) 


1( صواب 


(1 


ç a) 


45 50 


تيبها 0.5 إذن .Me=52‏ 


40 


يساوي 50cm‏ هو 25 إذن النسبة المائویة هي 2100-6 


40 
b) (2 


b (2 


510:12| منوال السلسلة الإحصائية هو‎ (i(2 


]14:16[ 


عدد الساعات 

عدد الأشخاص 

التواتر بالنسبة المائویة 
التواتر التراكمي الصاعد 
بالنسبة_المائوية 


(105 


(12;14] 


(0:2| 
2 
196 


190 


]2:4] 
8 
4% 


5% 








Oo (3 ٠ 
25 0 


а) G ٠‏ + 4( رط 


ومداها هو 16-0-16. 











Collection Pilote 8-الاحصاء والاحتمالات‎ 


التواتر التراكمي الصاعد 
بالنسبة المائوية 
مضلع التواترات التراكمية 


الصاعدة بالنسبة المائویة 100 





90 


80 


70 


60 


50 


40 





30 


20 


عدد الساعات 
16 14 12 10 8 6 4 2 0 


ب) من خلال مضلع التواترات التراكمية الموسط هو فاصلة النقطة التي ترتيبتها 50% في المخطط أي 9.5. 
(с‏ 12%. 


تمر ين عددد 08: 
1( 


العدد من 20 7 9 10 12 | 15 18 
عدد التلاميذ 2 3 | 6 8 | 5 1 
التواترات بالنسبة المائوية 8% 12% 24% 32% | 20% | 4% 
التواترات التراكمية الصاعدة بالنسبة إ 8% 20% | 44% 1 769 | 9696 | 10096 
المائوية 











2( معدل القسم في هذا الفرض: 11.6- 20 ا 
0( مدى هذه السلسلة الإحصائية 11 - 18-7 

4) منوال هذه السلسلة الإحصائية هو 12. 

5) مخطط ومضلع التواترات: 


M= 


53 رياضيات التساسعة اسساسی 



















































































التواتر() 
ч,‏ اب 32 
مضلع التواترات 50 
` 71 
` 0 
3 24 
РА Ч‏ 
` / 
.` 24 
١‏ 20 
< 12 
` ? 8 
` 4 
/ 2 
الأعداد » й! 12:41: J f‏ 2 اك كك الك L L.‏ 
18 15 12 7 1 


54 رياضيات التتاسعة أساسى 


8-الاحصاء والاحتمالات 





تمریسن عدد 09: 





الوزن Ке‏ 2.5 3 3.5 4.5 
التكرار التراكمي 30 55 73 80 
الصاعد 
2) 3) أنظر الرسم التكرار التراكمي 


الصساعد 


4) من خلال مخطط التكرارات التراكمية الصاعدة الموسط 
هو فاصلة النقطة التي تريبتها 40 في المخطط أي: 2.7 





5)المعدل: aR aE I‏ 
05625 و_ м = 2:5х30+3х25+3.5х18+4.5х7‏ : 0 
80 ! | 60 
مضلع التكرارات : 
التراكمية؛الصاعدة Д‏ 40 
I‏ 20 
اڈ 00 0 
Me S 4 5‏ .2 
تمرين عدد10: (I‏ خطأ ٠‏ 2( صواب لأن 50% من التلاميذ لهم معدل يفوق أو يساوي 11 و 11<10 t‏ 
3( صواب 


تمرين عسدد 11: 1( عدد المواليد : I+10+14+15=40‏ » 











2( معدل طول المواليذ: G < 14 шил‏ روہ جو۔ 13210,100 

الطول 40 45 [ 50 | 55 [ 
عدد المواليد 1 14 15 10 | 
التكرار التراكمي 1 5 -14+1 15+15=0 40 = 10 +30 
الصاعد Д‏ 
التكرار التراكمي 40 9 - 40-1 5 = 39-14 0 15 – 25 
النازل 5 

55 رياضيات التياسيعة أساسى 



































التراكمية النازل 





40 45 Me 50 55 


سو ہر التكرارات التراكمية الصاعد والنازل تمثل موسط السلسلة الإحصائية إذن 48 = Me‏ تقريبا 
ن عدد 12: 1) الميزة: " الطول" وهي سلسلة منقطعة 
ш 12 165| 1155:160| 1150:155|‏ ,1165 









التكرار التراكمي | 3+0=3 8 دش خوش 20 کے 
الصاعد 


3( 12 ‹ 4) مدی السلسلة الإحصائية هو 20ст‏ = 170-150 ء منوال السلسلة الإحصائية هو: |1160:165 
التكرار التراكمي الصاعد 






150 155 160 165 170 7 150 155 160 165 170 


ت التاسعة он‏ 
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التكرار التراكمي الصاعد 
1000 
.900 


موسط السلسلة الإحصائية هو 161.41 تقريبا. 
تمرين عد 13: 


800 





700 
1) من خلال مضلع التواترات التراكمية الصاعدة: 
موسط السلسلة هو فاصلة النقطة التي ترتيبها: 
1000 

2 


600 


500 === .Me=72 إذن‎ = 0 





30 


55 60 65 e75 80 85 


| 1000 | 150 | 250 | 200 | 200 | 80 | 120 | 
] [1000 850 | 600 | 400 | 200 


4) مدى هذه السلسلة هو 0= 85-55 ومنوالها [75;80[. 
5) معدل السلسلة هو: ووم + 57.5х120--62.5х80--67. :3х200-72.5х200-77.5х250-82.5х150‏ 








3 


التكرار التراكمي الصاعد 








1000 
1 1 
6( 40% = 100| 1000-600 أو ,404 00( 150+250 
1000 1000 
2 
ب) 46% = وو 200+200( 
1000 


تمریسن عد ПА‏ 
1( نعلم أن التكرارات متناسبة مع مساحات المستطيلات: مساحة المستطيل الأول: 2 مربعات» مساحة المستطيل 
الثاني: 
5 مربعات» مساحة المستطيل الثالث: 3 مربعات» مساحة المستطيل الرابع 8 مربعات 
و مساحة المستطيل الخامس: 4 مربعات. إذن الفئة |4:6]لها أكبر تكرار. 
2( الفنة التي لها أقل تکرار هي ]1:2]. 
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8-الإحصاء والاحتمالات 














3( المساحة الجملية للمستطيلات هي 22 مربع إذن المستقيم المار من النقطة )0 ; A(Me‏ والعمودي على I (OA)‏ تمرين عد 16: 

يقسم مخطط المستطيلات إلى جزنين لهما نفس المساحة: 11 مربع إذن 4.125 = шээс (1 Ме‏ 1 5 سح 
(1L1) 1‏ )2,1( )3,1( )4,1( )5,1( )6,1( 
2 7 وچ سوہ OTST‏ وو ہووت 
3 (1,3) (2,3) (3,3) )43( | )63( )6.3( 
воз (2,4) (14) 4‏ )4.4( )5.4( )6.4( 
5 )1,5( 8 )2,5( )3,5( )4,5( 25 )5,5( )6,5( 
Е (26) | (16) 6‏ )3,6( )4,6( )56( | )66( 











ب) عدد الإمكانيات الممكنة: 36 
102 )3.3( ‹ )4.4( ‹ )5‹5( ‹ )6:6(. 
1 6 


إذن احتمال الحصول على نفس العدد خلال الرميتين + - كر 





مساحة المستطيل الأول 2۸ء مساحة المستطيل الثاني ЗА‏ ومساحة المستطیل الثالث 44. بما أن التكرارات متناسبة 
مع مساحة المستطيلات су‏ الأعداد 2 ء 3 و 4 متناسبة مع ,× X,‏ و X,‏ 

















4 3 2 اذ“ Хэ Ха‏ ےک رع و š E‏ 
ТОРУТ" ОБЕ TE ЕУ‏ 
X, X‏ » احتمال أن يكون العدد في الرمية الثانية أكبر من العدد في الرمية الأولى کا یہ 
ونعلم أن 72 = ,×+ يع + ,بع ОЗ‏ 2 ,+ + ې يعني 725-32 - ,× 
وبالتالي 6= 32× = × و к,=3х32=24‏ 1 05 2 3 4 5 6 
дээд‏ | ]11:13] | ]13:15] | 11519 2 3 | 4 ق ] 6 7 
Š 2 3 3 36 | 24 16 | ХА‏ : 5 
5 6 7 1 8 1 9 10 | 
6 7 8 9 10 11 
7 8 9 10 11 12 



















































































تمرين عدد 17: 
1( احتمالات نتيجة الرمي هي: (خ» خ » (Ё‏ (خ؛ خ»ص) ۰ (خ » ص » خ)» ë)‏ » ص + ص)» (ص » 58 8( (ص؛ 
“(сач‏ 
(еура аха)‏ (ص ؛ ص »ص ( 
2) توجد إمكانية واحدة لإصابة الهدف 3 مرات أي (ص + ص »ص ) إذن احتمال إصابة الهدف 3 مرات هي . 
: 5 
3 توجد 3 إمكانيات لإصابة الهدف مرتين متتاليتين على الأقل وهي t Ф)‏ ص t‏ ص) و оа)‏ + ص ‹ (ë‏ 
و (ص » ص »ص ) وبالتالي احتمال إصابة الهدف مرتين على الأقل هو“ . 


4( توجد 7 إمكانيات لإصابة الهدف مرة واحدة على الأقل إذن احثمال إصابة الهدف مرة واحدة على الأقل هو 7 
8 


5( إصابة الھدف مرتين على الأكثر يعني لا يصيب الهدف أو يصيبه ул‏ 5 واحدة أو يصيبه مرتين сэ‏ الاحتمال هو: 4 
6( توجد 4 إمكانيات لإصابة الھدف ой‏ على الأقل وهي Oe » Ф)‏ ص)ء Ф ча)‏ ص) و (ص + ص ء خ) 
و (овог ‹ ја)‏ . إذن احتمال نجاح أحمد هو 5 2 

تمرين عسدد 18: 
| 1) توجد 16 إحداثية ممكنة وهي: (3-:3-): (3:0-) : (3;1-) : (3:3-) ; (0:0) ; (3-;0) : (0:1): (0:3) : 
)53):(50):(1-3):(51(: )3:3(: )3-:3:0):(3( و )3:1(. 
2( لتكون النقطة M‏ على محور الترتيبات يجب أن تكون فاصلتها صفر إذن جو ا 


)0;0( : )0;—3( : (0:1) : (0:3) وبالتالي احتمال أن تكون النقطة М‏ منتمية إلى محور الترتيبات 2 - ل . 


3( لتكون النقطة М‏ على محور الفاصلات يجب أن تكون ترتيبتها صفر إذن هناك 4 إمكانيات وهي: 
)3;0—( : (0:0) : (1:0) : (3:0) وبالتالي احتمال أن تكون النقطة M‏ منتمية إلى محور الفاصلات ‏ - . 


16 4 

4) بما أنه توجد 16 إمكانية و 4 على محور الفاصلات و 4 على محور الترتيبات فإن البقية أي 7 إمكانيات لا تنتمي فيها 
النقطة 

16-7 9 

16 16 
5) احتمال أن تکون النقطة M‏ غير منتمية إلى محور الترتيبات هو 2 ا. 
6( احتمال أن تكون النقطة M‏ غير منتمية إلى محور الفاصلات هو = 
7 لتكون النقطة М‏ منتمیة إلى ) (AB‏ يجب أن تكون فاصلتها 3 إذن هناك 4 إمكانيات وهي )3.3( ‹ )3--3(« (1:3) › 
)043( 

60 ضیات — L—u—‏ اسا 





8-الاخصاء والاحتمالات 


وبالتالي احتمال أن تكون النقطة M‏ منتمية إلى (AB)‏ هو 


تمرين عدد 19: 


1 3 1 
214 4 02. .-1(1 1 
заг 2 
1220 تمرين عدد‎ 
(P;F; F) 
(P;F;P) 
(P ;P;F) 
( P;P;P) 
00 : LA احتمال الحدث‎ (2 
۲۲۲ 
u ) کے‎ B احتمال الحدث‎ (3 
F;P;F) 
3 
(ЕРР) ГУ :C احتمال الحدث‎ (4 
مح‎ D احتمال الحدث‎ (5 
ЫН احتمال الحدث‎ (6 


تمریسن عدد 21: 





)]1:4] тат الجواب:‎ (1 


]8:10] е 5 : 4 || | < 
3 226 | 2 Ш 
шит رت‎ 
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تمريين ع01 دد: 1( مسقط ۸ على A'‏ وفقا لمنحى A‏ هو O‏ 2) مسقط p‏ على '۸ وفقا لمنحى ۸ هو 8 
3( مسقط O‏ على ۸ وفقا لمنحى A'‏ هو СО‏ 4) انظر الرسم 

5) لدينا р‏ مسقط М‏ على ۸ وفقا لمنحى 'ھ و J‏ مسقط М‏ على A'‏ وفقا لمنحی A‏ 

لذا (OJ)//(MI)‏ و (01(//)(۸1). إذن الرباعي 10110 متوازي أضلاع لان أضلاعه المتقابلة متوازية. 8 
تمرين ع-02سدد: 1( (I‏ مسقط А‏ على (DC)‏ وفقا لمنحى (BC)‏ هو D‏ 


ب) مسقط В‏ على (AD)‏ وفقا لمنحى (DC)‏ هو Ses A‏ اد 
2 أ) مسقط O‏ على (DC)‏ وفقا لمنحی (EF)‏ هو E С‏ 
ب) مسقط E‏ على (OD)‏ وفقا لمنحى (OA)‏ هو SS F B‏ 
ج) مسقط © على (AD)‏ وفقا لمنحى (OC)‏ هو Ç Е‏ 59 
د) لدينا F‏ مسقط B‏ على (FC)‏ وفقا لمنحى (АС)‏ و C‏ مسقط م على à (AC)‏ لمنحی (۸) 
لذا(ھ۶(/)۸) و ОУ (АС)Л(ВЕ)‏ الرباعي АВЕС‏ متوازي أضلاع су‏ أضلاعه المتقابلة متوازية. 

ه) لدينا E‏ مسقط А‏ على (BE)‏ وفقا لمنحی (ВС)‏ و E‏ مسقط В‏ على (ھ)وفقا لمنحى (АС)‏ 

لذا (AC)//(BE)‏ و AE)//(BC)‏ ( إذن الرباعي 8ھ متوازي أضلاع لان أضلاعه المتقابلة متوازية 


تمرين ع03دد: 1) أ) انظر الرسم 
ب) لدينا N‏ مسقط М‏ على (АС)‏ وفقا لمنحی (AB)‏ لذا (AB)/(MN)‏ 























B 
.(MN) ل‎ (AC) فإن‎ (AB) ل‎ (AC) أن‎ Las 
P (PM)//(AC) لذا‎ (AC) وفقا لمنحی‎ (АВ) على‎ M ب) لدينا م مسقط‎ (2 
.(PM) ل‎ (AB) OË (AB) L (AC) وبما أن‎ 
7 м متوازي 5د‎ АРММ لذا الرباعي‎ (AP)//(MN) و‎ (AN)//(PM) لدينا‎ (3 
أضلاع لأن أضلاعه المتقابلة متوازية وبما أن‎ 
مستطیل.‎ APMN زاوية قائمة فإن‎ PAN 
2 +1 ۰ج)‎ АС-2(42-1) 8 ب)‎ ٠ AB => 5 ) تمرین ع04دد:1)‎ 
у=193х=—/02 8 ج)‎ ١ y=-lsx=-/2 В ب)‎ + y=ləx=/2 تا‎ ١)2 
تمرین ع05 دد:‎ 
BC=|x.—x,|= 2-0) 3+2 5192 вер, 1 -р6--2 ی اب 5م‎ 
4 4 4 k2 ISI” 
«вэ ЯНГ 
4413) _3 
шхүҮхс 2 ز 1 ه4 _۔ل48 ا‎ ПИС 

xu = Е 5 5 يعني ا‎ [AC] منتصف‎ M (2 

(2) 25.2 3 
ГАЦ منتصف‎ с он نشم‎ - 22 22 2. 3.6 

2 2 2 А 
رياضيات التياسعة صساسی‎ 62 
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` » Л 
АС о 1 B D 15106-2 تمرين‎ 
¿p تل مل لع چٹ مات سے‎ раа ہلا‎ 

23 -2-2р 0 1 2 3 4 5 


АР-|х,-х,|-Э-1(-2|-8-2|-5 + 81-56 -1-21-||-1 ٢ ОА-дх|-| 2-0 


DC =|xe ~x,| -|У2-4-42-3 4 В0-1х,-х4|-В-2-1 «< ВС-Гхс-х-| /2-2-4242 


5 ) 1 3 
2 في المعین (0:4) لدينا: 0ے ہر =× 5 Хұ=-1‏ ; تع Xx‏ 


1 (ОЛ) في المعين‎ M فاصلة‎ х, (3 

أ) 3= ОМ‏ يعني 3=| |х,‏ وبالتالي 3= × أو 3-> × 

ب) 2= МС‏ يعني 2= | »×- |x‏ يعني |Њ2-.|=2‏ يعني 2-|ى»+ 2ل| يعني 2 - ×+ ١/2‏ أو 2-- 42-хд‏ 
وبالتالي 2-2 = XxX‏ أو لوه د хм‏ 

MD =1 (€‏ يعني 1= | ×- م »| يعني B-x.|=1‏ يعني 2= » أو 4= × 

× = ×× EX, يعني‎ Хоху Хехе Хо Ху =× ХА |хс-хи| = |× - ×, | يعني‎ МС-АС د)‎ 


x = 2-242 أو‎ Хм 2-2 (593 X = 2× - XA أو‎ Xu 2 × م = را يعني‎ ٣٥ “۸ أو‎ 





2 
сабы 2-3 =| 2 2 › 48 =|» -× , = 2-3 2/ہ-3=‎ (ч 
2 8 


3 2+3 


ВС = |х. –х,|= 








x = ХАЎХЬ _ ف2‎ [AB] منتصف‎ D فاصلة‎ x, (2 
2 2 


E (3‏ مناظرة B‏ بالنسبة إلى © يعني © منتصف [BE]‏ لذا x =s‏ يعني Xy‏ + ېې = ,2 » يعني 
5ه - و( 2- |2 - s е2, сха‏ 
АМ--/3 (4‏ يعني 543 |×- [xu‏ يعني хү-х, = B‏ أو 5 — = Xx,‏ وبالتالي 


х-1-/3-3:4343| ОУ × =3 +3 يعني 3+ 3 = × أو‎ ×» --43-х, Эх, -43-х, 
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5( فاصسلات النقاط 1ء ء Ct‏ تا و E‏ في المعين )0:3( 


хү = 3+2 эх, - 


هي: 1 = ,× 


х, 3,‏ 42- ۶ 
6( لدینا ۴ مسقط H‏ على АГ‏ وفقا لمنحی۸ و ۸ مسقط H‏ على ۸ وفقا لمنحى '۸ لذا ЕН)‏ 

(AB)//(OF)‏ إذن الرباعي AHFO‏ هو متوازي أضلاع لأن أضلاعه المتقابلة متوازية. 
تمرين ع08دد:3) 


أ) لدينا (3-:4) 


-4;—3) و‎ A 


2 


3+2 


)6 نلاحظ أن 


۸ و C‏ لهما نفس الترتيبة وفاصلتاهما متقابلين لذا ۸ و © 
متناظرتان بالنسبة إلى ([0). 
ب) لدينا (3-:4) ۸ و (2)4:3. نلاحظ أن A‏ و D‏ لهما نفس 
الفاصلة وترتيباهما متقابلان لذا ۸ و 1 متناظرتان بالنسبة إلى 


.(OD 


ج) لدينا D(4:3)‏ و (3-:4-)©. نلاحظ أن فاصلة D‏ مقابلة 

لفاصلة © و ترتيبة D‏ مقابلة لترتيبة ©. DI‏ و © متناظرتان 
بالنسبة إلى 0. 
4) لدینا .م و B‏ متناظران بالنسبة إلى 0 و 2 و © متناظران 


بالنسبة إلى 0 لذا القطران [AB]‏ و [CD]‏ يتقاطعان في منتصفهما 
O‏ إذن الرباعي ABCD‏ متوازي أضلاع.. Los‏ أن AC) 1 (BC)‏ 
(ОТ)‏ و (عم)//(01))فإن ACBD‏ مستطيل. 

В(-2:3) Ч ( (1‏ و С(2:-3)‏ نلاحظ أن 8 و с‏ 
فاصلتاهما متقابلان و ترتيباهما متقابلان لذا B‏ و © متناظرتان بالنسبة إلى 


1 (عھ)‎ оу) 
تمرین ع-09-سدد:‎ 


أصل المعين O‏ إذن O‏ هي منتصف 
.M(4:3) ‹ к(0;3) (Í (2‏ 


«ОА =3 ب)‎ 
// (BM) لدينا‎ (z 


منحرف مساحته: 13.507 > —= 


2 


تمرين ع10 دد: 1 ) انظر الرسم 


2( لدينا 8 و © لهما نفس الفاصلة وترتيباهما متقابلان لذا B‏ و C‏ متناظرتان بالنسبة 





.[BC] 


2 


BM =ВК+КМ =2+4=6 
هو شبه‎ ОАМВ 04لا الرباعي‎ «ВМ و‎ (ОА) 


)3+6(×3 27 


( 


إلى (01). إذن )01( يمثل الموسط العمودي (ВС|-‏ وبالتالي (ВС) L (OI)‏ ولدينا 
۸ و 8 لهما نفس الترتيبة لذا AB)‏ 


A¿(BC) ов 


( 


3( في المستطيل ABCD‏ لدينا OI)‏ 


وبالتالي فإن 


إحداثیات النقطة D‏ 





هي 


/(01). بما أن (BC) L (OI)‏ و 
(AB)‏ إذن المثلث ABC‏ قائم الزاوية في 8 


(AB)//(O1) 


) يمثل الموسط العمودي للضلع [ВС]‏ لذا )01( 
يمثل محور تناظر المستطيل 88017.. إذن A‏ و D‏ متناظرتان بالنسبة إلى (ОТ)‏ 


) 


-3 


3, 


( 


.D 





(ОА)//(‏ د 








бам!‏ ع11-سدد: 

1) انظر الرسم 

В(3:0) » А(0;4) (2 

Е(0:6) (03 

2х(7-3) 
2 





ب) مساحة شبه المنحرف =10ст? : ММЕР‏ 





7 ЯГ 122-12-2 تمرين‎ 

2( لدينا ۸ و B‏ لهما نفس الفاصلة ويختلفان في الترتيبة لذا المستقيم |с(03) А(83) (АВ)‏ ۷(دف)× 
مواز لمحور الترتيبات أي (0[(/)۸8). ولدينا .م و © لهما نفس الترتيبة 
ويختلفان في الفاصلة لذا المستقیم (АС)‏ مواز لمحور الفاصلات أي 

(ОТ) (АС) 

E (1 (3‏ ۶ و G‏ مناظرات аи С sB +A‏ اسان 
إذن )3-;4-(8‹ Е(-4:0)‏ و )3-;9(0. 

ب) لدينا O‏ منتصف كل من [ВЕ]‏ و [CG]‏ و (ВЕ) (Со)‏ (لأن 

L (OI)‏ (01)) لذا الرباعي 8080 هو متوازي أضلاع قطراه متعامدان إذن هو معين. مساحة المعين 80170 هي 


BFxGC _ 6х8 = 3 Ga 
2 2 


4( ب) لدينا (OI)//(AN)‏ لذا ۸ و N‏ لهما نفس الترتيبة (3)» (OJ)//(EN)‏ لذا E‏ و N‏ لهما نفس الفاصلة )4-( 
إذن N(—4;3)‏ ولدينا (OI /(EM)‏ لذا E‏ و M‏ لهما نفس الترتيبة (3-)» (01(//)834) لذا ۸ و M‏ لهما نفس 
الفاصلة )4( إذن M(4;—3)‏ 

5( مساحة المستطيل .AMxAN = 865×060 - 68 = 48cm? : AMEN‏ 
تمرين ع13 دد: 

2( إحداثيات النقطة M‏ في المعين (0:1:1): فاصلة M‏ هي فاصلة ۸ في 
المعين (0;1)وتساوي 3 

وترتيبة M‏ هي فاصلة 8 في المعين (0:3) وتساوي + . لذا М(3:4)‏ 

3( أ) لدينا M‏ و N‏ لهما نفس الفاصلة لذا sP ‹ (MN)//(OJ)‏ © لهما نفس 
الترتيبة لذا (PQ)/(O))‏ 

.(PQ)//(MN) оМ (РО)/(03) و‎ (MN)//(O)) بما أن‎ 

ب) لدينا M‏ و Q‏ لهما نفس الترتيبة كذلك N‏ و م لهما نفس الترتيبة لذا 
(NP)//(MQ) ji! (OI)//(NP) 5(О1)/(МО)‏ 

وبما (PQ)//(MN) OÍ‏ فإن الرباعي MNPQ‏ متوازي أضلاع. 
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9 التعيين فی المستوى — — 


تمرين ع14-دد: 1)أنجز الرسم 


5 


2( مجموعة النقاط М(х;у)‏ بحیث > ع > 


міо 


و .هي متوازي الأضلاع ABCD‏ (أنظر الرسم) 
M (Í (3‏ مسقط م على (ОТ)‏ وفقا لمنحى (ОЈ)‏ لذا فاصلة م هي 

نفس فاصلة М‏ وتساوي 3 

N هي نفس ترتيبة‎ P لذا ترتيبة‎ (OI) وفقا لمنحى‎ (ОЈ) م على‎ Бан 
لهما نفس الاحداثيات)‎ D و‎ P وتساوي 3 إذن )53 (نلاحظ‎ 

M (ә‏ و N‏ لهما نفس الفاصلة لذا (ON)//(MP)‏ + مو N‏ لهما 

نفس الترتيب لذا (024(//)521). إذن الرباعي ОМРМ‏ متوازي أضلاع. 
تمرين ع5اسد: 

2) ب) لدينا A‏ و8 لهما نفس الترتيبة لذا (01(//)۸8).» В‏ و © لهما نفس الفاصلة لذا (©01(//)186) 

.(OJ)//(BC)//(AD) و‎ (ОШ(АВ)//(0С) о مستطيل‎ ABCD 

ہما ان (OD)//(DC)‏ و (OJ)//(AD)‏ فإن فاصلة D‏ هي نفس فاصلة А‏ 

وترتيبتها نفس ترتيبة C‏ لذا )2;5-(0 

3( أ) لدينا ACBE‏ متوازي أضلاع لذا (07(/)۸(/)0)۔ 

ہما أن (01(//)48) فإن A‏ و E‏ لھما نفس الفاصلة إذن فاصلة E‏ هي (2-). 

ب) لدينا АСВЕ‏ متوازي أضلاع لذا Las АЕ- ВС‏ أن (©01(/)8) فإن „АЕ =1 ОУ BC=|5-4|=1‏ 
(АЕ)/(0)) 1531 (с‏ و AE=1‏ لذا -y,|=1‏ رام АЕ‏ (ول: ترتيبة E‏ و ,ر: ترتيبة (A‏ يعني 4|=1- *AE=|y;‏ 
يعني 1 -4- y,‏ أو 1-=4- ر يعني 5= وبر أو 3= y,‏ وبما أن (2;5-)0 8 فإن ترتيبة E‏ هي 3. 

Fe (BC) (Í 4‏ و (OJ)//(BC)‏ لذا فاصلة ۴ هي نفس فاصلة B‏ و © وتساوي 3. 
ترتيبة ۴ مساوية لترتيبة E‏ وهي 3 إذن .F(3;3)‏ 

ب) في المستطيلين ABCD‏ و АВЕЕ‏ لدينا AE=AD‏ ر [AB]‏ ضلع مشترك لهما 
لذا هما متقايسان في الأبعاد 

إذن قطراهما [AC]‏ و [АЕ]‏ متقايسان (АЕ = АС)‏ وبالتالي المثلث АСЕ‏ متقايس 
الضلعين قمته الرئيسية ۸ . 

تمرين ع16سدد: I‏ 

1) ب) لدينا ۸ و © لهما نفس الفاصلة لذا (OJ)//(AC)‏ وبما أن (OJ) L(OI)‏ 
فإن L (АС)‏ (01). 

2( ب) نعتبر х,‏ فاصلة D Хаш‏ و y,‏ ترتيبة النقطة С.р‏ منتصف 


№ | ол 








0 يعني 15.3 7 و‎ [BD] 


G=[AC) @ ; س [هادم‎ ; E=[D] ú G 


2)1:-6( О yy - -6 و‎ ху! يعني‎ 
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تمرین ع1(دد: نعتبر S‏ مساحة ABC «А‏ و ,5 مساحة 
المثلث AMC‏ و ,5 مساحة المثلث ABM‏ 


=—=9cm‏ ——= پ8 ‹ مساحة المثلث АМС‏ ومساحة 





=3 ст? فان‎ $, =9cm° أن‎ Los S, -158 


الفرق بين ,5 و ,148 S,=S —-S,=9—3=6cm2‏ 


تمرين ع-02مدد: S‏ و S.‏ متناسبان مع ВС‏ و BI‏ يعني ےک يعني کے ا کے (لأن: (BC=3BI‏ 
S‏ و S,‏ متناسبان مع BC‏ و 1[ يعني :3 йчэ‏ کے لا ےڈ (لأن: (ВС=3Л‏ 

(ВС = 303 يعني کت يعني کے لاہ کہ (لأن:‎ СІ و‎ BC و ,8 متناسبان مع‎ S 

تمرین ع03لد: 1) )6 مرن 2( 8 x=2a-b ËJ (4 < 2-2 8 (3 ‹вс=2х‏ 
ММ x Н ЕРО E‏ ۸۷ے 2 
تمريين ع04سدد: 1) بتطبيق نظرية طالس في ABC «АЙ‏ نتحصل على: کے جح ہش و چ 


يعني 12= »5 يعني څل ». 


2( بتطبيق نظرية طالس في المثلث АВС‏ نتحصل على: 0 ۔ للك يعني 2-2-3 يعني 4 - ×3 يعني ك1 ےر 


3 4 2” AB BC 

6 3° < . x 3 . АМ ММ 2 5 А Р 
== اي 6= ×4 د‎ Ë — = — : نتحصل‎ ABC بتطبد ية طا المثلث‎ (3 
x 7 يعدي ر‎ x يعني‎ 2-1 АС ВС بتطبيق نظر لس في على‎ ) 


تمرين ع05 دد: في المثلث ABC‏ لدينا Je (AC) de (AB)‏ و (Ш)/(ВС)‏ 
بتطبيق نظرية طالس نتحصل AL. AL. е‏ 


AB AC BC 
73 5 

لم AL‏ موب مور رذن کی ا ويرك د زم A‏ 

6 6-3 ۸8 AB AC 

JO=AC-AJ=4-Ë2 کے وہ گے زر کے‎ ДЕ لھ يعني عور لك‎ D 

3 6.12 АВ. AB BC 


تمريسن ع6 0 دد: في المتلث МВС‏ لدينا: Ne (MC) ‘Ae (MB)‏ و (ВС)/(АМ)‏ 

35 MA . MA АМ یر ہش شک‎ 
АМ---х3-7 إذن:‎ АХ---ХВС: 3--5--  “. ية طا‎ ыы 
засгаа ма ب‎ Бан بتطبيق نظرية میا‎ 
(AD)//(BK) و‎ Ke (DM) «Be (AM) لدینا:‎ ADM في المتلث‎ 
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0-مبرهنة طالس وتطبيقاتها 


: вм . BM ВК 2 Т 
إذن:‎ ВК =——xAD بتطبيق نظرية طالس نتحصل على:. — = 2 يعني:‎ 
8 AM AD | 

9ر گا 
ВК---х3--‏ 
79 35° 


تمرين 292—072 1( في المثلث ۴6ع لدينا: 

٭ ‏ منتصف [EF]‏ و J‏ منتصف [EG]‏ إذن حسب مبرهنة طالس 
م - نا و .(D)#(FG)‏ 

(IK)//(EG) و‎ 1» = EG إذن حسب مبرهنة طالس‎ [FG] منتصف‎ K و‎ [ЕЕ] منتصف‎ ٣ 


2( ہما أن (KG)//(U)‏ و (IK)//(JG)‏ فإن الرباعي ШОК‏ متوازي أضلاح. 


IK = EG => و‎ = FO -3 0 


сн 2 2‏ 
تمرين ع08دد: 2( لدینا: Fš ХАМ‏ بالنسبة إلى G‏ لذا G‏ منتصف [FM]‏ و آہے ھن 


N M [ЕМ] —— НЭМН مناظرة8 بالنسبة إلى‎ N ٠ 





بتطبيق نظرية طالس على شبه المنحرف EFMN‏ نتحصل على HG =2(М№+ЕР)‏ يعني MN + EF‏ = 2116ء يعني 
ММ-2НО-ЕР .‏ إذن .MN=2x6-4=8cm‏ ` 
. تمرين ع-09-دد: 1) في المثلث ODC‏ لدینا А M B‏ 


8٤ بتطبيق نظریة طالس‎ (АМ)/(ЮС) و‎ Me (OD): Ae (OC) ` 
N Es 
D K 5 


2) أ) في المثلث ADC‏ لدينا э He (AD) «Ос(АС)‏ 
(ОН)/ Є(ОС)‏ بتطبيق نظرية طالس نتحصل 


AO АН ОН 
АС AD DC 

ب) في المثلث AMD‏ لدينا He (AD) :Oe (DM)‏ و (ОН) / ЦАМ)‏ بتطبيق نظرية طالس نتحصل 
SD DH _ OH‏ 
MD AD АМ‏ | 

ОНОН ан اص ما مض‎ ТАВ OB ADH ӨН “Ний 

CD АМ AD AD AD AD АМ AD CD AD € 

[MC] منتصف‎ J SM. GJK)//(DM) و‎ [DC] منتصف‎ K لدينا‎ мос في المثلث‎ 3 

ب) في المثلث MBC‏ لدين| J‏ منتصف [MC]‏ و 1 منتصف [BC]‏ إذن » (ط10(/)3۸) ود 2 - = MB‏ }= نا 


تمرين ع0 1بدد: 1) لدينا (01) € (OI) ۰0۸ =|5=5 1 A‏ ع8 لذا 3|=3 = Be (OJ) ‹ОЕ‏ ذا OB=|3|=3‏ 
2 لدينا ۸ مسقط C‏ على )01( وفقا لمنحى.(01) و В‏ مسقط C‏ على (ОЈ)‏ وفقا لمنحی )01( لذا فاصلة © هي 
نفس فاصلة A‏ 
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>٦ C(5;3) إذن‎ B و ترتیبة  هي نفس ترتيبة‎ 
می ری ہی نت‎ Дом .(EF)/(AB) و‎ Fe (OB): Ee (OA) لدينا:‎ ОАВ في المثلث‎ )3 
OE OF EE 3 ПЕТЕР 
— =— =—: بتطبيق ية طا نتحصل‎ 2 
ОА ОВ АВ نظرية طالس على‎ 
Fe (O)) أن‎ Las دوم‎ oB نز‎ 5 ОЕ ب) لدينا‎ 
ОА 5 OA OB 


9 £ 
F| 0:21 فان‎ 
| 2) 3 


4( أ) في المثلث ی0۸ لدينا: : Be (OG): Ee (OA)‏ و (ЕВ)/(АС)‏ بتطبيق نظرية طالس نتحصل 











ОЕ _ OB. 
OA OG 
í OAxOB „ ОЕ OB 
G(0:5) فان‎ Ge (01) أن‎ Lus OG = =s ب) بما أن ۔ — فإن‎ 
(05) فإن‎ Ge (OJ) سام ان ”یہ إن = 06 ويماأن‎ 


تمرين ع11لدد: 1( أ) في المثلث ۸8٣‏ لدينا 1[منتصف [413] و (منتصف [AC]‏ إذن (©11(//)8) و BC‏ - نا 


U -18с-3 (= 
(JM) ۱ (BC) لذا‎ (BC) المسقط العمودي ل [ على‎ M ب) لدينا‎ (2 
(IN) L (BC) لذا‎ (BC) على‎ IJ المسقط العمودي‎ N 
ونعلم أن‎ (JM)//(IN) فان‎ (IN) 1 (BC) و‎ (JM) 1 (BC) بما أن‎ 





0000 = 11 = مستطيل وبالتالي‎ IMN ji! ІМ =90° 5(ММ)/(1) 


ج) لدينا: النقاط dg‏ 1 و D‏ استقامة واحدة والنقاط Р УМ (M‏ المساقط العمودية ل J‏ 1 و D‏ المستَقَب 
(с.‏ و 


MN. р على الترتيب إذن حسب نظرية طالس‎ (ВС) 


NP = 





دم بماأن Ш‏ اگ فان و رے 1۷0۸12 
П МР ID‏ 


تمرين ع12دد: 1( أنظر الرسم 
2( أ( في المثلث EFH‏ لدينا Me (EH): Ie (HE)‏ و 


НМ МІ بتطبيق نظرية طالس نتحصل على‎ (ЕР)У/(М1) 


HE EF 
2х3 6 .. HM 5 
МІ= إذن == جح‎ MI= ——xEF يعني‎ 
5 5 Hg r 
(EF) وفق لمنحني‎ (HF) :مسا قط 11 وو على‎ gly H ب(‎ 
۶1 EM 3 6, ССТ 
— =—=— بتطبية ية طا نتحصل‎ 2 5 
FH EH 5 ري دين على‎ 2 
9 (1М) (НӨ) s le (FH)« Ne (FG) ج( في المثلث يرمع لدينا‎ 
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FI IN 
IN=— xHG ایور‎ NO Ас بتطبيق نظرية طالس نتحصل‎ 
Ен“ ЕН НО од 





MN= MI+IN إذن !ميرد ہیں 24 _ 18 , گے‎ 
5-5 5 5 
M N 8 0ظ و (81(/)51). بتطبيق نظرية طالس‎ Ie (HF) lis HEJ НЭЭН, 6 
HE _ HI 
— S نتحصل‎ 
H HF =” 
¿HM HI HE HI нм. HI 
نتحصل . بما أ = سے فإن‎ HEF بتطبيق نظرية طا المثلث‎ 
CHE HF TH HF НЕ HE“ نظرية طالس في‎ 2 
НЕ? = НЈХНМ О HExHE = Hx HM يعني‎ Hk کس ۔‎ 
ну إذن ت2‎ ону = HE لذا‎ нв? = HJX HM ب) لدينا‎ 
228 нм 


تمرين 1:132( أنجز الرسم 

2 أ) لدينا P‏ و M‏ لهما نفس الفاصلة 8 لذا (MP)‏ مواز ل(01)؛ © و M‏ لهما نفس الترتيبة )2( لذا(۷0)مواز 
ل(01) وبما أن (01) ٤ (ОЈ) з Pe‏ فان و (МО)/(ОР)‏ إذن الرباعي ОРМО‏ متوازي أضلاع. 

ب) 84 (Ol)‏ عم لذا 2-3 4 < 02ء وبما أن الرباعي ОРМО‏ متوازي أضلاع. فإن MQ= оР-2‏ 


3( |) لدينا [(و1(//]۸۸] و (01[<]340] لذا الرباعي 01010 شبه منحرف. 
ب) في شبه المنحرف ОМО‏ لدينا K‏ منتصف [MI]‏ و H‏ منتصف [OQ]‏ لذا (140(//)8116(//)01). بتطبيق 


نظرية طالس على شبه المنحرف OIMQ‏ نتحصل على нк = (MQ+ Ol)‏ إذن: سی رت 
(Í (4‏ في المثلث MPI‏ لدينا Ee (MP): K e (MI)‏ و (ЕК)Л(РІ)‏ بتطبیق نظرية طالس نتحصل على: 

ME MK 1 

(Diss و‎ a; 

ا ہکا يعني MP=2ME‏ وبما أن النقاط Е M‏ و ۶ على استقامة واحدة فإن E‏ منتصف [MP]‏ 

ب) فی المثلث MQI‏ لدينا Ke (Ml)* Fe (MQ)‏ و (ЕК)/(01)‏ بتطبيق نظرية طالس نتحصل علی: 

[м] منتصف‎ К) MF _ MK 1 

MQ MI 2 

МО” 5‏ يعني ۴ = Lus MQ‏ أن النقاط E ¿M‏ و 0 على استقامة واحدة فإن F‏ منتصف [MQ]‏ 


(ЕЕ)/ (РО) مق و‎ PQ إذن‎ [MP] منتصف‎ E [МО] منتصف‎ F لدينا‎ MPQ في المثلث‎ (z 


تمرين ع14-دد: 
1) في المثلث БЕВ‏ لدينا ۸ منتصف [BF]‏ 
F)‏ و B‏ متناظرتان بالنسبة إلى (А‏ و © منتصف E)[BE]‏ و8 متناظرتان بالنسبة إلى (C‏ 
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ВЕ - وبالتالي2‎ AC= LEF إذن‎ 
AC 


[CG] —— A لدينا‎ НСС في المثلث‎ ) (2 
و‎ Ве [HC] (А و © متناظرتان بالنسبة إلى‎ 6( 
[нс] منتصف‎ В إذن‎ (НС)/ (АВ) 


1 
.AB=—HG و‎ 
2 


بما أن pF‏ ل - عم و10 - ظ۸ АВ-АС‏ فإن 





16 = ЕЕ 

3 F) [ЕВ] منتصف‎ C لدينا‎ БЕВ في المثلث‎ ) (3 

(FB)/(IC) و‎ 1e [EF] » (С متناظرتان بالنسبة إلى‎ В 
1 


إذن 1 منتصف ВЕ; [EF]‏ - 16. وبالتالي АВ-3‏ = همد - عوط دعر 


(EF=2AC) E 3(ВЕ-2АВ) 

Ksa (Í (4‏ (86(/)83) و ([۸8(//)6) لذا الرباعي 810ھ متوازي أضلاع إذن СА‏ - 18 وبما أن СА = АС‏ 
ЈВ = AC ¿là‏ ونعلم أن ©1 = AC‏ إذن 01 - 18 ۔ 

АВ=АС s(AB)//(CK): (ВК)/(АС)54 (са‏ لذا ABKC‏ معين. 

ج) لدينا في المثلث гэ 'KC+IC : KD‏ و [8+8ك ВЈ ‹КЈ=‏ - 10 و ВК-КС‏ يعني ]کا = KJ‏ وبالتالي المثلث 
KI‏ متقايس الضلعين قمته الرئيسية 

5( في المثلث 5 لدینا ‏ منتصف اث Pe [KE]‏ و (BK)/(PC)‏ 


.PC <۴ و‎ [KE] منتصف‎ P оз 


ІА АВ. вс с تمرين ع15سدد:1)‎ 


2 3 
يعني‎ ]۸ + ЛА +31۸ +4IA = 5 يعني‎ Эсээ (2 
101А =5 
IA B C І вС-2 ; с =2 يعني + - 1۸ وبالتالي‎ 
۴ АВ-1 8 
ع16دد:‎ O— 
منتصف‎ J لدينا‎ KCI في المثلث‎ (2 
(Je (IC) sU = JC)‘ [IC] 
[КС] منتصف‎ B сл (JB)/(KI) 5 

с 

А 1 J 
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Collection Pilote _‏ 
تمرين 1::4-01-0( المتلث ABC‏ قائم الزاوية في ۸ ؛ بتطبيق نظرية بيتاغور نتحصل على 
ВС? = АВ? + АС?‏ يعني BC = AB +AC2‏ إذن 5= 25/ = 41619 = BC‏ . 





ب) ABC‏ قائم الزاوية في [АН] ЗА‏ الارتفاع الصادر من А‏ إذن АВХАС= АНХВС‏ يعني سے АНЬ‏ 
پ. 12 4×3 
ان 3212 ووم 

5ے 


تمریسن ء02 سدد: ABCD‏ مربع طول ضلعه 3 و [BD]‏ قطرہ إذن 3/2 ط؛ ABCD‏ مربع إذن قطراه [АС]‏ 
و [BD]‏ متعامدان في المركز 0 وبالتالي المثلث OEC‏ قائم الزاوية في O‏ وبتطبيق نظرية بيتاغور على المثلث OEC‏ 


نتحضل على 082 + ЕС? = ОС?‏ يعني 082 + ЕС = МОС?‏ إذن 


32- 5 دوگ" 


تمریسن ع03سدد: 1) ABC‏ مثلث متقايس الأضلاع طول ضلعه 4 و [AH]‏ ارتفاعه إذن 5 كلك يرم 
A‏ 


230. 





Ë = 20B = 





ABH (Í (2‏ مثلث قائم الزاوية في H‏ و [HI]‏ الارتفاع الصادر من H‏ 


шон 


J l HI=.3 إذن‎ HI= يعني‎ НВХАН = НІХАВ إذن‎ 





7 11 و الارتفاع الصادر من‎ H مثلث قائم الزاوية في‎ АНС 
HCxAH 
AC 

ب) ہما أن 3ل = Ну‏ = 11 فإن 1151 متقايس الضلعين قمته الرئيسية Н‏ 

تمرين ع4 دد: (Í‏ 16+9=25= ۸0 + :قم و 25 - 5= ВС?‏ لذا ВС? = АВ+АС‏ إذن ABC‏ مثلث قائم 
الزاوية في .م 

А مثلث قائم الزاوية في‎ ABC ОУ ВС = АВ? + AC لذا‎ ВС? =12 5 AB +۸0 =5+7=12 ب)‎ 


HJ=.3 إذن‎ JH = يغني‎ HCxAH=JHxAC إذن‎ 





ج) 12+11=23= 11° + )23( = АВ? +АС?‏ و 21= 4/21 = ВС?‏ لذا ۸0 + نهم # ВС?‏ إذن المٹلٹ 80م 


ليس قائما. 
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Collection Pilote 
مثلث‎ ABC О AC = AB + BC АС? = (38 =38 s АВ? + BC: -(3/2) 4(245) =18+20=38 (2 

قائم الزاوية في B‏ 

ھ) 13 - 4+9 - АВ + BC‏ و 16= 4= АС?‏ لذا АВ? + BC”‏ ع АС!‏ إذن المثلث ABC‏ ليس قائما. 


تمرين 3-05-2: 


а=34/13 (4 ٠ АН-2/3 8 (3 <“ АО-3/ (2 ٠ AH = яа 





تمرين 34-06-5: 


51214 146120145(120 SIKE LG 
23000026 | эд ف | ۸۷ | 6 | مل‎ | 08 
2 





تمرين ع07 لدد: 1) المثلث EFM‏ قائم الزاوية في ؛ بتطبيق نظرية بيتاغور نتحصل على МЕ = ЕМ? + EF?‏ 
يعني MF= EM? + EF”‏ إذن 5= 25 = 16+9/ = MF‏ 
(Í (2‏ المثلث: FGN‏ قائم الزاوية في t G‏ بتطبيق نظرية بيتاغور 
نتحصل على “07 + ЕМ = ОМ‏ يعني 012 + СОЗ FN = УСМ‏ 
H Е FN = 5° +102 = J125 = 54/5‏ 
* المثلث НММ‏ قائم الزاوية في ЕН‏ بتطبيق نظرية بيتاغور 

MN = HM? + HN? يعني‎ MN’ = HM? + N? نتحصل على‎ 

إذن 10 = ¥100 = ۵3۔۶ = MN‏ 


ب( في المثلث МЕМ‏ لدينا 5= MF؛‏ 10= MN‏ و كل5 - 4FN‏ 


A 


MF +MN° = 125‏ و 125= FN?‏ لذا FN = МЕ + MN?‏ إذن المثلث FMN‏ قائم الزاوية في м‏ 
3( أ) في المثلث БЕМ‏ لدينا Ae (MF) t He (ME)‏ و ЧЕР)/(АН)‏ بتطبيق نظرية طالس نتحصل على: 


MA А=9х5=12 إذن‎ MA = مار عي للك‎ MH , МА MH АН 
2 ME MF ME MF ME EF 
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Collection Pilote 
إذن 232 د ترم‎ AH = МІ „рр یعنی‎ MH АН (= 
4 2 ME ` ` ME EF 
ددم و‎ +N? = (7) ک۸ کے یرہ‎ э MN لدينا کے کو 0ھ‎ AMN في المثلث‎ (z 


= [)۔ 


А 
/ يمثل قطرا لها‎ [BC] محاط بالدائرة ع وضلعه‎ ABC المثلث‎ (Í (1 تمرين ع 08 دد:‎ 
8 (SR 4 1 Р 
А مثلث قائم الزاوية في‎ АВС إذن‎ 


С 
رو‎ = АВ? + ۸۷۶ بتطبيق نظرية بيتاغور نتحصل على:‎ t A الزاوية في‎ АВ ب) المثلث 80م‎ 


يعني AB‏ -802 = 402 يعني ١/82 АВ?‏ -عى 04 475-543- 102-52 = AC‏ 
ج) المثلث АМ ABC‏ الزاوية في А‏ و [AH]‏ ارتفاعه الصادر من А‏ إذن АВХАС-АНХВС‏ يعني 


ан ۸8×۸6 لك‎ «34 


10 86 
2( 1134 منتصف [АС]‏ و ٥‏ منتصف [Bc]‏ لذا [AO]‏ و [81] يمثلان موسطي المثلث ABC‏ وبما أن G‏ نقطة 


تقاطع [АО]‏ و[81] فإن G‏ تمثل مركز ثقل المثلث АВС‏ وبالتالي =x‏ ۸0 2- ۸0 : 


(AO=BO=CO=5) 


44-20 ےھ ع الله بن اہ 99 ہے 


АС" AB2XAC' AB`xAC' |АВХАС АН/ AH 





تمريين ع09سدد: ]( ب) المثلث АЕВ‏ محاط [AB] «Ма, 5 5 АМ,‏ يمثل قطرا لها. 
إذن المثلث AEB‏ قائم الزاوية في 5۔ 

(z‏ بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث ۸88 ( قائم الزاوية في (E‏ نتحصل على 
АВ? = AE? + BE?‏ 

ОМ АЕ= УАВ ВЕ? يعني‎ АЕ? = АВ ВЕ? يعني‎ 

АЕ = 4/84 = 4/48 = 16 x3 = 44/3 


OEB (Í (2‏ مثلث متقايس الأضلاع و [EH]‏ ارتفاعه الصادر من Е‏ إذن 
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1-العلاقات القياسية فى المثلث Collection Pilote ХАЛ‏ 








ОЕхуЗ _ 4x 
22-42 


ب) بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث АЕН‏ (قائم الزاوية في (H‏ نتحصل على ۸117+ АЕ? = EH°‏ يعني 


У و‎ 


ЕН = 








2 


4.8) -)2/3( -/48-12 2١/36 =6 إذن‎ АН = AE? - EH? يعني‎ АН? = AE? - EH? 





(EH)/(BI) ой (ОВ) 1 (ЕН) وبما أن‎ (OB) L (BI) لذا‎ B مماس للدائرة ج في النقطة‎ (BI) لدينا المستقيم‎ (Ë (3 


ب) في المثلث ۸81 لدينا He (AB) tEe (Al)‏ و (ЕН)/(ВІ)‏ بتطبيق نظرية طالس نتحصل على 











АН _ AE _ EH 

AB Al Bl 

AH AE ,‏ نی  АВХАВ‏ رہ رین و گا۔ 854У3‏ رر 1 + AH EH‏ ہنی الظ×قۂ۔ رو 
АВ ВІ 6 3 AH AB Al‏ ۸1 


81 > 





8х2/3 _ 8/3 نن‎ 
6 3 


4( أ) في المثلث OEB‏ لدینا ‏ منتصف [OE]‏ و N‏ منتصف [EB]‏ إذن 08 - MN‏ و (MN)//(OB)‏ 


2 2 


(са‏ المثلث ОЕН‏ قائم الزاوية في H‏ و M‏ منتصف وترہ [OE]‏ إذن M‏ هي 
مركز الدائرة المحيطة بالمثلث OEH‏ وهي الدائرة )'8( 

تمریسن ع10-دد:1) (Í‏ بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث 0 

ЕС = МЕЕ + EG” يعني‎ FO? = ЕЕ + 802 نتحصل على‎ (E (قائم الزاوية في‎ 
FG = /16+9 = /25 =5 إذن‎ 


(FA=FG=5) EA=FA-EF=FG-EF=5-3=2 * ب(‎ 





(FB = FG =5) EB = FF+FB = EF+ FG =3+5 =8 * 
يعني‎ 302 = ЕВ? + E6” ؛ بتطبيق نظرية بيتاغور نتحصل على‎ E قائم الزاوية في‎ ЕВО المثلث‎ (z 

802 + :هسل = BG‏ إذن 4/5 = 1625ل = 80( = 42+ ?¥8 = BG‏ 

. بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث АБО‏ ( قائم في (E‏ نتحصل على 6۸+ ۸G? = ЕО?‏ يعني АС = EG” + EA?‏ 
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إذن 2/5 = 20/.= 2+ 4ھلہ- АС‏ 


ЗАС - 2/5 و‎ 86 - 4/5 ; АВ-10 لدينا‎ ABG في المثلث‎ (a 


AG?+ BG? = (2/5) 4(445) =20+80=100 

و 100-:10- АВ?‏ لذا 802 + ۸6 = ۸8 إذن المثلث ABG‏ قائم الزاوية في G‏ 

(i (3‏ في المثلث ABG‏ لدینا K‏ منتصف [BG]‏ و F‏ منتصف [AB]‏ إذن (KF)//(AG)‏ و عمد مم 
ب) لدينا (AG)//(KF)‏ و (AG) L (BG)‏ لذا (FK) L (BG)‏ ولدينا (GE) L (BF)‏ إذن في المثلث ВЕС‏ لدينا 
المستقيم А (ЕК)‏ ۱ 
حامل للارتفاع [FK]‏ والمستقيم (BG)‏ حامل للارتفاع [GE]‏ وبما أن H‏ هي 8 م 232 
تقاطع المستقيمين (FK)‏ و (EG)‏ فإن H‏ تمثل المركز القائم للمثلث „ВЕС‏ 


(АС)/(ЕН) و‎ He (EG) ‘Fe (EA) لدينا‎ АЕС في المثلث‎ (= 





H EH EF FH Е 
PIL PF ЕН نطق نظرية طالن تل غ‎ 
EO EA بتطبيق نظرية طالس ہے اج‎ . 


-Ч FH ЕЕ |.‏ 3 طط 
حسب السؤال ( 3- (z‏ لدینا 22-25 لذا вн EE AG‏ اذ ЕН = ЗАВ‏ == — 
د) حسب السؤال ( 3- ج) AG RA‏ لیے إذن 3۳ 7 | 


m 


ЕН-2АО وحسب السؤال ( 3- د ) لدينا‎ AG =2FK لذا‎ ۶۴-٥6 حسب السؤال ( 1-3 ) لدينا‎ (А 


FH =3ЕК إذن‎ FH =5х(28к) لذا‎ 


تمرين ع11-دد: 1) المثلث ADC‏ قائم الزاوية في tD‏ بتطبيق نظرية بيتاغور 

نتحصل على АС? = Ар? +DC2‏ يعني 502+ AC= Ар‏ إذن 20/41 - 164 = 82+ 10 ع عم . 
بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث ВНС‏ ( قائم في (H‏ نتحصل على 1102 + ВС? = BH?‏ 

. BC = 10° +5۶ -425-545 o BC = ВН +842 يعني‎ 

АВЕ (Í (2‏ مثلث قائم الزاوية في ؛بتطبيق نظرية بيتاغور نتحصل على ۸8 + ВЕ? = АВ?‏ يعني 
“تلم + ВЕ = МАВ‏ إذن 5= 25/ = 4+ / = 8٤‏ . بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث DEC‏ ( قائم في (D‏ 
نتحصل على EC” = BD? +С?‏ يعني EC = ED: + ЮС?‏ 09 10- 100/.- 8+ توأ = EC‏ 
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المثلث القائم__ ` Collection Pilote‏ 
ب) في المثلث ВЕС‏ لدينا 80-10 ; 88-5 و 545 :ВС=‏ 2125 10+ *5= 802 +882 و 

Е قائم الزاویة في‎ ВВС إذن المثلث‎ ВС? = EB? + EC” لذا‎ ВС? = (5/5 ) =125 

ЕВС (3‏ مثلث قائم الزاوية في E‏ و [EF]‏ الارتفاع الصادر من Е‏ إذن EBx EC = EFx 8C‏ 


EF= 5х10 10 وبالتالي:‎ вр EBXxEC 5 


5/5 5 BC ` 


تمرين ع12دد: 1) لدينا 108 = )63( = MN?‏ 








МР? = MN + MP? 13 MN? + МР? =144 و‎ 
63 ЭС لله‎ az s t ` 
5 .M قائم الزاوية في‎ MNP إذن المثلث‎ 


MNP (2‏ مثلث قائم الزاوية في M‏ و [MI]‏ الارتفاع الصادر من N J 1 P M‏ 





إذن MIXNP = МРХММ‏ يعني گلا گا - زور وبالتالي 3 وہ و کے 


1 المسقط العمودي М1‏ على (NP)‏ لذا المثلث MIP‏ قائم الزاوية في 1؛ بتطبيق نظرية بیتاغور نتحصل على 


р (468) = 436227 = 49 = 3 إذن‎ IP = МР? —MÉ 2م[ يعني‎ = МР - МР يعني‎ МР? = MI +IP? 


وبالتالي 3 - م1 
РІ = 2-3 6-3-3 )3‏ - امم - زم IN=NP-Pl=12—-3=9 ‘U = РЈ‏ 
ب) في المثلث IMN‏ لدينا (IN)‏ -1؛ Ke (MI)‏ و  (JK)/(MN)‏ بتطبيق نظرية طالس نتحصل y‏ لے الل 


W 

يعني )۸۸ب = JK‏ إذن 2/3 ж=5х643=‏ 
1( بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث МЫ‏ ( قائم في (I‏ نتحصل على МЕ +U‏ = يعني 1 + M] = MI‏ 
إذن 4/36-6- 27+9/- 


الأضلاع. 





MJ = (38) +3:‏ ویما أن MP=6‏ : 53-6 و 6= MJ‏ فإن المثلث JMP‏ متقايس 
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تمرين ع-01لد: (Í‏ صواب؛ ب) صواب ؛ ج) خطأ؛ t ША (s‏ ه) صواب ؛ (s‏ صواب 
تمرين ع02دد. )"ا مربع 4 ب) 8 معين ‏ ؛ (со‏ مستطيل ‏ + د)معين 


تمرين ع3(٘دد: 








في المربع القطران متقايسان Їй‏ 
في المستطيل القطران متعامدان 

في المعين : القطران متقايسان ومتعامدان 

في متوازي الأضلاع القطران يتقاطعان في منتصفهما 


تمرين ع 04 دد: أ) انظر الرسم с‏ 

ب) لدينا B‏ مناظرة © بالنسبة إلى 1 ( لأن 1 منتصف (ЇВС|‏ 2-0 

° : (кл) شا باس لی و‎ з 

لذا القطران [BC]‏ و [AD]‏ يتقاطعان في منتصفهما Т‏ إذن الرباعي ABCD‏ هو متوازي الأضلاع وبما أن له زاوية 

قائمة АВС)‏ قائم في ھ) فإن الرباعي ABCD‏ هو مستطيل. 

(g‏ المربع هو مستطيل له ضلعان متتاليان متقایسان لذا ليكون الرباعي ABCD‏ مربعا يجب أن يكون المثلث АВС‏ قائم 
| الزاوية و متقايس الضلعين في А‏ 

تمرين ع05ده: (КІ‏ انظر الرسم 

ب) لدينا B‏ مناظرة ۸ بالنسبة إلى 1 ( لأن 1 منتصف [AB]‏ ) 

و 0р‏ 5 © بالنسبة إلى1 ( معطى ) لذا القطران [AB]‏ و [DC]‏ 


É A D 
. هو متوازي الأضلاع‎ ADBC يتقاطعان في منتصفهما 1 وبالتالي الرباعي‎ 


х 
أ) انظر الرسم‎ (2 


ب) لدينا © مناظرة A‏ بالنسبة إلى J‏ ( لأن J‏ منتصف [©4] ) و 8 مناظرة B‏ بالنسبة إلى J‏ ( معطى ) 
لذا القطران [AC]‏ و [BE]‏ يتقاطعان في منتصفهما J‏ وبالتالي الرباعي АВСЕ‏ هو متوازي الأضلاع. 

3( لدينا ADBC‏ متوازي الأضلاع لذا ВС (BC)//(AD)‏ = ۸2 كذلك لدينا АВСЕ‏ متوازي الأضلاع لذا 
(ВС)/(АВ)‏ و AE = BC‏ وما أن AD = BC‏ و BC‏ - عم فإن AE = AD‏ وبما أن (BC)/(AD)‏ 3 


Ер] هي منتصف‎ А على استقامة واحدة إذن‎ D و‎ E; ۸ النقاط‎ ¿lš ( AE)//(BC) 
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Collection Pilote 


.تمرين ع6( ندد: 1( أ) انظر الرسم 


ب) لدينا ABC‏ مثلث متقايس الضلعين قمته الرئيسية А‏ والنقطة | منتصف قاعدته [ВС]‏ لدا 


المستقيم (АТ)‏ يمثل الموسط العمودي ل[©8] إذن (ВС) L (AD)‏ ولدينا 8 و D‏ مناظرتي F Я E C‏ 
و А‏ بالتسبة إلى النقطة 1 لذا القطران [Ар]‏ و [pc]‏ يتقاطعان x‏ 
في منتصفهما 1 وبما أن في الرباعي ABDC‏ القطران متعامدان في منتصفهما فهو معين. 5 ДХ‏ 8 
2 ) أنظر الرسم, 0 

ب) لدينا E‏ و F‏ مناظرتي B‏ و ح بالنسبة إلى ۸ لذا AC=AF‏ و AE=AB‏ وبما أن 5 
ABC ( АВ-АС‏ متقايس الضلعين ) 

فإن АВ-АС-АЕ-АР‏ ومنه فإن ЕС‏ = 88 إذن في الرباعي 8880 القطران يتقاطعان في منتصفهما و متقایسان 
تمرين عك07سدد: 1( لدينا (HK)//(EF)‏ و 3= ЕН = EF= HK‏ لذا 

الرباعي EFKH‏ له ضلعان متوازيان ومتقايسان إذن هو متوازي الأضلاع 

وبما أن له زاوية قائمة وله ضلعان متتاليان متقايسان إذن فهو مربع. 

2( أ) لدينا K‏ منتصف کل من [FJ]‏ و [но]‏ لذا (× - FK‏ و HK = KG‏ 

Lus‏ أن EFKH ( ЕК= НК‏ مربع ) فإن K] =KG=HK = ЕК‏ ومنه فان 

FGJH مربع ) فإن الرباعي‎ EFKH 09) (HG) 1 (FJ) أن‎ Las زع‎ = HG 


قطراه متعامدان في منتصفهما ومتقايسان إذن هو مربع. 


ب) لدینا قيس طول قطر المربع 0111 يساوي бот‏ لذا قيس طول ضلعه [FG]‏ يساوي = 
تمرين عع0 دد: 1( أ) انظر الرسم. H G M‏ 








ب) لدينا 1 منتصف [FG]‏ ( معطى ) و1 منتصف [ЕН]‏ 
( لأن H‏ و E‏ متناظرتان بالنسبة إلى 1) لذا القطران [EH]‏ و [FG]‏ يتقاطعان في шара‏ 
إذن الرباعي 56116 متوازي الأضلاع وبما أن له زاوية قائمة ( ۴6ع قائم في E‏ ) فهو مستطيل. 
2 ) انظر الرسم. | 
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۔ Collection Pilote‏ 
ب) لدينا J‏ منتصف [EG]‏ ( معطى ) و [IK] —— J‏ ( لأن 1 و K‏ متناظرتان بالنسبة إلى 1) لذا الرباعي 

[IK] قطراه‎ ЕЮК 

و [EG]‏ يتقاطعان في المنتصف وبما أن 18 = 16 (لأن 856011 مستطيل ) فإن الرباعي EIGK‏ هو متوازي الأضلاع 

له ضلعان متتاليان متقايسان إذن هو معين 

3( أ) انظر الرسم, 

ب) في المثلث EFM‏ لدينا K‏ منتصف [EM]‏ و (EF)//(JK)‏ إذن J‏ منتصف [FM]‏ وبما أن J‏ منتصف [EG]‏ فإن 

الرباعي EFGM‏ قطراه [FM]‏ و [EG]‏ يتقاطعان في منتصفهما إذن هو متوازي الأضلاع. 

تمرين ع09سدد: 1) انظر الرسم 

2 لدينا [EG]‏ و [FH]‏ يمثلان قطران للدائرة & التي مركزها O‏ لذا [EG]‏ و [FH]‏ يتقاطعان في 

منتصفهما O‏ ومتقايسان إذن الرباعي 817011 هو مستطيل. 

FI=FO و‎ 581-780 |i Fe A و‎ Eg A s A لدينا ۲ مناظرة 0 بالنسبة إلى المستقيم‎ (3 

( لأن التناظر المحوري يحافظ على (зэ!‏ وبما أن 0ع = FO‏ فإن 81-51 = 80-50 وبالتالي الرباعي 8071 له 

أربعة أضلاع متقايسة إذن هو معين. 

تمرين ع10سدد: 1) انظر өч‏ 

2( لدينا ABCD‏ متوازي الأضلاع لذا (DC)//(AB)‏ ولدينا : المسقط 

العمودي دع على (АВ)‏ و [ المسقط العمودي А‏ على (DC)‏ لذا 

(АЈ)Л(ІС)‏ إذن الرباعي 101ھ أضلاعه المتقابلة متوازية وله زاوية قائمة 

فهو مستطيل. 

3( لدينا F‏ مناظرة C‏ بالنسبة إلى (АВ)‏ و (Ц-(АВ)с(ЕС)‏ 





لذا ] منتصف 


11 -(0С) (АВ) و‎ (DC) بالنسبة إلى‎ А مناظرة‎ E و لدينا‎ [FC] 


G 
و‎ AJ=IC مستطيل لذا‎ AICJ ولدينا‎ [АЕ] منتصف‎ J لذا‎ 
н, ї 7 AE FC. 
فإن‎ АР-1С و‎ AJ=— وبما أن 10 و‎ (AE)//(FC) 
K 
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له ضلعان متوازيان متقايسان فهو متوازي الأضلاع‎ ДЕСЕ إذن الرباعي‎ FC = АЕ 

تمرين ع11 دد: 1) بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث 60 ( قائم الزاوية فيع ) نتحصل على 

FG = 34 إنن:‎ FG? = EF + EG? =25+9=34 

2( أ) في المثلث РОН‏ لدينا I‏ منتصف [FG]‏ و (HG)//(ED‏ إذن Е‏ منتصف [НЕ]‏ 

ب) لدينا المستقيم (GE)‏ عمودي على القطعة [HF]‏ في منتصفها E‏ لذا (GE)‏ 

يمثل الموسط العمودي [HF]—‏ إذن АЛЬ, СН = СЕ‏ المثلث 5011 متقایس الضلعين قمته الرئيسية G‏ 


1 1 34 . 


ج) في المثلث 5011 لدينا 1 منتصف [FG]‏ و E‏ منتصف [ЕН]‏ إذن ——= IE=—GH=—FG‏ 
(Ë (3‏ لدينا (HF) L (GE)‏ و (JF) L(HF)‏ إذن (GE)//(FJ)‏ وبالتالي في المثلث 
ЕНІ‏ لدينا Е‏ منتصف [НЕ]‏ و (FJ)//(GE)‏ إذن ЇН) —— G‏ 


ب) في المثلث FJH‏ لدينا E‏ منتصف [НЕ]‏ و G‏ منتصف [HJ]‏ إذن 5 - 60 وبالتالي 6 = ЕЈ = 280 = 2х3‏ 


4( لدينا E‏ منتصف كل من [GK]‏ و [HF]‏ و [GK] [HF]‏ لذا في الرباعي 
КЕСН‏ القطران متعامدان في منتصفهما إذن هو معين. 
تمرين ع-12سدد: 1) انظر الرسم 


2 أ) لدينا M‏ منتصف А(-3:0) 5 [OA]‏ لذا [ 20۔۷ وبما ))8-32 





لهما نفس الفاصلة إذن المستقيم (BM)‏ عمودي على محور الفاصلات (01) وبالتالي 
(ВМ)‏ عمودي على القطعة [OA]‏ في منتصفها M‏ ومنه فإن (BM)‏ يمثل الموسط العمودي ل [04] إذن المثلث 
8 متقایس الضلعين قمته الرئيسية 8. 


(03) м|-38| 8) Зон 


بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث ОВМ‏ (قائم في 1) نتحصل على: 





9:205 


ОВ = ЧОМ? + ВМ? = (5) +22 = إذن ا‎ 0B” = 0۸ + BM 


2 4 
































C (— (3‏ مناظرة B‏ بالنسبة إلى L(BM) M‏ (01)لذا эВ‏ متناظرتان بالنسبة إلى محور 


الفاصلات (OD)‏ وبالتالي 8و لهما نفس الفاصلة وترتيباهما متقابلان с(-2.-2)оя‏ 


(g‏ لدينا M‏ منتصف كل من[٣8]و [oA]‏ ؛ (OA).L (BC)‏ لذا الرباعي ABOC‏ قطراه متعامدان في منتصفهما إذن 
هو معين. 
4( لدیناع و F‏ هما على التوالي مناظرتا B‏ و C‏ بالنسبة إلى O‏ لذا O‏ هي منتصف كل من [EB]‏ و [FC]‏ وبما أن 
ABOC) OB =OC‏ معين) فإن ЕВ = ЕС‏ وبالتالي الرباعي 8580 قطراه يتقاطعان في منتصفهما ومتقايسان إذن هو 
Цул‏ 
تمریسن 3-13-5: 

1( بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث EFG‏ ( قائم الزاوية في (E‏ نتحصل على 
FG? = EF" + EO?‏ إذن 4/52-2413- 42+ 62ل = :0+ و = FG‏ 
المثلث Бро‏ قائم الزاوية في E‏ و [EH]‏ ارتفاعه الصادر من ОМ E‏ 
1ء EFxEG‏ 

_EFXEG 6x4 _ 12 


Нер 203 E 
أ) انظر الرسم‎ )2 
وبالتالي‎ (EN) ل‎ (ЕМ) إذن‎ (EG) ل‎ (ЕЕ) و‎ Me (EF) ; Ne (EG) ب) لدينا‎ 





المثلث ENM‏ قائم الزاوية في E‏ 

وبما أن الدائرة ع التي مركزها.11 محيطة بالمثلث EMN‏ فإن H‏ منتصف [MN]‏ ولدينا [Ер]‏ هو قطر للدائرة Е‏ 
التي مركزها 

H‏ إذن H‏ هي منتصف [EP]‏ إذن [MN]‏ و [ЕР]‏ يتقاطعان في منتصفهما Н‏ ومتقايسان ( لأنهما يمثلان قطران 
للدائرة 5) وبالتالي الرباعي ЕМРМ‏ مستطيل. 

3( ب) لدينا R‏ مناظرة G‏ بالنسبة إلى НЭМН‏ منتصف [RG]‏ وبما أن H‏ منتصف [PE]‏ و (RG) L (РЕ)‏ فان 


الرباعي EGPR‏ قطراه [PE]‏ و [RG]‏ متعامدان في منتصفهما إذن هو معين. 








تمرين ع01دد: أ) صواب ША (ос‏ ج) خطأ ٠د)‏ خطأ с‏ ه) صواب ۰ و) خطأ 4 ي) صواب 





2و۸ 
2 





50- „SA? - 





8 (2 ٠ (U)/; (ABC) 83 )1 تمرين ع02سدد:‎ 


АС =a +b +h? KM (2 ٠ MN => Ва )1 تمرين ع03دد:‎ 

تمرين ع04سدد: 

(ABC) (ЕРО) = © ‹(ВЕ) (تاعم)ى‎ = 6 (АС) (НО)-0 (FG) (عذاه‎ - 2 (1 

(Арс) (вес) =(вс) و‎ 

№ (ЕМ) حيث‎ Ne (ВС) ومنه‎ Ne (ВРО) (АРС) оч (FM) <(ВЕО) و‎ Ne (FM) ^ (ADC) (2 
Ne (ВС) (ЕМ) أي‎ 

3( بماأن BFGC‏ مستطيل إذن (СО) с (АЕС) (АЕС) с(АЕСС) 2—1, (BF)//(CG)‏ وبالتالي 
(ВЕ) (АЕС)‏ | 
4( لنا АВЕЕ‏ مستطيل إذن (ВЕ) 1(АВ)‏ ولا ВЕОС‏ مستطيل إذن (BF) 1 (ВС)‏ وبما أن (АВ)‏ و (ВС)‏ 
محتويان في (АВС)‏ ومتقاطعان في В‏ فإن .(ВЕ) L (ABC)‏ ولسدينا (ВЕ) 1 (АВС)‏ و (Вр)с-(АВС)‏ إذن 
(BF) (BD)‏ 

Be(DHF) ,(ЕМ)с(ЕЕО) ; (СМ)с(СЕО) ; He (ABE) (1 :2-05—2 تمرين‎ 

K في‎ (FG) يقطع المستقيم‎ (СМ) إذن‎ (CM)n(BC)=í(C] ولنا‎ (BC)/(FG) إذن‎ гэм BCGF لدينا‎ (Í 2 
(BCG) هو‎ (FG) 5(СМ) والمستوى الذي يحوي‎ 

ب) ما أن (СМ)с(ЕО)-4К)‏ ولنا أيضا (FG)C(EFG)‏ فان Ke (ЕРО)‏ وبالتالي (СМ)‏ و (БЕС)‏ لهما نقطة 
مشتركة K‏ وبما أن Ce (EFG)‏ فإن (СМ)‏ يقطع (ЕВА)‏ نعلم أن: log Ke (ЕЕС)‏ أن Ke (EFG)‏ و 
Кє (ЕВС) (ОСМ) „А, Ke (DCM) ilê (CM)c (DCM)‏ ويما أن Ce (DCM)‏ و Ce (ЕВО)‏ فإن 
(DCM)‏ و (EFG)‏ غير منطبقين ولهما نقطة مشتركة K‏ وبالتالي فهما متقاطعان. 

(AD)/(FCG) од (AD)//(BC) و‎ (ВС) c (FCG) lil (3 

(CG) و‎ (BC) وبما أن‎ (CD) L (CG) о مربع‎ DCGH ولدينا‎ (CD) 1(СВ) مربع إذن‎ ABCD أ) لدينا‎ (4 
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Collection Pilote 
(CD) L (BCG) فإن‎ (BCG) ومحتويان في المستوى‎ C متقاطعان في‎ 

ب) بما أن (CD) 1 (BCG)‏ و (МС)с (BCG)‏ فان (CD) 1 (MC)‏ وبالتالي فإن المثلث DCM‏ قائم الزاوية في ©. 
تمرين ع06سدد: 1( (MC) z (SCD)‏ لأن Me (SCD)‏ ء لدينا Be (SAB)‏ ولنا Me (SA)‏ 

(мВ) с (SAB) وبالتالي‎ Me (SAB) إذن‎ (SA)c (SAB) == 

(АВО) (SC)=C وبالتالي‎ Ce (ABD) о (ABD)=(ABCD) وبما أن‎ Ce (SC) ü (2 

(АВС) ($Ар)= (Ар) وبالتالي‎ Dz A ولدينا‎ De (АВС) (Ар) و‎ Ae (ABC)-(SAD) لدينا‎ 


(SA) c (SAD) 
غير متوازيين‎ (DC) و‎ (SA) ليسا في نفس المستوى وبالتالي‎ (DC) و‎ (SA) ой (8۸)ہ(0)!‎ ={р} لنا‎ )3 
De (SA) 


.(MN)//(ADC) ji! (AB) (ADC) و‎ (MN)//( AB) à (4 

5( أ) لنا (5С) L (АВС)‏ في C‏ إذن (SC)‏ عمودي على كل المستقيمات المحتواة = (ABC).‏ والمارة من وبالتالي 
(SC)c (SAC) : (ВС) 1(АС) Э3---43(ВС) L (sC)‏ و (АС)с(8АС)‏ رفا )ن)- (АС)‏ 50) إذن 
(ВС) 1 (ЅАС)‏ النقطة .C‏ 

ب) لدينا (BC) L (SAC)‏ في C‏ إذن (ВС)‏ عمودي على كل المستقيمات المحتواة في ДАЛ, (SAC)‏ 5 من С‏ ولدينا 
(CM)c (SAC)‏ إذن (BC) L (CM)‏ ومنه نستنتج أن المثلث BCM‏ قائم الزاوية في „С‏ 

تمرين ع 07 سدد: [)لدينافي المثلث C' + АСЮ‏ منتصف [AC]‏ و D'‏ منتصف [AD]‏ وبالتالي فإن 
(C'D')//(CD)‏ ولنا أيضا BCDE‏ متوازي أضلاع ومنه (CD)/(BE)‏ إذن .(BE)/(C'D')‏ 

2)لنا (ВЕ)‏ يقطع المستوى (АЕБ)‏ في النقطة E‏ وبما أن (BE)//(C'D')‏ فإن ('0'2) يقطع المستوى .(AFE)‏ 
لنعتبر G‏ نقطة تقاطع المستقيم (C'D')‏ والمستوى (.)۸۴٤(‏ بناء النقطة (G‏ 

لدينا (С707)-4, 445 G‏ ولنا (C'D')‏ محتوى في (АСО)‏ وبالتالي G‏ تنتمي ل(4©0) ولنا أيضا G‏ تنتمي 


للمستوى (AEF)‏ ومنه Ge (АЕБ) (АСЮ)‏ لدينا د85 ومنه (CD)‏ و (EF)‏ متقاطعان. 
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لتكن H‏ نقطة تقاطع (CD)‏ و (EF)‏ لدينا إذن (АСЮ) Г(АВБ)-(АН)‏ وبالتالي Ge (AH)‏ ومنه G‏ تمثل نقطة 
تقاطع المستقيمين (C'D')‏ و .(AH)‏ 


تمرین ع-08-دد: 1) (МВ)‏ = زظفالة)ه (МВС)‏ 


2 لدينا Me (МАВ) Me (MBC)‏ إذن (МВС)‏ و (МАВ)‏ مستويان يتقاطعان وفقا لمنحى مستقيم ۸ يمرمن 
النقطة 24. وبما أن (AB)//(DC)‏ ولنا (AB)c (MAB)‏ إذن АЛ(АВ)‏ ولنا أيضا (DC) c (MDC)‏ 
وبالتالي 4 هو المستقيم ХА!‏ من М‏ والموازي .(АВ)-1‏ 
تمرین عومدد: 1( لاینا ۸e (BC) 5 (А) (АВС)-1А) ‹(ВС) С(АВС)‏ فإن (SA)‏ و (BC)‏ ليسا في 
نفس المستوى أي غير متقاطعين وغير متوازيين. 
2 لدينا (AC) c (ABC) : (AB)c(ABC) ; (SA) 1 (АС) : (SA) L (AB)‏ د (۸-(ھ)ہ(م۸) 
إذن L (ABC)‏ (54)في A‏ 
3( لدينا Ч; (SA) L (ABC)‏ أيضا Ae (ABC)‏ و Oe (ABC)‏ (لأن Oe (BC)‏ و ((ВС)с(АВС)‏ 
وبالتالي (ABC)‏ (04) إذن Ам» (SA) L(OA)‏ 054 قائم الزاوية في A‏ 
4( أ) لدينا في المثلث :5АВ‏ 1منتصف [SB]‏ و J‏ منتصف ОЗ [SA]‏ (قلث)//(11) وبالتالي (5А) (JU)‏ )9 
و لدينا في المثلث :5АС‏ (منتصف [SA]‏ و K‏ منتصف (JK)//(AC) од [Sc]‏ ولنا أيضا (SA) (AC)‏ 
لذا L (JK)‏ )88( 0 وبما أن (ЈК) (ук) »)11( (ик)‏ و (1)г:(2)-1‏ )0 وبالتالي حسب 0 , ا و( 
فإن (SA) 1 (13K)‏ 
ب( بما (SA) L(ABC) s (SA) 1 (1K) oÍ‏ فان (UK)/(ABC)‏ 
Lo (5‏ أن (U)//(AB)‏ ولنا (AB)c (ABC)‏ فإن .(D)//(ABC)‏ 
1 


تمرين ع10سند: 1) لدينا في المستوى 1٦ (DEF)‏ منتصف [DF]‏ و K‏ منتصف [EF]‏ ومنه D۴‏ < = [) 


(1) (KJ)/#(DE) و‎ 
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Collection Pilote 
د تم‎ DE 

ولنا أيضا 1 منتصف [AB]‏ و ABED‏ مستطیل إذن 2 ! (П)‏ نستنتج من (1) و (П)‏ أن Al=KJ‏ و 
(AT)//(DE)‏ 


(41(//)163) ومنه АШК‏ متوازي أضلاع وبالتالي فإن (AJ)‏ و (К1)‏ متقاطعان.( قطرا متوازي الأضلاع متقاطعان) 
2 أ) لدینا L‏ مركز 5۴٥۸ эм‏ لذا L‏ منتصف ul, [CD]‏ أيضا N‏ منتصف ОСА]‏ (2ھ)//(۸]) 
حيث Las (BE)// (LN) ой (AD)//(BE)‏ أن (ВЕ) (BCEF)‏ فإن .(LN)//(BCEF)‏ 

(LN) (BCFE) ومنه‎ (АСЕР) (18عظ)م‎ = (ЕС) s(LN)c(ACED) lil 

لدینا Ne (BCEF)‏ و (LN)//(BCEF)‏ إذن (LN)‏ غير محتوى في المستوى (BCEF)‏ 

(LN) (BCEF) Ч‏ يعني (LN) (ВСЕБ)-10)‏ وبما أن (Ом) c (BCEF)‏ إذن (LN)‏ و (OM)‏ غير متقاطعين. 
ب) نعلم أن (LN)//(AD)‏ و (BE)//(AD)‏ ومنه (BE)//(LN)‏ ولنا في المثلث J ¿BEF‏ منتصف [FE]‏ و M‏ 
منتصف [BF]‏ وبالتالي (ВЕ)/(М3)‏ ومنه .(MJ)//(LN)‏ 

(MJ) Ч‏ و (MO)‏ مستقيمان متقاطعان وبما أن (МУ/(14)‏ فإن المستقيمين (LN)‏ و (MO)‏ غير متوازيين. 

(LN) غير متوازيين وبالتالي‎ (MO) و‎ (LN) غير متقاطعين» حسب (2) ب) لنا‎ (MO) و‎ (LN) لنا‎ (Í (2) حسب‎ (g 
لا تنتمي لنفس المستوى.‎ N و‎ M +L «О غير محتويين في فس المستوى ومنه فإن النقاط‎ (МО) و‎ 

تمرين ع-11دد: 1) ہما أن ABCD аж!‏ كل أحرفه متقايسة فإن المثلث ABC‏ متقایس الأضلاع ولدينا [AK]‏ 
موسطه الصادر من K ОУ А‏ منتصف [BC]‏ وبالتالي [AK]‏ هو أيضا ارتفاعه الصادر من ۸. 


te (АВ) 
(AB)c (ABC) 


. [ye (AC) 


2) ہما أن | فد (ABC)‏ ء1 وبما أن 0+000 فإن Je (ABC)‏ وبالتالی (Ш) c (ABC)‏ 


(BCD) و‎ (АК) وبالتالي فإن‎ Ke (BCD) ji! (BC) c (BCD) sKe (BC) ولدينا‎ Ke (AK) بماأن‎ )3 
.K متقاطعان في‎ (BCD) و‎ (AK) إذن‎ Ае(ВСО) و‎ Ae (AK) ولدينا‎ K مشتركان في‎ 


De (BCD) 


ب) لدينا 
De (AKD)‏ 


اوغا Ae (АК)‏ و (BCD)‏ ۸۶ إذن المستويان (АКО)‏ و (BCD)‏ غير متطابقين ولهما 


(AKD)^(BCD) = (KD) (с 
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Collection Pilote 


(Bc) 


(U) , 
(U)< (uD) 0 


(BC)/(UD) сз | 


5( أ) بما أن الهرم ABCD‏ منتظم فإن المثلث BCD‏ متقايس الأضلاع حيث [DK]‏ موسطه الصادر من D‏ وهو أيضا 
ارتفاعه الصادر من D‏ إذن (ВС) L (KD)‏ 

ب) بما أن (BC) L(KD)‏ حسب السؤال 5) أ) : (416) 1 (ВС)‏ حسب السؤال 1( « «(кр)с(АКЮ)‏ 

.K في‎ (AKD) عمودي على‎ (BC) و لع!- (5ھ)ہ(۴8) فإن‎ (АК) с(АКЮ) 

تمريين ع-12دد: ]( أ) لدينا ABCD‏ مربع ومنه ‹(рс) 1 (AD)‏ لنا (DC)c (ABCD) “ээ (AS) L(ABCD)‏ 
إذن (AS) 1 (DC)‏ ومنه المستقيم (DC)‏ عمودي على مستقيمين متقاطعين (AD)‏ و (AS)‏ وبالتالي (0С) 1 (А80)‏ 
( مستقيمان متقاطعان يكونان مستوى ) 

ب) نعلم أن (DC)‏ عمودي على (SAD)‏ وحيث (SD) (SAD)‏ إذن (DC) L(SD)‏ وبالتالي SDC‏ مثلث قائم الزاوية 
في .D‏ 

(48) (AB) » (AS) L(AD) cË (AB)c (ABCD) و‎ (AD)c (ABCD) وبما أن‎ (AS) L(ABCD) Ч 2 
SB” = АВ? + AS’ 
SD! = AD’ + AS 
.5 متقايس الضلعين قمته الرئيسية‎ DSB ومنه المثلث‎ SB=SD وبالتالي‎ АВ= Ар 
(SBC)/(AD) ومنه‎ (AD)//(BC) و‎ (BC)c (SBC) نا‎ (3 


وبالتالي فإن المثلثين SAB‏ و SAD‏ قائما الزاوية في А‏ ومنه | وما ان ABCD‏ مربع فإن 


4( أ) لدينا (ММ)-(АМО)с(88С)‏ إذن (MN)‏ يمثل تقاطع المستويين (AMD)‏ و (SBC)‏ اللذان يحتويان على 
مستقيمين متوازيين هما على التوالي (AD)‏ و (BC)‏ وبالتالي (MN)/(AD)‏ (1) 

ب) لنا (AD)/(MN)‏ إذن AMND‏ شبه منحرف ولنا أيضا (AD) L (AB)‏ و (Ар) 1 (ABS) (АР) 1 (AS)‏ 
وبما أن (II) (AD) L (AM) 0 (AM)c (ABS)‏ نستنتج من خلال (1) و (H)‏ أن الرباعي АММО‏ شبه 
منحرف قائم, 


)۸+ (4 


ج) لتكن 5 مساحة شبه المنحرف “АММО‏ 5 - 5. لدینا Ар >٤‏ و ABS‏ مثلث قائم ومتقايس 


الضلعين قمته الرئيسية А‏ حيث و - лм-52 445 АВ‏ ولنا في المثلٹ 880 ‹ M‏ هي منتصف ]58[ э‏ 
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(ВС)/ (ММ)‏ إذن N‏ هي منتصف MN =— - 4345 [SC]‏ وبالتالي د د 
تمرين 24-13-2: 1) لدينا ABCD‏ شبه منحرف قائم في А‏ و D‏ إذن (AB)//(CD)‏ وبما أن (ср)с (DCG)‏ 
فان (AB)//(DCG)‏ ولدينا ВСОЕ‏ مستطيل إذن .(BE)//(DCG) оз )ەہ٥6(ء (DCG) ё (ВЕ)/(СО)‏ 
(BF) (2 `‏ و (AE)‏ مستقيمان متقاطعسان وينتميان إلى (АВЕ)‏ و (BF)//(DCG)‏ و (AB) L (DCG)‏ إذن 
(ABF)//(DCG)‏ 
(BC) ) 3‏ و (ADH)‏ متقاطعان. 
ب) }= (АРН) (ва)‏ ولدينا ایضا (FG)‏ و (EH)‏ متقاطعان ولدينا (EH) ( ADH)‏ إذن {J} = (ЕН) (Еб)‏ 
(z‏ (1)> (0ظ)ہ(۵8ھ) ولدينا أيضا (ВС)с(ВСО)‏ إذن (ВСС)‏ و (АН)‏ متقاطعان وبمسا أن 
(ADH)^(BCG) = (H) од (FG) c (BCG) s (ADH)m(FG)=1J)‏ 
تمرين ع14سدد: 1) لدينا (ВТ)‏ مماس للدائرة Ç‏ في T‏ ومنه Зэ (ОА) L (ВТ)‏ ((0) عمودي على 
المستوی P‏ حيث (ВТ) P‏ إذن (OA) L (BT)‏ وبالتالي فإن (BT)‏ عمودي على مستقيمين متقاطعين (ОТ)‏ و (OA)‏ 
ومنه (BT)‏ عمودي على المستوى (AOT)‏ ( مستقيمان متقاطعان يكونان مستوى ). 
2( لدينا ОАТ‏ مثلث متقايس الضلعين قمته الرئيسية 0٥-0۸ >  نأل ( O‏ ) و Н‏ المسقط العمودي O—‏ على 
المستقيم (AT)‏ ولذا H‏ تمثل منتصف [AT]‏ ولنا أيضا K‏ منتصف [АВ]‏ إذن (Вт) 2 (AOT) сэ» (HK)//(TB)‏ 
وبالتالي (HK) L (AOT)‏ وبما أن (ОН)‏ محتوى في (OH) ОЗ(АОТ)‏ و (HK)‏ متعامدان ومنه المثلث OHK‏ قائم 
الزاوية في . 
3 ) لنا في المثلث E *OHT‏ و F‏ منتصفا [От]‏ و [OH]‏ على التوالي إذن (EF)‏ و (HT)‏ متوازيان» ولنافي 
المثلشث 0111» F‏ و G‏ منتصفا[013] [оК]‏ على التوالي إذن (Еб)‏ و (HK)‏ متوازيان وبما أن (EF)‏ و (FG)‏ 
مستقيمان متقاطعان 
ويكونان المستوى (556)و (HT)‏ و (нк)‏ مستقيمان متقاطعان يكونان المستوى (НКТ)‏ 


فان المستويين (ЕЕС)‏ و (НКТ)‏ متوازيان. 
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(<a‏ لنا (OH) (НТ)‏ و (OH) L(HK)‏ و (НК)с(НТ)-(Н) s (HK) c(HKT) (HT) с(нкт)‏ إذن 


(OH) 1 (EFG) متوازيان فإن‎ (ЕЕС) و‎ (НКТ) وبما أن المستويين‎ (OH) ل‎ (HKT) 


4( لنعتبر P‏ محيط المثلث OHK‏ لذا 016+ HK‏ + 011 ۴ . لدينا АОТ‏ مثلث متقایس الضلعين وقائم في О‏ 


аха) нк-28-2-в على التوالي إذن‎ [AB] و‎ [AT] منتصفي‎ K ун بون رتا‎ AT К? оз 


OK = OH + HK? =+ = ре‏ وبالتسالي 





-5й ОЙН قام في‎ ОНК —— 


p,q, Е(У244693) 


р 2‏ 2 
تمرين ع15-دد: 1( أ) نعلم أن АВС‏ و GFE‏ هما قاعدتا الموشور القائم إذن هما متقايستان وبالتالی 860 = ۸68 
إذن في المثلثين АСМ‏ و ЕОМ‏ القائمين في M‏ و N‏ على التوالي АС=ЕС lil‏ و ACM=EGN‏ 
وبالتالي فإن المثلثين ACM‏ و EGN‏ متقايسان حسب الحالة الأولى لتقايس المثلثات القائمة 
ب) لدينا المتلثان ACM‏ و ВОМ‏ متقايسان إذن MC = NG‏ وبما أن СЕВС‏ مستطيل (СЕ) (ВС) с‏ 
ولدينا 90°= MGG‏ = 860 إذن CMGN‏ مستطيل وبالتالي (СО)/(ММ)‏ ولدينا ۸00 مستطيل إذن 
(CG)//(AE)‏ وبالتالي نستنتج أن (MN)//(AE)‏ 
2( لدينا (CM) (ММ)‏ لأن CMGN‏ مستطيل و (AM) L (MN)‏ حيث (АМ)‏ و (CM)‏ متقاطعان في المستوى 
(ММ) L (АВС) с (ABC)‏ لدينا (АВС)‏ ل (ЕЕС) L (MN) ji! (EFG)//(ABC) s (MN)‏ 
تمرين ع16سدد: 1( (AE)‏ و (CG)‏ متوازيان (AE)//(BF) ОУ‏ و (BF)//(CG)‏ ولدينا AE = CG‏ 
ABCDEFGH OY‏ مكعب وبالتالي فإن الرباعي AEGC‏ له ضلعان متقايسان ومتوازيان إذن هو متوازي أضلاع. 
2 لدينا О‏ منتصف [АС]‏ و o'‏ منتصف [EG]‏ ولنا أيضا [AC]‏ و [EG]‏ متقايسان ومتوازيان وبالتالي [40] و 
[ВО]‏ متوازيان و متقايسان إذن АОО'Е‏ متوازي الأضلاع إذن (OO')//(AE)‏ 
3( لدينا АРНЕ‏ مربع إذن (AD) L(AE)‏ ولنا (АВ) L (AE)‏ لأن (AB) (ABC) з gia ABFE‏ و 
(Ар) (АВ) ={А} > (AD)c (ABC)‏ وبالتالي (AE) 1 (АВС)‏ وبما أن (AE)//(OO')‏ (سؤال 2( فإن 


المستوى ABC)‏ ( والمستقيم (OO')‏ متعامدان. 
SABCD (4‏ هرم منتظم قاعدته المربع ABCD‏ الذي مركزه L (ABC) ОЗ O‏ )80( في (ABC) Ч O‏ 1 )00( 


. في 0ء إذن )50( و (OO')‏ منطبقان وبالتالي 5» O‏ و '0 على استقامة واحدة. 
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Collection Pilote 
إذن‎ AJ وارتفاعه‎ АІК هرما منتظما قاعدته المثلت القائم‎ AJJK ع17سدد: 1) نعتبسر‎ ¿— заз 
3 
۷ = إذن‎ ۷, Е 
6 3, 2 
(2 = A۴ + وبالتالي *«2 - :12م‎ А مثلثات قائمة في‎ AJK و‎ АП ‹АІК المثلثات‎ (1 (2 


AK эх!‏ + تیم = میں 222 = JK = АЈ + AK‏ إذن 2× = ЈК‏ 1 = 17 ومنه المثلث ШК‏ متقايس الأضلاع 
ب) نعتبر في هذه الحالة АШК‏ هرما منتظما قاعدته المثلث ШК‏ وارتفاعه AN‏ نعلم أن مساحة المثلث ШК‏ 

















3 
2 š х 2хх4/2х N 2 

ت اوي ا — т.‏ 1 جا ЕЕ‏ 42222225 

3x 
6 6х2 х 

و - اله . 
نت 
ا 

3) أنظر الرسم 


4( لنا (СНО)‏ و (JLPS)‏ متوازيان وبما أن المستقيمين (MO)‏ و (DJ)‏ يعامدان (CDHG)‏ و (JLPS)‏ على التوالي 
(JD)//(MO) 04‏ (1). لنا المستوى (DJMO)‏ يقطع المستوى (CDHG)‏ حسب المستقيم (DO)‏ ويقطع المستوى 
(ИР)‏ حسب المستقيم (JM)‏ ومنه (00)/(1м)‏ )1( نستنتج من خلال (1) و (П)‏ الرباعي JMOD‏ متوازي 
أضلاع ونعلم أن (JD)‏ عمودي على المستوى (Соно)‏ و (ро) с(срнс)‏ إذن (JD) L. (DO)‏ وبالتالي فإن 
الرباعي JMOD‏ مستطيل. 





5( |( لنا في الهرم CDHG + MCDHG‏ قاعدة و [MO]‏ يمثل الارتفاع بن ۳۴81 `Y‏ 

ونعلم أن JMOD‏ مستطيل إذن MO=DJ‏ وبما أن «-6- لهم - 5م = زم فان و 
ب) في حالة x=4‏ لنا 2 У,(4)-У,(4)-‏ 

(x-4)(x? +4x +48) = х? + 326-192 + V, = V, ب 192 ع سے اكات ج_‎ 

v, E وبالتالي‎ 


د) abs‏ أن زم =× le [AB] us‏ و 4= ۸8 لذا [0:4] xe‏ إذن 48<0+ »4+ ”× و 460-× إذن 0> =V,‏ ۷۔ 
xe ]0:4[‏ يعني У > V,‏ وبالتالي V,‏ لا يمكن أن يتجاوز V,‏ مهما كانت وضعية النقطة 1 على قطعة المستقيم [48]. 
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Collection Pilote الفروض‎ 


فرض مراقبة ع01سدد 


تمرين ع01دد:1) أ) BQ‏ 15 ؛ ب) & عدد حقيقي ؛ E]‏ عدد كسري 
2 أ) صواب ؛ ب) صواب (37-3"-2х3")‏ 
تمریسن ع02 دد: أ) يكون ээ?‏ بر5ا2 قابلة للقسمة على 12 إذا كان قابلا للقسمة على 3 و على 4 وبالتالي الحلول 
الممكنة هي: 2052« 2352 + 2652 + 2052 + 2256 ؛ 2556 £ 2856 
+14)=55(225-125+14)=5x114 (за‏ ڈو- 9x5" 518 +14х5° =S х(9х5°‏ 
العدد کاو يقبل القسمة على 5 والعدد 114 يقبل القسمة على 3 إذن العدد 114 5ا5 يقبل القسمة على 15. 

A 0 1C B A 


تمرين ع03دد: أ) даа 318 i‏ لاگ الك ا б‏ 

















5| 5. 
Уј 
ВС = [xe -хф|-М2-3-3-42 
وت‎ 2. 


МС-342 (€‏ يعني хс-х,|-342‏ | يعني У2-х, --3/2 547-х,-342‏ يعني 
х,-42-3/2--242‏ أو 4/2 = 32+ 2/ = × وبما ان 
хм = ۸/2 CÀ × <0‏ 


تمرين ع4 (بدد: 1) أ) انظر الرسم 
ب) لدينا (3:4-)۸ و (4-:8)3 إذن A‏ و В‏ متناظرتان بالنسبة إلى 


© وبالتالي O‏ منتصف [AB]‏ 
2( أ) انظر الرسم ؛ ب) لدينا (4-:8)3 و M‏ مناظرة 8 بالنسبة إلى 





— f * ОА =|x,|= 


5 
шү24- 
4+5 








2 1 7 وج |е‏ 1 و پ 
(ОЈ)‏ إذن М(-3:-4)‏ ؛ ج) А(-3:4) ЭМ‏ و М(-3,-4)‏ إذن ' Е)‏ 0 
A‏ و M‏ لهما نفس الفاصلة وترتيباهما متقابلان وبالتالي ۸ و I 2 ; M‏ 
متناظرتان بالنسبة إلى (OI)‏ . : 3 : 
د) لدينا А‏ و M‏ متناظرتان بالنسبة إلى (OI)‏ لذا (OI)‏ هو الموسط MI Б ЕЕ Ip‏ 


العمودي ل [43/1] إذن (АМ) (OI‏ وبما أن (ОЈ) L (OI)‏ فإن 
(АМ)//(0Ј)‏ 
ه) لدينا 8 و M‏ متناظرتان بالنسبة إلى (ОЈ)‏ لذا (OJ)‏ هو الموسط العمودي ВМ|-‏ إذن (BM) 1 (ОЈ)‏ 
Los‏ أن (OJ)/(AM)‏ فإن (ВМ) L (AM)‏ وبالتالي المثلث АВМ‏ قائم الزاوية في .M‏ 
G‏ أ) انظر الرسم ‏ ب) لدینا М‏ و N‏ متناظرتان بالنسبة إلى O‏ إذن فاصلاتھما متقابلان وترتيباهما متقابلان وہما 
أن оз м(-3:-4)‏ (2/)3:4. 

ج) لدينا A‏ و B‏ متناظرتان بالنسبة إلى O‏ و لدينا M‏ و N‏ متناظرتان بالنسبة إلى O‏ 
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Collection Pilote الفروض‎ 


لذا [AB]‏ و [MN]‏ يتقاطعان في منتصفهما О‏ إذن الرباعي AMBN‏ هو متوازي أضلاع Las‏ أن 90°= AMB‏ فإن 
AMBN‏ هو مستطيل إذن قطراه متقايسان أي ММ‏ - ۸8 
فرض مراقبة 3202-е‏ 


Е-0 (о ؛‎ Аз-2(44-42) & تمرين 1:22-01-2( أ(‎ 
Ш ب)‎ +  باوص)أ‎ 2 


تمرين ع02سدد: 


бор ۹۹ а в 
-81-15-348--1,2-348--22/1-341--2 20 
ده‎ 2125 + 0/80 - ЭРЛЭГ اوم جه‎ 5 n 
G 


Ур р- 8-8 (2-42)- 42-1-2-47--3-242‏ ساد 
جو وی ات +f Цэн т-‏ | 3.14| 0 
5 5 ,№ 


تمريين ع03 سدد: 1( * 0 = ا × يعني 0<“ × يعني = × 


× = يعني 3.- 5ل = 3 +× أو 5 + 5= 3ہ +× يعني 20/3 - ول = 3لہ- 3ل - كأ‎ |» +./3| = 5-3 Ы 
ха-45443-43--45 أو‎ 


* 49= × يعني 7= 349 х=‏ أو х--449--7‏ ؛ * 2-1-0« يعني 1= × يعني x=l‏ أو х=)‏ 


= (46-45) (6 +45) 5ل ×5لہ- 5/6 4/5– 5ل×6], + 6ل×؟لہ>‎ =6 +130 -./30 -5 - 6-1-1 (i(2 





إذن a‏ مقلوب م 

l 1 b a ات اٹ‎ 
کے‎ ab. ab. ab : =6 6 (= 
گے‎ 0000007 

a b ab ab ab і 

a b ауб , 65 ауб+ь/5 -(46-45) 464(46-445) 5 

45746 45х46 45х46 45546. 5 x6 
A _ 46х46- 5×6 +6 x 5445х45 6- -/٥0+/30 +5 5+5 Н 11 
1 45х-4/6 430 “BO 0 
! (BC)/#(U) [AB] منتصف‎ | J АВС تمرين ع04-دد:1) أ) في المثلٹ‎ 
в : [АС] في 081 1 هي منتصف‎ [AC] يقطع‎ (Ш) د‎ 

22 رياضيات التباسعة أسساسي 





الفروض 


1 


ب) بما أن 1 منتصف [AB]‏ و J‏ منتصف [AC]‏ فإن 5-3 مھ نا 


2 


Collection Pilote 


2( أ) في المثلث АВМ‏ لدينا De (AM) t Ne (MB)‏ و (DN)//(AB)‏ بتطبيق نظرية طالس نتحصل على: 


MN کے كا‎ шин PM. u g يني‎ DM MN: DM MN DN 
4 AM AM MB AM MB AB 
1х3 3 DM . DM DN 
إذن == تح ع ورم‎ DN =——xAB سے تت يعني‎ 
4 4 AM AM AB 
МВ-ВМ-ММ-5-3- 205215 C= DC- DN =3 а تہ‎ 
4 4 4 4 4 4 4 4 
فرض تأليفي عب01دد‎ 
5 8 ؛ ب)‎ — B ( تمرين ع(قسدد:!)‎ 


2( أ) Ш‏ ( ۾ يقبل القسمة على bc‏ 


إذا كان b‏ و с‏ أوليان فيما بينهما) 


ب) ka‏ (كل عدد حقيقي له كتابة عشرية غير متناهية وغير دورية هو عدد أصم) 


تمرين 44-2-8:( 


= 4045 + 1ل‎ 1 - 20/20 -/99 -449х5--Л11-241х5-40х11 = ول 49ل‎ + 11 ~24 xX 5 9ل.-‎ х 
- 11ل + 7445 = 30/11 - 5ل2 »2 - 11 + كل.7‎ 44/5 - 3١/11 = 74/5 - 44/5 + 11-311 = 34/5 - 21 


b = J180 - 20/11 + 24/44 - 3/5 -4/36х5-2411-24/4х11-34/5 = 4/36 ا»١لك‎ -2/1+2/4×۰/11-3/5 ب)‎ 
= 65 - 2/11 + 22/11 345 = 64/5 - 34/5 + 44/11 – 20/11 = 34/5 +1 


b مقلوب‎ а مه إذن‎ = )3./5 -2:/11( )3./5 -2411) (345) -(2/11) -9х5-4х11-45-44-1 


(с 


-(3/5-2411)-(345-2,11) = 3S +2/11-3/5 + N11 = 411 


تمرين ع03 لد: أ) -х(х-45)‏ 


= تر‎ x.f5 


l 1 b a b-a_b-a_ 


в=(х-3/5)(х+10)+х° х5 = (х 5) (х1) +х(х х-45) -(х-45 х) +x]=(* -5)(2x+1) 
Ї-| х-45)(2х 4-4) |х-45рхэр 9 0 |كل.-»)ء|‎ Б к-43 ب)‎ 

|8| -|2 د 2(×5- كل )- إا+2» 2 كل‎ 55-10 5 |А-рр-45| -2х(45 
өгч (х-45 »-)2+1([-0 يعني .0 ×)×یعني‎ A=B (€ 

= أو 5-0/.-» وبالتالي 1-=× أو 5ل‎ -х-1=0 ам (х-45(-х-1)-0 


في حالة ‹х=2‏ 245-4-)2- 


تمرين ع4(نسدد: 


نجزئ قطعة المستقيم [48] إلى 8 أجزاء متقايسة ثم نعين عليها النقطتين 
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llection Pilote الفروض‎ 


تمريين ع05 دد: 1) في المثلث 081 لدینا: (01) ء۸ : (AD)//(BI) з De (OB)‏ 


A 7 01 

ABCD‏ ! زي أضلا f‏ 35 طا نتحصل 
) متوازي أضلاع )؛ بتطبيق نظرية طالس علی: لے A‏ 
Las‏ أن pBC=AD= ВО‏ ون 221 _ 81 _ 01 72 

u с ОА А” 4 2 2‏ 
2 أ) في المثلث AJD‏ لدينا (DJ) : Be (AJ)‏ 16 و (АФ)/(В1)‏ بتطبيق نظرية طالس نتحصل على: 
42 شك وبما أن281 = دم ЈА _ AD... Jš‏ 
JB BI JB BIL‏ 
ب) في المثلث IDC‏ لدينا Je (ID) ; Be (IC)‏ و t (JB)//(DC)‏ بتطبيق نظرية طالس نتحصل على: 2-28 وبما 


ЈВ JB | и 
AB = DC ولدينا‎ JB = DC لذا‎ =l وبالتا 1 گت ؛ لدینا‎ 8 -1 OŠ 18 = أن2]‎ 
Я DC pa. ان 6-1 نو‎ 


А] منتصف‎ В على استقامة واحدة فإن‎ J وبما أن ۸ ;8 و‎ JB=AB متوازي أضلاع ( إذن‎ ABCD ОУ) 
0] إذن 1 منتصف‎ (JD) و‎ (ВІ) نقطة تقاطع‎ 1 5(Ар)/(В)) و‎ [JA] منتصف‎ B لدينا‎ AJD في المثلث‎ (z 
AJD يمثلان موسطين للمثلث‎ [DB] و‎ [AJ] إذن‎ рр] و 1 منتصف‎ [ЈА] منتصف‎ B لدينا‎ AJD في المثلث‎ (3 
وبالتالي فإن نقطة تقاطعهما 0 هي مركز ثقله.‎ 


فرض مراقبة 34-032 


تمرين ع01لد: BQ (L Gl‏ 6/. ؛ ب) 8ا — 
2( أ) خطأ ç‏ =( صواب 


تمرين ع 02 دد: 1) 223+ 2 2-)2-( 98 ×2 3 а=3(5] 2045) -)-3 б‏ 





334 


1 HY f 2 11 (FCT по (пу 85 1 (пў 1 1 1 
4 БЭ” а а) 05 ا‎ B “97979020 
(5) (9) 1 Бү i 

на х= (43) х45-345 0 (2 
М5) 3 (J) (9) 
у-475-2412--/48 --/25х3-2ү4х3--/6х3 -4/25х-/3-2./1х4/3--416х4/3-543-443-443-543 


x= 


ب) 45 = х -(345) =9х5‏ د уг-(58) =25x3=75‏ ؛ “بو > وو x‏ و رموجبان إذن х<у‏ 
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Collection Pilote الفروض‎ 


_1 1 لذا 1ل إنن‎ х<у لدينا‎ (е 
х y Xx y 
АС = 3/2 طول ضلعه 3 إذن.‎ ABCD قطر المربع‎ [AC] تمرين ع03دد:‎ 


[AH]‏ ارتفاع المثلث المتقايس الأضلاع АРЕ‏ طول ضلعه 3. Ê ОУ‏ = يرم 


تمريسن ع04سدد: (Í‏ بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث МВС‏ (قائم بالزاوية 


في Š B‏ 
ل على 802+ МС? = BM?‏ إذن ١‏ 221222 
D 0 MC = NBM? + BC? = 4/52 +52 = 4/50 = 5/2‏ 
* بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث AMN‏ (قائم الزاوية في ) نتحصل على: 

MN - “الها‎ + AM? = 3 +3 = 4/18 - 3/2 إذن‎ MN = AN? + AM? 

* بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث ОМС‏ (قائم الزاوية في (D‏ نتحصل على: МС? = DN? + DC?‏ إذن 

DN? + DC? = ت2‎ +82 = J4 +64 = 68 
ЄМС-4/68 و‎ MN =32 ; МС= 5/2 لدينا‎ MNC ب) في المتلث‎ 

50+18=68= (2/د)+ )542(- 7+ мс‏ و 68- (68/)- МС?‏ إذن МС? + MN = МС?‏ حسب عكس 
نظرية بيتاغور المثلث MNC‏ قائم الزاوية في .M‏ 








فرض مسراقبة ع04سدد 
تمرين ÜQ ((1:5-01-ё‏ 227- + ب كا эй‏ 
2) ( خطأ (إذا كان ۾ و ط موجبان) ‏ + ب) 18 














1 -b(1 ажа?)-(04-52) , 
а 6 аха) __b(1+b) _a(1+a)-b(1+b) (a+a°)-( 1 аыр رت‎ 
ط+1‎ I+a (I+b)(1+a) (1+b)(1+a) — (1+b)(1+a) (1+ъ)(1+а) ےک تھے سے‎ 
a-b+a”-b” (a-b)+(a-b)(a+b) (a-b)(1+a+b) 
` (1+b)(1+a) (I+b)(I+a)  (1+b)(1+a) 
إذن‎ (a<b) а-6<0 s1+a+b>0 8+ا؛ 0<ط+ا و‎ <0 Oà 0> >1 ہما أن 1<ط و‎ 
-b)(1 
ق انی کد‎ булаг A ӨВ рачва 
1+6 14472145 و+1‎ (1+b)(1+a) 
ab a+b__4ab (a+b)(a+b) 4ab-(a+b) ا سان‎ 
a+b 4 4(a+b) d(a+b) — 4(a+b) 4(a+b) ; 
4ab—a” -2ab—b” –а? + 0ج2‎ —b2 (а? -2ab+b2) —(a-b) 
4(a+b) 4(a+b) 4(a+b) 4(a+b) 
ab ۵ے‎ ab a+b гүр (а (8-1) 
لذا 0> - إذن 0 بالتا‎ 4)0+ (<0 —b) <0 لدينا‎ 
جو سوہ تس دو‎ 4(a+b) (ру ab) 
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Collecti: ой الفروض‎ 
y مقلوب‎ x إذن‎ xy = 3 - 2/2 {3+ 2/2 = )3-2/2( نول = (2/-2+ة)‎ -)2/2( -49-8-41-10 0 
(x+y) =x + ]ہ ترجو‎ 3-22) +24 (N2) -3-2/2+2+3+2/2-3+2+3-8 ب)‎ 


لدينا 8= (х+у)‏ لذا 8ل = +yY‏ »)ل يعني 22 = 8= إو + »| وبما أن 0< × و 0< ر х+у>0 Oà‏ 
وبالتالي Сар О9 [x+y|=x+y‏ 


х у х y ج)6 = 2/5 3+ 3-22 - 5+6 22 -43_ ادر‎ 





y X xy 1 ху ху 
АВ + 07م‎ = ВС? نتحصل على‎ (А قائم الزاوية في‎ ( АВС تمریسن 4-03-4 0س 0۷+۳" المثلث‎ 
فإن‎ АС=х+2 و‎ AB=x وبما ان‎ 
ВС =x +(x +2) ترك‎ +x مم‎ ак 400000) «2х нн) =2| (x +1) +1 


إذن 1+ BC = (2(хэ1) +1) = 2 J(x+1)‏ 2223 
تمرين عب04سدد: 0 المثلث АВМ‏ محاط بالدائرة )5( قطرها [AB]‏ 


رين 22-042 9 в (ë) š‏ 7 ۸ 
ب) بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث АВМ‏ (قائم الزاوية في (M‏ نتحصل على 177 


إذن المثلث ABM‏ قائم الزاوية في M‏ 
АВ? = АМ? + BM?‏ يعني ВМ? = АВ? - AM?‏ إذن 8= ¥64 = 62 — 10° ¥= BM - ЈАВАМ?‏ 
2( * المثلث АВМ‏ قائم الزاوية في M‏ و [MH]‏ ارتفاعه الصادر من M‏ إذن ABxMH= AMxBM‏ وبالتالي 


“мн-ЭМхВМ 6х8 48 в 
АВ 10 10 
OM? -ОН2-МН! نتحصل على‎ (H (قائم الزاوية في‎ OMH بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث‎ * 


ОН = ом? —MH° J (48) = 25-23.04 = ١/1.96 =1.4 إذن‎ ОН? = ОМ? -MH° يعني‎ 


I‏ فرض تأليفي ع02سدد 
تمرين ع01 دد: da‏ 8 1+ 2ل (لأن ( (ы)‏ = 3+22 وبالتالي )24( = 3+2/2/) 
ب) 4(т-43) К‏ 


3424-3/-2 | 2+3 228 ہے 
1 )3 )5 + ` )3 244/31(2-43( 2-43 2-43 


(ae IR_ ОЎ Ма? =|a|=—a у ب)‎ 
b<0 за<0 OM /3-2>0 تمرين 1:5-02-8( لدينا 5 > 2ہ و 3>2 لذا 0> 2-5 و‎ 


(= 


-4б-2|» (2-2416-5)-(3-443-4|‏ “5ل )- | نل “N‏ ل)۔ )5-2( - )2-5( = 


2 أ) صواب ( 3-4 ( 
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-2-2410-5-3-443-4-(245-3-4) (443-2410) 04443-2,10-443-2410 


-16х3-48 (=‏ )44/3( و «4х10-40‏ )2.0( لذا (2/10) > )443( وبما أن 0< 4/3 و 0< 2۷10 فإن 
0 > 44/3 وبما أن 2/10 > 443 فان 0< 4/3-210 ОУ‏ 0< 2/10 - 44/3 = 32-62 وبالتالي 07 < 0ه وبما أن 


0> و و 30-40( a<b‏ 

تمرين ع03سدد: 1) أ) 

10+2=12= 2/1 +10 - طول2 + +b = a+b‏ ط2 + ج = (Va +b) =a 25а + b‏ 
بما أن0 > مل + ول فان 2/3 - 412 = الہ + Ма‏ 


(= 
aa bb _ [a a — bb )(Na - 45) “амаа :لہج ۔-‎ Jb 4/3 + bbb а> –аҹ/аБ — Буа + b° 
Ja -b (Ja-Jb)(Ja - Jb) Ja - ولمه/.ة‎ +b a - 2/2٥ +b 
а? +b” –уаб(а+6) a +b” [x10 a +b'-10 _ a+b” 10 1 5 


[(a +b)" -2аь|-2 


TD) a Fb NIT BO a D10 21 222‏ ایل سا 
5 5 -)42-57( 


a+b-2.Jab 10-2х41 10-2 8 8 8 


ثی١‎ 


Е 


Е-(-/7) -7-443) 7-74443-443 (0‏ 
ب) 3لمه- 7- 3+ 3لمه-4 - *3ل. + قله - :2 - )2-43( 


E = х? -(7-443)= х? -(2 43) -«х-(2 45) 42-43) (х-2443 хэ2-43) (z 
نتحصل على‎ (Н (قائم الزاوية في‎ БНО تمرين ع04 دد: * بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث‎ 


3 +27 = 2+4 = = =Ë إذن‎ ВО? = 20: +EH° 
2 4 4-32 


* المثلث EFG‏ قائم الزاوية في E‏ و O‏ منتصف الوتر [FG]‏ إذن O‏ مركز الدائرة المحيطة به وبالتالي 
08-3 - 06-06 إذن 5= 23 - 208 - 50 . 
ҮРН-ОЕ-ОН-2-3-2-15‏ بتطبيق نظرية بيتاغور على المتلث БЕН‏ (قائم الزاوية في (H‏ 
نتحضل على EF = EH? + FH?‏ إذن EF = JEH? + FH? = /22 +É = J5‏ 
* بتطبيق نظرية بيتاغور على المثلث БЕС‏ (قائم الزاوية في (E‏ نتحصل على EG?‏ + ضرع = ЕС?‏ إذن 
ЕС? = ВС? - EF‏ وبالتالي 4725-5-4/20-245- 45-45- ЕС -4ЕО"-ЕР‏ 
تمریسن ع05 دد: 1( ب) لدينا 8 و D‏ متناظرتان بالنسبة إلى АЛМА‏ منتصف AB=AD ОМ [BD]‏ 
Lus‏ أن ABC ( АС= АВ‏ مثلث متقايس الضلعين) فإن AB=AD=AC‏ إذن المثلث ВСЮ‏ يقبل 
57 ریاضیات التاسعة أسساسى 





EO = ¥HO’ + ЕН? = 







































































الارتسام داخل دائرة قطرها [BD]‏ وبالتالي فإن المثلث ВСЮ‏ قائم الزاوية في ©. 0 

(z‏ بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث BDC‏ (قائم الزاوية في (C‏ نتحصل على: 

ВР? = BC*+DC° 

يعني ЮС: = 802 -ВС?‏ إذن 4= 16ل = 4/2529 = 32- 4/52 = Ё л DC = JBD* -Вс?‏ 
2( أ) لدينا Н‏ المسقط العمودي ل ۸ على (АН) 4 (DC) (рс)‏ وبما أن (ВС) 1 (рс)‏ 
врс)‏ الزاوية في ) فإن (АН)/(ВС)‏ وبالتالي في المثلث BCD‏ لدينا (BC)//(AH)‏ 
و ۸ منتصف [BD]‏ إذن H‏ منتصف [DC]‏ 


ب) في المثلث врс‏ لدينا A‏ منتصف [BD]‏ و H‏ منتصف [рс]‏ إذن 86-3 = AH‏ 


فرض مسراقبة ع05 دد 
تمريين 2--1:22-01( 1( | ان ؛ (е‏ معين 
ЩЩ (2‏ ب) خطأ 


تفریسن 02-۶-اد:() 1( ا = = 2- امع ھ۔ ید )35-1( إذن 2- А-(16-1‏ 


(р (1) а) | سد‎ а 
x =2(1 -42) أو0- = 2 +ا-× يعني‎ рел إيعني0-‎ х «1/3 >0 يعني‎ A=0 (с 
ہہ‎ -(2(1-42) ; 2)1+/2[( ой х -2)1+/2( أو‎ 


сёчхє| 35-10 0‏ 1- > × > 3 يعني 1+5- > 5+ ×> 3+5- يعني 4 > 5+ × > 2 إذن ]2:4[ 5+× وبما أن 
]2:4[ 04 فان х+5#«0‏ 











2(х42) 2. 6 0 6 _2(x+5)__6 _2(х+5)-6 2х410-6 2x+4 2(x+2) бы 
× +5 x+5 ×+5 ×+5 ×+5 x+5 ×+5 X+5 х4-5 
6 3 و‎ -6 3 1 1 
2-3<2- <2— (9-3 < «-2 لدينا 4> 5+ ×> ویعنی 1< > يعني‎ 
x+5 2 х--5 2 4 x+5 2 (€ 
6 I .. 6 В 
-1«2 «209 -1«2- <— 2 
x+5 275 x+5 2 


(ВС)/(10) 03‏ و ] منتصف 





تمريين 4(1:41-03-9 المثلث ABC‏ لدينا | منتصف [АС]‏ و [ منتصف [АВ]‏ 
[АС]‏ و K‏ منتصف [BC]‏ إذن (АВ) (ІК)‏ ہما أن (АВ)/ (1) (ВС)/(1)‏ ؛ 
فإن (11(//)168) و (112(//)38) .إذن الرباعي DBK‏ متوازي أضلاع. 
2 ) 2-3 ×= 4- 2+1 - ترد 4- (x-1‏ إذن 4- xX'-2x-3=(x-D‏ 
ب) =(x-1-2)(x-1+2)=(x-3)(x+1Ú)‏ 5-22 (1-ي) -4- *(1- х? -2x-3= (x‏ 
ج) ليكون الرباعي ВК‏ مستطيل يجب أن يكون المثلث ABC‏ قائم الزاوية في 8 وبالتالي نطبق نظرية بيتاغور 
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فنتحصل على 82 + 82م = Lus AC:‏ أن »ع ۱۸۵ ВС=х+1‏ و AC=x+2‏ نان *(1+ع) + ×= (x+2)‏ 
يعني 2+1 + × + × = 4 + ير4 + »يعني 1 +224 + 22 = 4 + »4+ ”× يعني 0- (4+×4+ ت)- )1+ +2х‏ 2) 


يعني 4-0 - ر4 - 1-2+ :2+ 22 يعني 0= 3- ×2- ”×يعني 0 - (1+ »)(3- »)يعني х-3-0‏ أو х+1=0‏ 

× =3 OÉ ×<0 وبماأن‎ x=-1 أو‎ x=3 يعني‎ 

تمرين ع4( دد: (Í‏ انظر الرسم 

ب) لدينا E‏ و F‏ مناظرتي B‏ و C‏ بالنسبة إلى ۸ لذا ۸ منتصف كل من [ЕВ]‏ و [FC]‏ وہما أن (ERE)‏ 

АВС)‏ قائم الزاوية في A‏ ( فإن الرباعي 8081 قطراه متعامدان في منتصفهما ۸ إذن هو معين 
а‏ 








ج) مساحة المعین BCEF‏ : نی ب 2859 8ظ 
E B‏ 
محيط المعين BCEF‏ يساوي 4×80 
بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث АВС‏ ( قائم الزاوية في ۸ ) نتحصل على ?۸° + ۸8 = ВС?‏ 
إذن 5= 25 = 32+ 42/ = BC = МАВ? + AC*‏ وبالتالي f. 4xBC=4x5=20‏ 
فرض مراقبة ع-06سدد 
تمریسن ع01دد: 
“ав 8 (۱ (1‏ ب) ۹ xe |-—;—2[ u ]2; +f‏ 
Ш (1 (2‏ »> =( صواب 
تمریسن عب02سدد: ( 
1١ 2/2 +2-2/2-2/2 </2 -3 - ٠+ 2./2+2-2:/2-+-3 --4‏ - 3- (2/ه+ ا) N2‏ )142( = 
ب) 3-:2/2- (x - 2/3: + 2( -5 - x? - 2/2: +2 -5 = х‏ = 5- (2ل-ء) إذن 5- А-(х-42)‏ 
А-(х-42) -5-(х-42) -45 --(х-42-45х-42445) (с‏ 
3( 0= ۸ يعني х-424-/5-0‏ أو 0= 5ل.- 2/.- «يعني х-472-45‏ أو 2+5 
إذن )48 :042-48 
A >)x-5( (А‏ يعني 5+ ×5 2- × < 3- »2/2 - بریعنی 
3»-245х--5‏ - ×22 يعني 3 + 5 < ×25 +×2/2- يعني 8< )45+ 0 ) 2 يعني )7 )5 X‏ يعني 
А 4‏ 4 
—— || ن =+ ——— = $ 
Í Ё Бр‏ = " 

























































































الفروض Collection Pilote‏ الفروض_ Collection Pilote‏ 
. 1 التواتر التراكمية الصاعدة 
تمرين ع3 دد: 1) مضلع التواترات التراكمية الصاعدة 3 А‏ 
العدد من 20 7 813511210019 سے ا 
عدد التلاميذ 2 3 6 8 5 1 L‏ 90 
Р 1 4‏ 1 ” 
التواترات بالنسبة المانوية 8% | 129 | 24% | 32% | 20% | 4% Ээ Г‏ 
ا 
التواترات التراكمية الصاعدة بالنسبة | 896 | 20% | 44% | 76% | 96% | 1009 1 
المائویة | 6096 
50% 
2) معدل القسم في هذا الفرض: 116 290 ے )1518( м. (27) + (3x9)+(6x10)+(8x12)+(5x15)+‏ 40% 
У‏ 25 25 30% 
3( مدى هذه السلسلة الإحصائية 11= 18-7 20% 
4( منوال هذه السلسلة الإحصائية هو 12. 30% 
5) مخطط ومضلع التواترات: 
20% 
10% 
الأعداد 
лэш‏ (م) 18 15 12 910 7 1 
مضلع التواترات 32 تمریسن عك04 دد: 1) أ) المستقيم (CG)‏ عمودي على المستوى ABC)‏ ( في النقطة © إذن فهو عمودي على كل 
مستقيمات هذا المستوى المارة من النقطة © ہما في ذلك المستقيم (АС)‏ وبالتالي فإن المثلث АСО‏ قائم الزاوية في © 
ب) ABCD‏ مربع طول ضلعه 4 و [AC]‏ قطره АС = 47/2 ОУ‏ بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث АСО‏ ( قائم 
(C АВАХ 24‏ نتحصل على =АС +CG?‏ ۸02 
20 إذن 4/3 = 148 = 32+16( = 4°+ (4/2)/, = تون + AG = МАС‏ 
2( أ) المستقيم (IF)‏ عمودي على المستوى (EFG)‏ في النقطة F‏ إذن فهو عمودي على كل مستقيمات هذا المستوى 
المارة من F‏ بما في ذلك المستقيم (JF)‏ وبالتالي فإن المثلث ЇЕ)‏ قائم الزاوية في Е‏ 
12 ب)بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث FGJ‏ ( قائم الزاوية في (G‏ نتحصل على : 
FG? +GJ° 8‏ د FJ = FG? + GJ? = 42 +22 = J16 +4 = 4/20 24/5 03 (92-92 5-2) FJ‏ 
4 بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث على المثلث 151 ( قائم الزاوية في (F‏ نتحصل على ۴77+ Ш? =1Р‏ 
5 2 ۴ے : 25 - ن8) إذن 246= 24/.- 4+20ل.- )25( + ول = +FJ*‏ = 





تمريين ع01لند:1) أ) 88 50% ؛ 


100 





فزض تسأليفي ع-03دد 
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الفروض Collection Pilote‏ 
(х +2х+1=(х+1) 20) Ш (1 (2‏ ب) خطا 
تمرين ع02دد: أ) عدد إمكانيات السحب هو: 64= 8 ؛ ب) احتمال سحب كويرتين زرقاويتين هو š‏ 


ج) احتمال سحب كويرتين حمراويتين هو 2 £ د) احتمال سحب كويرتين لهما نفس اللون هو: 


17 34 9425 25 9 مضلع التواترات التواترات التراكمية 
32 ہی ہی аа‏ التراكمية الصاعدة الصاعدة بالنسبة الما 
ھ) احتمال سحب کویرتین مختلفتین في اللون: 
15 17 32ے 1ر 

32 32 32 32 

تمرین ع03دد:) _ 
العدد من 20 [10:5[ 


50 1100 60 | 20 | 














[20:15[ 








التواترات التراكمية 
الصاعدة 








بالنسبة المائویة 7 
ب) 20% 
10% 
Es‏ 8% 

ہے 

1 5 10 15 20 Ме =12.5 (€ 


تمرين ع04سدد: 1) (Í‏ لدينا [SO]‏ ارتفاع SABCD е жі‏ لذا )80( عمودي على المستوى (АВС)‏ إذن فهو 
عمودي على كل مستقيمات هذا المستوى ДА‏ من النقطة 0ومن بينها المستقيم (OA). (SO) од (ОА)‏ 

. وبالتالي فإن المثلث 50۸ قائم الزاوية في O‏ 
(са‏ بتطبيق نظرية بيتاغور في المثلث 50۸ (قائم الزاوية في ۸ ) نتحصل على 047+ 807 - ھ85 ОМ‏ 





2 أ) في المثلث SAB‏ لدینا 1 منتصف [SA]‏ و [ منتصف [sp]‏ إذن (۸8(//)11) وبما أن (AB)c(ABC)‏ 


فإن (U)/(ABC)‏ 
=( کے قم + نز 
2 2 
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SABCD (3‏ هرم منتظم لذا 2 


المثلث SOB‏ قائم الزاوية في ç‏ و [OH]‏ ارتفاعه الصادر من О‏ إذن SBxOH =SOxOB‏ 


SB=SA=— 


32 
ر 08ں 
SB 90 1‏ 
2 


Ne [рс] و‎ Me [AB]! [DC] و‎ [AB] شبه منحرف قاعدتاه‎ ABCD 2 (1 :24-05-2 تمرين‎ 


(AM)//(NC)‏ ونعلم أن AM = NC‏ إذن الرباعي АМСМ‏ له ضلعان متوازيان و متقايسان وبالتالي فهو متوازي 








أضلاع 
3х(7‏ 7 
х) _ 21-3 ( (1‏ 2 ات — tS‏ مساحة الرباعي АМСМ‏ تساوي الفرق بين مساحة شبه المنحرف 
AMCD‏ 
کا کا 7+x)x3‏ 
ومشاحة للمثلث ADN‏ لی: برو کگے ×21+3- 21+3۸ ے 21-3х‏ عقغلة ‏ و 3ک(„ بو 


2 2 2 2 2 
مساحة المثلث ВМС‏ تساوي الفرق بين مساحة شبه المنحرف ABCD‏ ومساحة شبه المنحرف 41405 أي: 
3x(5+7) (х-7)х3 3х+21 36 3× +21 _36-3×-21 15-3х‏ 











18-2-2121-22-22221-200221002------2-8--1--5,5 
2 2 2 2 2 2 2 
ب) مساحة المثلث ADN‏ تساوي مساحة الرباعي AMNC‏ يعني S, =S,‏ يعني ЭХ “эх‏ ك يعني 21-3х-6х‏ 
7 21 
ша ус 9х =21‏ 
Еа а‏ 
مدکی А ۱ Ё í‏ -15 . 
ج) مساحة المثلث ВМС‏ أكبر من مساحة الرباعي АМСМ‏ يعني ,5 < ,5 يعني >з‏ 23% : يعني бх‏ < 15-3 


يعني 15>9x‏ يعني لل > x‏ يعني + > × وبما أن 0< × فإن 3 хє‏ 
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